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NHÀ XU¤T BÁN GIÁO DäC VIET NAM THAM GIA HØI SÁCH 

CHAO MUNG NGÀV SACH UÀ UÀIN HÓA �OC UIÆT NAM LÀN THÚ T¯ NÀM 
gia ViÇt Nam, sß 31 Tràng Thi, Hà giÛi thiÇu quáng b£ sách cça các nhá 

Ngày 19/4/2025, t¡i Th° viÇn QuÛe ho¡t dÙng. nÙi dung phong phú nhám 

NÙi, Nhà xu¥t b£n Giáo dåc ViÇt Nam xuát b£n, các nhà sách, trong dó có 

(NXBGDVN) dà tham gia Hoi sách 

chào mëng Ngày S£ch và Vàn hóa dÍc 

ViÇt Nam l§n thé Tñ n£m 2025. 

HÙi s£ch �°ãc tÕ chéc là ho¡t �Ùng 

V�n hóa dÍc ViÇt Nam (21/4) và Ngày 

sách và b£n quyÁn thÃ giÛi (23/4). VÛi 

måc tiêu khuyen khích và phát triÃn 

phong trào �oc sách: nâng cao nh­n 

quan trÍng cça viÇc �Íc sách; xây 

dñng thói quen �Íc sách trong gia 

�inh. nhà tr°Ýng, xã hÙi.... �Óng thÝi 

phát hiÇn. tôn vinh các tÕ chéc, cá 

nhân có nhïng �óng góp cho sñ phát 
triÃn cça sách và v�n hóa �Íc. 

vIETNsM EEUCAYION PUBLISHINO HOUSE 

thi¿t thñc chào mi 
mëng Ngày Sách và NXBGDVN nh°: sách giáo khoa, sách 

Nguy Sách oà Van hoá doc 2025 

Gian hàng sách cça NXBGDVN 
Ngày Sách và V«n hóa �Íc n�m nay 

mang mÙt chç �¿ d·c biÇt ý ngh)a: 
"Môi trang sách -MÙt niêm tñ hào" 
nh±m kh£ng �Ënh vai trò to lÛn cça 

NXBGDVN. 

n�m Ngày Gi£i phóng miên Nam, 

VÛi g£n 500 d§u sách, gian h�ng 
cça NXBGDVN giÛi thiÇu d¿n b¡n dÍc 

thÑng nh¥t �¥t n°Ûc. 

các 

théc cça cÙng �ông vÁ ý ngh)a và t§m qu£ng bá xu¥t b£n ph©m: tÕ chéc hÙi 

HÙi sách �°ãc tÑ chéc vÛi nhiÁu 

s£n phám �·c tr°ng cça 

tham kháo, truyÇn thiÃu nhi... 

Trong khuôn khÕ Ngày hÙi Sách, 
ngo£i cac glan hang sách con 

nhiêu ho¡t �Ùng khác: giÛßi thi£,.. 

th£o, sñ kiÇn, giao l°u, tÍa dàm: i£: 

thiÇu phong tr£o �Íc sách, vi sách 

qu£ng bá sách, l°u giï sác. 

chuyÇn, v½ tranh theo sách: 

chuyên �Ã,... 

i kÃ 
sách 

Tham dñ Ngày HÙi Sách. 

Lãnh �ao NXBGDVN - bà Phung NgÍc 
HÓng, Phó TÑng Giám doc kh©ng 
�Ënh, �ây là ho¡t �Ùng v�n hÏa ý 

ngh)a nh±m tôn vinh giá trË cça sách. 
cça tri théc, kh¡i d­y tình yêu vÛi 

sách và v�n hóa �Íc trong cÙng �ông 
bßi sách là tri théc, sách bÕi d°Ýng 

tâm hÓn chúng ta. 

sách trong viÇc bÕi �³p tri théc, nuÑi tham kh£o t°¡ng d°¡ng giá trË 43 triÇu 

d°áng tâm hÓn, kh¡i gãi nièm tñ hào �Óng cho Th° viÇn QuÑc gia Viêt Nam 

vÁ lËch sí dân tÙc nhân Kí niÇm 50 dÃ úng hÙ triÃn khai ho¡t �Ùng ý 

ngh)a này. 

diÇn 

�Ã Ngày Sách và V�n hóa �Íc �i 

vào �Ýi sÑng xã hÙi, tôn vinh giá trË 

cça sách và nhân rông viÇc �Íc sách. 
phát triÃn v�n hóa �oc, Ban tô ch°e 
dã kêu goi các nhà xu¥t b£n tài trÙ vÁ 
sách. tài liÇu cho các th° viÇn. 
NXBGDVN �ã tài tr  624 b£n sa 

BAN TRUYÀN THÔNG 

(Nhà xu¥t b£n Giáo dåc ViÇt 
Nam) 
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HÌN BÀ 

MØT SÓ BÀI TO¢N �¸P 
TRONG KI THI OLYMPIC HINH HÌC IRAN NAM 2024 

NGUYÊN DUY KH¯ NG, TR¢N QUØC DhNG (CLB Toán Lim, H£ Nôi 

Olympic Hình hoc Iran (lranian Geometry 
Olympiad - IGO) là mÙt kì thi Toán hÍc do 
Iran tÑ chéc të n�m 2014 (ViÇt Nam �ã tham 
gia të nàm 2017), nh±m phÕ biÃn t° duy hình 
hÍc và tim ki¿m nhïng tài n�ng xu¥t s£c 
trong linh vñc này. Qua nhiÁu n�m, IGO �ã 

mß rÙng quy mô, v°ãt ra ngoài bin giÛi Iran 
và trß thành môt cuÙc thi quÑc t¿, thu hút 
�ông �£o thí sinh të h¡n 57 quÑc gia trên th¿ 

giÛi. �ây là sân ch¡i dành cho hÍc sinh yêu 
thích Hình hÍc, mang �Ãn c¡ hÙi giao l°u và 
tranh tài trong mÙt kì thi có t§m cá Olympic. Ki 
thi này th°Ýng �°ãc chia thành bÑn b£ng: 
Elementary, Intermediate, Advanced và Free. 
Tuy nhiên, trong kì thi n�m 2024, b£ng Free 
không �°ãc tÕ chéc t¡i ViÇt Nam. K¿t qu£ các 
thí sinh gí �i Iran cça ViÇt Nam n�m nay vân 
r¥t tÑt vÛi: 3 gi£i Vàng (KhÑi Intermediate và 
Advanced) và 4 gi£i �Óng (KhÑi Elementary). 
Trong bài vi¿t này chúng tôi xin giÛi thiÇu mÙt 

sÑ bài toán trong kì thi lGO 2024 tÛi b¡n �oc. 
MÙt sÑ bài toán c¥p �Ù Elementary (Cho 
hÍc sinh lÛp 7-8 ho·c nhÏ h¡n) 

�Á n�m nay cça khÑi Elementary khá khó khi 
mà các dang toán quen thuÙc không xu¥t 

hiÇn l¡i nhiÁu nh° mÍi n�m. Nhïng ki¿n théc 
mà hÍc sinh lÛp 7, lÛp 8 Þ ViÇt Nam ch°a 
�°ãc hÍc cing �ã xu¥t hiÇn nh° té giác nÙi 

ti¿p, góc vÛi �°Ýng tròn,.. 

B 

Bài 1. (P2-Elementary) Cho ABCD là mÙt 
hinh vuông có �Ù dài c¡nh b£ng 20 cm. MÙt 
tia sáng xu¥t phát të �Énh A, lân l°ãt g·p các 
c¡nh BC, CD, DA rÕi �i tÛi trung �iÃm M cça 

AB. Bi¿t r±ng, cé m×i khi g·p mÙt c¡nh, tia 
sáng ph£n x¡ l¡i theo quy t¯c góc tÛi b£ng 
góc ph£n x¡, �°ãc mô t£ trong hình d°Ûi. 

D 

2 

Hãy tính tÑng �Ù dài qu¥ng �°Ýng mà tia 
sáng �ã �i qua tính tÛi thßi �i¿m nó g£p 
�iÃm M. 
LÝi gi£i. G¯n hÇ tråc tÍa �Ù Oxy vÛi O trùng 

�Énh A, AB trùng vÛi Ox và AD trùng vÛi Oy 

téc A(0; 0), B(20; 0), C(20; 20), D(0; 20). 

Khi chùm tia chi¿u vào mÙt c¡nh cça hinh 

vuông này, ta có th¿ ngh) tÛi viÇc l¥y �Ñi xéng 
hình vuông qua c¡nh �ó b±ng cách cho phép 
chùm tia ti¿p tåc �i theo �°Ýng th£ng qua 
hình vuông �°ãc ph£n chi¿u. L·p l¡i quá trình 
ph£n chiÃu này ba l§n, chùm tia �¡t �¿n �iÃm 

M(50; 40) sau khi l¥y �Ñi xéng các hình 

vuông nh° hình v½. 

A 

D 

B' 

B 

D 

A" M 

C 

J(50-0)² + (40 -0) = 10/41. 

B" 

A' 

Vi �°Ýng �i cça chùm tia là mÙt �°Ýng th³ng 
të �Ãm khÏi �§u �¿n M nên ta có thÃ tính 
tÑng kho£ng cách mà tia �i chính b±ng 
kho£ng cách giïa các �iÃm (0; 0) và 
(50; 40) và con sÑ �ó b±ng 

X 

Nh­n xét. LÝi gi£i trên là cça ban Nguyên Gia 
Tu¥n, 6G, THCS Newton, Hà Nôi, �ây là mÙt 
trong bÑn thí sinh �at gi£i �Óng cça ViÇt 
Nam. LÝi gi£i khác vÛi �áp án cça ban o 

chéc, ý t°ßng tr£i hình r¥t mi la và thç vË. 
B£i 2. (P3-Elementary) Cho �iÃm T nàm 

bên trong mÙt té giác lÓi ABCD có BC> AD, 



DT = BC. �iÃm S n±m trên �oan th£ng AT 
sao cho TSD = 90°. Chéng minh r±ng n¿u 
DTA + TAB + ABC = 180° thì 

AB + ST>CD + AS. 
LÝi gi£i. Goi K là �iÃm sao cho té giác ABCK 
là mÙt hình bình hành. 

D 

Ta có 

A 

K 

S 

T 

B 

KAT =KAB -TAB =180° � ABC -TAB = DTA. 
K¿t hãp vÛi DT = BC= KA ta �°ãc 
AKAT = ADTA (C.g.c), dân �¿n té giác ADKT 
là hình thang cân. 
Lu ý r±ng ST> AS vì DT = BC> AD. 
Goi S' là hình chi¿u vuông góc cça K trên AT. 
Vi té giác ADKT là hinh thang cân nên ta có 
DK = SS'=ST-S'T=ST - AS. 
Theo b¥t �³ng théc tam giác, ta có 
DK > CD- CK hay ST - AS> CD -AB, d«n 
�¿n AB+ST>CD + AS. 

Nh­n xét. Chi sí dång công cå �¡n gi£n là 
b¥t �£ng théc tam giác nh°ng bài toán �ã gây 
ra không ít thí thách cho các thí sinh. 
Bài 3. (P5-Elementary) Các �i¿m Y, Z n±m 
trên cung nhÏ BC cça �°Ýng tròn ngo¡i ti¿p 
tam giác nhÍn ABC (vÛi Y n�m trên cung nhÏ 
BZ). �iÃm X n±m cùng phía A so vi �°Ýng 
th¯ng YZ sao cho các tam giác ABC và XYZ 
�Óng d¡ng. Các �°Ýng th³ng XY, XZ c¯t các 
c¡nh AB, AC l§n l°ãt t¡i các �iÃm E, F. Goi K 
là giao �iÃm cça BY, CZ. Chéng minh r±ng 
mÙt trong hai giao �i¿m cça �°Ýng tròn ngo¡i 
ti¿p tam giác AEF vÛi �°Ýng tròn ngo¡i ti¿p 
tam giác KBC n±m trên �°Ýng th³ng KX. 

3 

LÝi gi£i. Do các tam giác ABC và XYZ �Óng 

d¡ng nên BAC - YXZ, suy ra EAF- EXF. 
Do �ó các �i¿m A, E, F, X cùng thuÙc mÙt 
�°Ýng tròn, kí hiÇu là ). 

D 

K E 

Goi M là giao �i¿m thé hai cça �°Ýng tròn 
ngo¡i ti¿p các tam giác BKC và YKZ. 
VÛi chç ý r±ng ABC = XYZ, ta có 

BEY = ABY -BYE =AB� + CBY - XYK 
= ABC + CBY- XYZ-KYZ= CBY -KYZ 
-KZY -KCB =(180°-KCB) - (180° - KZY) 

KMB �KMY = BMY, d«n �¿n té giác BEMY 
nÙi ti¿p. 
T°¡ng tñ, té giác CZMF nÙi ti¿p. 
Do �ó ta có MEX = MBY = MCZ =MEX, suy 
ra M n±m trên �°Ýng tròn 0. 

Goi D là giao �i¿m khác M cça �°Ýng tròn 
ngo¡i ti¿p các tam giác AEF và KBC. 
Ta có MDX = MEY = MBK = MDK, suy ra ba 
�i¿m D, X, K th³ng hàng và ta hoàn thành 
chéng minh. 
MÙt sÑ bài toán c¥p �Ù Intermediate (Cho 
hÍc sinh lÛp 9-10) 
Bài 4. (P2-Intermediate) Các �iÃm X, Y n±m 

trên canh CD cça ngi giác lÕi ABCDE (VÛi X 
n±m giïa Y và C). Gi£ sí r±ng các tam giác 
XCB, ABX, AXY, AYE, YED �Áu �Óng d¡ng 
(theo �ung thé tñ này). Chéng minh r±ng các 



�°Ýng tròn ngo¡i ti¿p các tam giác ACD và 
AXY ti¿p xúc nhau. 
LÝi gi£i. 

D 

t 

Các tam giác ABX và YED �Óng d¡ng nên 
AB BX 

ED 
ABX = YED và 

YE 
AB-ED = BX- YE. 
Các tam giác XCB 
XBC = AEY và 

X 

EA EY 

và AYE �Óng d¡ng nên 
BX BC 

BX-EY - BC-EA. 

Suy ra 

Suy ra 

Do �ó ABC = AED và AB-ED = BC-EA hay 
AB BC 

AE ED 

AED �ông d¡ng. Khi �ó ta có 

d«n �¿n các tam giác ABC và 

CAX = BAX - BAC = YAE -EAD = YAD. 
Goi At là ti¿p tuyÃn t¡i �iÃm A cça �°Ýng tròn 
ngo¡i ti¿p tam giác ADC, khi �ó DAt = ACD. 
Suy ra 

YAt = YAD + DAt = CAX + ACD = AXY nên 
At là ti¿p tuy¿n cça �°Ýng tròn ngo¡i ti¿p 

tam giác AXY. 
Vây các �°Ýng tròn ngo¡i tí¿p các tam giác 
ACD và AXY ti¿p xúc nhau. 
Bài 5. (P3-Antermediate) Cho tam giác nhÍn 

ABC có �iÃn D n±m trên c¡nh BC. Goi J là 
�iÃm n±m trên c¡nh AC sao cho BAD= 2ADJ. 

Goi oo là �°Ýng tròn ngo¡i ti¿p tam giác CDJ. 
�°Ýng th³ng AD c¯t l¡i o tai P. Q là chân 
�°Ýng vuông góc h¡a të J xuÑng AB. Chéng 
minh r±ng n¿u JP = JQ thi �°Ýng th¯ng qua 
A và vuông góc vÛi DJ là ti¿p tuy¿n cça 

�°Ýng tròn o. 
LÝi gi£i. Goi �°Ýng tròn ngo¡i ti¿p tam giác 
AQP c¯t �°Ýng tròn o l§n thé h¡i tai X khác 

4 

p Ta sß chéng minh ráng AX vuông góc vêe 
DJ và AX là ti¿p tuyên cça �°¡ng tròrn ) 

B 

P 

D 

Tr°Ûc h¿t ta có QXP = QAP = 2ADJ = 2PX 
suy ra XJ là �°Ýng phân giác cça gc QXP 
Mà JP = JQ nên XJ là �°Ýng trung trñc cça 

PQ. 

Vi các �iÃm A và X n�m cùng phía �Ñi vÛi 
�°Ýng th³ng PQ nên XP = XQ, suy ra 

XAP = XOP = XPQ, dân �Ãn AX là �°Ýng 
phân giác ngoài cça góc QAP. 
M·t khác, DJ song song vÛi �°Ýng phân giác 
trong cça góc QAP nên AX vuông góc vÛi DJ. 
Lai có AXP -BQP = 90° -JOP= 90°- JPQ 
= 180° - >XJP = XDP, suy ra AX là ti¿p tuy¿n 
cça �°Ýng tròn o. 
D°Ûi �ây là mÙt sÑ bài toán khác trong �Ã 

IGO 2024. 

P2-Advanced. �iÅm P nàm trên canh CD 
cça té giác nÙi ti¿p ABCD sao cho 
CBP � 90° Gi£ sí giao �iÃm K cça AC và 
BP thÏa m«n AK = AP =AD, H là hình chiêu 
vuông góc cça B trên �°Ýng th³ng AC. 
Chéng minh r±ng APH-90°. 

P3-Advanced. Cho tam giác ABC ngo¡i tiêp 
�°Ýng tròn (1), có AD là �°Ýng cao. Goi (a) 
và ((c) t°¡ng éng là �°Ýng tròn bàng tièp ung 
vÛi �inh A và �inh C cça tam giác ABO. 
�°Ýng tròn ngo¡i ti¿p tam giác BDI, c�t l¡ 
các canh Bl và DI, t°¡ng éng t¡i P và Q. 

Chéng minh r±ng AP = AQ. 



• ""K._i II I f IJ 

({})d( t qi') 
I 

Dau gi mot nef nam ngang 
Ho, x1en ben tra, nh(; nhang thl.l'Ot tha? 

Oau gi tf1?m thich nguai qua 
Chay a, v¢i va cung ta voi nguoi? 

Dau gi m(>t cham ai ai 

fJat du'di cac chi/ nho xinh I? tht10ng? 
Dau gi xien phai yeu thuang 

fJat tren am chinh cung tuang c16i ngau? 
Da'u gi nhan biet tu aau 

Cho ta suy aoan tC!ng cau, tCtng tlf? 
Dau gi ngan each cvm, tCt 

Ngw i nghe de hieu, cf9c thi ngat hai? 

Gae b?n nho lay ma xoi 
fJiem kha. aiem gioi tuy~t voi tu clay! 

LE THI DONG 
(Truong Tieu h9c Th?ch Chau, L(>c Ha, 

Ha Tinh) 

• 

}Jill•D (f TT2 ~J6 , 6~) 

c ( Ion/ 9-1~? 
( ,w 1 r.1 m rmi r.lJ llni r,/,nr/ 

{)/Ju, fn, k/1011q r,(J hrJ nqm,q rA r!rJI 
r;or, r,t, mri ri, rAI r/11!JI 

I h1i vHy ve vlfy 116 hrJi, rft IA! 
Con d1a ma r.,6 c4i mai 

Cai c6' fh (lf nglm, fh11t dal v/Jo m 
Con vol ma c6 hai nga 

Cai v6i n6 cu6n a6 nha, d6 cay 
Con chim ma c6 canh bay 

Bay cung Nam, Bae, EJ6ng, Tay t6 tuong 
Con meo nam bep co ro 

It an nhieu ngu it lo, /uoi lam 
Con ng(/a ai B~c ve Nam 

Nhieu an it ngu nhieu lam nhi~u lo 

Nhan xet. Cac ban sau dlldc 
thl!bng: Nguyen Cam Tu . ?A 
THCS L$p Th~ch, L$p Thach Vinh 

HONGHA Phuc; Ngo Thanh Thuy. 7A1 
THCS Yen Phong, Yen Phong, Bae Ninh Le 
Nguyen Hoang Ngan , 7 A. THCS Binh Th1nh. 
0Ctc Tho, Ha Tinh; Phan Phllang Ly. 8B 
THCS Bach Lieu, Yen Thanh; Tran Quoc 
DDng, 6A, THCS 0~ng Thai Mai. TP. Vinh 
Ngh~ An. 
Cac b~n sau dL19c khen: Nguyen True Cht. 
8B, THCS Ly Tlf Tr9ng, Binh Xuyen: Nguyen 
Duy Ht.Jng, 6A4, THCS Tam Dllong, Tam 
DL!ong, Vinh Phuc; Nguyen Thf Thtiy 011cmg 
7A3, THCS Le Van Th !nh. Gia Binh: Nguyen 
Ng9c Nhi, Nguyen Van Cll, 7A1. THCS Yen 
Phong, Yen Phong, Bae Ninh: Nguyen Th! 
Hoang Yen, 6B, Nguyen Th[ PhU'Ong Anh. 
80, THCS B~ch Lieu, Yen Thanh Ngo 
Phuong Lan, 6A, THCS 0 ~ng Thai Mai, TP 
Vinh, Nght An; Hoang Thanh Nhan, 6A. 
Nguyen Hut1ng Chi, SA, Phan Th! Xuan Ma,. 
8B, TH CS Blnh Th!nh, 0 trc Th9, Hii TTnh 

VUA TEU 



vÀO TH¢M V ÜN ANH 

Kì này 

(Tr°Ýng THCS Binh ThËnh - �éc ThÍ - H£ T)nh) 

At 11 a.m. on April 30, 1975, two tanks of 

our military crashed through the gates of the 

Independence Palace (Dinh �Ùc L­p)....(1) 

That marked the glorious end of the 
resistance war against America, so the 
reunification of Vietnam. 

LÊ THI THANH NGÌC 

...(2). A temporary peace agreement was 
then signed, but ironically, the U.S., which 
had previously been a powerful ally of 
France, jumped at the chance to interfere in 
Vietnam's reunification. ...(3). The system 

witnessed several uprisings from its own 
people, who sought to overthrow Diêm's rule 

due to intense disagreements Over 

itsmassacreof Communists. Before long, the 
National Liberation Front of South Vietnam 
(M·t tr­n Dân tÙc Gi£i phóng miÁn Nam ViÇt 
Nam) was established to liberate the South 
and reunify the country. ..(4), the U.S. 
reluctantly signed the Paris Peace 
Agreement, pledging to withdraw all its 
troops and allies from Vietnam. 
..(5). After successfully liberating the Central 
Highlands, Hu¿, and �à N�ng, our military 
aunched an attack on the headquarters of 
he Republic of Vietnam in Sài Gòn. And 
hus, victory belonged to our liberation army. 
After 50 years of continuous development, 
he Vietnamese people continue to honor 

HONG HA 

Christina: A tailored suit 
Bently: A high-end camera 
Susan: A rare plant 
Alex: A vintage wristwatch 
Wink: A luxury perfume 
Pinky: A handcrafted journal 
Ginger: A gourmet chocolate box 

Nh­n xét. Các b¡n sau �°ãc 
th°ßng: Võ DiÇp Anh, 6B, THCS 

and express deep gratitude for the sacrificee 

of our soldiers. Patriotism is passed down 

through generations, and true Vietnamese 

citizens-especially the youth-remain steadfast 

in their loyalty to the nation, ...(6). 

Sau �ây là các gãi ý, các b¡n h¥y chon �Ã 
�iÁn vào ch× ch¥m cho �úng nhé! 

A. The general offensive and uprising for 
national reunification in 1975 lasted for about 

two months through three major campaigns 

B. Company Commander Bùi Quang Thân 
then made dash for the building and 
planted the National Liberation Front of 
South Vietnam flag on its roof 
C. despite disparaging and distorted 

information spread by internal and external 
hostile forces 

D. After a series of failed U.S. mlitary 
strategies, including the Tet Offensive, and 
culminating in the disastrous 12-day-and 
night strategic air raid 

Kêt quá THE ULTIMATE GIFT GIVING CHALLENGE! (TTT2 sÑ 266) 

E. That image remains deeply ingrained in 
the hearts of Vietnamese people, tracing 
back to the 1950s when France accepted 
defeat in the Battle of �iên Biên Phç 

F. In 1955, the U.S. established a "puppet 
state" known as the Republic of Vietnam, 
deposing B£o �¡i-the last emperor of the 

Nguyên dynasty-and replacing him with Ngô 
�ình Diêm 

Xuân DiÇu, Can LÙc, Hà T)nh; NguyÅn Bá 
Minh Quân, 7A1, THCS Yên Phong, Yên 

Phong, B£c Ninh; NguyÅn C§m Tú, 7A, 
THCS L­p Th¡ch, L­p Thach, Vinh Phúc, 
V�n ThË NgÍc ¢nh, 8C, THCS Bach Liêu, 
Yên Thành; HÓ Khánh Ngân. 7A1, THCS 
Quónh ThiÇn, Hoàng Mai, NghÇ An. 

Chç V°Ýn 



SAI Þ DÂU? 
sìA CHO BUNG 

PHÁI CHÁNG BIÊU THÚC CO 
HAI GIA TRÊ? 

Bài toán. Gi£ sí a, b là hai sÑ th°c thÏa mãn 
ab + vab+1 + ya +byb +a =0. Tim giá trË 

cça biÃu théc S = a/b +a + bya² +b. 
LÝi gi£i. 

TRÂN THANH H¯NG (Tr°Ýng THCS Võ Tré, Tuy An, Phú Yên) 

�iÁu kiÇn xác �Ënh: ab>1, a>b, b >-a. 
Ta có ab+ yab+1+ Va + byb +a =0 

vab +1+(a + b)(b² + a) =-ab ab<0. 
H¡n nïa ta cing có 

K¿t quá 

Ja +b)(b + a) = -Vab+ 1 - ab 

(TTT2 sÑ 266) 

LÜI GI¢I CÓ �ÚNG KHÔNG? 
Phân tích. Phép bi¿n �Õi trong lÝi gi£i �ã 
làm m¥t nghiÇm x =1, X=2. 

LÝi gi£i dúng. (x -3)Vx-3x +220 

(x-3)Vx²-3x + 2 = 0 
(x-3)Vx2 -3x +2>0. 

(x-3>0 

" VÛi (x-3)Vx-3x +2 =0 ta �°ãc nghiÇm 
X=1, X =2, x =3. 

"VÛi (x �3)Vx -3x+ 2>0 ta Có 
x>3 
x<1, x>2 

>X>3. 

x-3x +2>0 
V­y các sÑ th°c x thÏa mãn là x =1, X=2 và 

X>3. 
Nh­n xét. Các ban sau �°a ra lÝi 
gi£i �úng, �°ãc th°ßng kì này: 

HONGHA' NguyÅn Hïu An Bình, NguyÅn ThË 
HuÇ Ph°¡ng, 7A1, THCS Yên Phong, Yên 

a +b +ab +ab =ab+1+ 2abyab +1+a? 
a +b - 2abyab+1+1. 

7 

Do �ó s2 avb?. +a +bya? +b 
2 

+b° + 2aby(a + b)(b² + a) + 2a?b 

= 2abvab +1+1+ 2ab-Wab+ 1-ab)+ 2ab -1. 
Suy ra S=1 ho·c S =-1. 
Ph£i chàng biÃu thécS có hai giá trË? 

Phong, B¯c Ninh, NguyÅn Hoàng HiÇp, 9E. 
THCS Vinh T°Ýng, Vinh T°Ýng, V)nh Phúc; 
Tr§n Anh �éc, 8A3, THCS Vi DuÇ, Lâm 
Thao, Phú ThÍ; V°¡ng ThË H£i Châu, 8C, 
THCS B¡ch Liêu, Yên Thành, NghÇ An. 

VI MANH T¯ÜNG 



2 

KÉ TÈNH NGHI 

NGUYÊN NH¯ MAI (Hà NÙi) 

gày nay nhÝ có ngành hàng không phát 
triÃn, viÇc �i l¡i giïa các n°Ûc trß nên dÅ 

dàng và thu­n lãi. 

Hành khách �ç mÍi thành ph§n, të nhïng 

th°¡ng gia, nhà ngo¡i giao, ng°Ýi du lich cho 
�¿n nhïng ng°Ýi dân th°Ýng có nhu c§u �i du 
hÍc ho·c th�m gia �inh. 

Nh°ng cüng có nhïng k» buôn l­u, th­m chí 
c£ bon khçng bÑ �ã tëng trà trÙn vào trong 
�ám hành khách �ông �£o �ç mÍi quÑc tich 
�ó. Chính vì th¿ công tác b£o �£m an ninh tai 

các c£ng hàng không r¥t nghiêm ng·t. 
Hành khách lên máy bay ph£i qua ki¿m tra 
gi¥y tÝ, hÙ chi¿u và qua máy rà soát ng°Ýi và 
hành lý. 

8 

Tuy nhiên nhiÁu khi k» gian v«n có nhiÁu 
mánh khóe che �­y lot qua �°ãc. 
Trong mÙt chuyÃn bay, c¡ quan an ninh nh­n 

d°Ùc mÙt thông tin có ké gi£ danh xâm nhâp 
vào n°Ûc ta. 

Các nhân viên an ninh �ã chu©n bi �ón lõng. 
Qua kiÃm tra, th¥y có ba ng°Ýi có v» khá 
nghi. 
�ó là ba ng°Ýi n°Ûc ngoài �Áu có r§u ria nh° 

ng°Ýi Trung �ông. 
MÙt ông có v» là nhà tu hành. 

MÙt ông r¥t b·m trãn, trông nh° �¡i ca giang 
hÕ. 

Và mÙt ông là ng°Ýi mù, tay ph£i chÑng g­y 
dò �°Ýng. C£ ba ng°Ýi �°ãc mÝi vào phòng 
ki¿m tra và �°ãc yêu c§u mß va ly ra. 



Quan sát hành lý, không thây có vi khí hay 
ch¥t c¥m. 

THN64 

27 

CUA NGU� NÓi nÀNGI 

Theo quan sát cça minh, các thám tí nhÉ häy 
bóc phÑt, ai là k» kh£ nghi trong sÑ ba ng°Ýi 
này? 

SAMPo 

a 

K¿t quá (TTT2 sÑ 266) 

Vä TRØM TRONG NHA HO PHAN 
Anh Hoan là thç ph¡m. Bßi vì buÕi tÑi hôm 

x£y ra sñ viÇc là tÕi Chç Nh­t, mà anh Hoan 
khai r±ng �ang xem ch°¡ng trình truyÁn hình 
trñc ti¿p "HÙi ngÙ �§u tu§n cça ng°Ýi nÕi 
ti¿ng" �iÁu này r¥t vô lí. 

Nhân xét. Các ban sau có l­p luân 

tÑt, �°ãc th°ßng kì này: Lê HÓng 
HONGHA NgÍc, 7A, THCS Lý Tñ Trong, Bình 

Xuyên, Vinh Phúc; Ph¡m Hïu Giang. 7A3, 
THCS Vi DuÇ, Lâm Thao, Phú ThÍ: Lu 
Minh Quang, 7A1, THCS Yên Phong. Yên 
Phong, B¯c Ninh, HÕ NguyÅn B£o Trang. 

6A, THCS �·ng Thai Mai, TP. Vinh: Ngô 
Thanh Binh, 8B, THCS Bach Liêu, Yên 

Thành, NghÇ An; NguyÅn Khánh Ngân, 8B, 
THCS Binh Thinh, �éc Tho, Hà T)nh. 

Thám Tí sê-LÑc-CÑc 



D Y - HÌC 
CH¯ NG TRÌNH GIÁO DUC PHÐ THÔNG MÚI - CH¯ NG TRINH 201A 

MØT SÔ BÀI TOÁN TÔI UU 
PH M MINH �èC (Tr°Ýng 

TRÅN THANH TRA (Tr°Ýng THCS 

Bài toán tÑi °u 

Nhïng n�m gân �ây, ch°¡ng trình môn Toán 
c¥p THCS �ã chç trÍng t�ng c°Ýng các bài 
toán có y¿u tÑ thñc tiÅn nh°: toán vÁ chi tiêu, 
hình hÍc g¯n vÛi �o �¡c - xây dñng, bài toán 
ti lÇ - phân tr�m trong mua bán, thÑng kê sÑ 
liÇu, cing nh° các bài toán tÑi °u, n¡i hÍc 
sinh ph£i tim ph°¡ng án tÑt nh¥t trong nhïng 
�iÁu kiÇn ràng buÙc cå thÃ. Chính vì v­y, 

viÇc rèn luyÇn t° duy qua các bài toán tÑi °u 
không chÉ giúp hÍc sinh hiÃu sâu b£n ch¥t 
toán hÍc, t�ng kh£ n�ng l­p lu­n mà còn 
phát triÃn n�ng lñc gi£i quy¿t v¥n �Ã - mÙt 
trong nhïng n�ng lñc cÑt l×i cça ch°¡ng trình 
giáo dåc hiÇn nay. �iÁu này �òi hÏi giáo viên 
c§n thi¿t k¿ bài gi£ng theo h°Ûng phát triÃn 
n�ng lñc, lña chÍn bài toán gân gii vÛi �Ýi 
sÑng, giçúp hÍc sinh th¥y �°ãc tính éng dång 
cça toán hÍc. Trong bài vi¿t này, chúng ta s½ 
tim hiÃu th¿ nào là bài toán tÑi °u và tìm lÝi 
gi£i mÙt sÑ bài toán tÑi °u. 

Bài toán tÑi °u là nhïng bài toán v­n dång ki¿n théc toán hÍc �¿ gi£i quy¿t mÙt tình huÑng thñc t¿ vÛi �iÁu kiÇn tÑi °u. Bài toán tÑi °u có vai trò r¥t quan trÍng trong nhiêu linh vñc cça cuÙc sÑng, khoa hÍc, kù thu­t và kinh tÃ. Cå thÃ: 
- Gi£i quy¿t các v¥n �Á thñc tiÅn hiêu qu£: Giúp tìm ra ph°¡ng án tÑt nh¥t trong nhiÁu l°a chÍn: tÑi °u hóa chi phí s£n xu¥t, tÑi °u hóa thÝi gian v­n chuy¿n, phân b× nguÓn lñc hãp lí. 
- Nâng cao hiÇu qu£ ho¡t �Ùng: TÑi °u hóa ldi nhu­n, gi£m chi phí, phân phÑi công viÇc, lich trình, nhân sñ hiÇu qu£, thi¿t k¿ hÇ thÑng ho¡t �Ùng vÛi hiÇu su¥t cao nh¥t. 

THCS Hoàng Mai, Hà NÙi) 

Chu V�n An, Ngô Quyên, H£i Phòng) 

Khi làm bài toán có y¿u tÑ thñc t¿, hÍc sinh 
ph£i �Íc k) �Ã bài và làm mÙt sÑ công viÇc 
nh° sau: 

Thé nh¥t, të tình huÑng thñc t¿ hÍc sinh ph£i 
chuy¿n sang mô hình toán hÍc. 
Thé hai, dùng ki¿n théc toán hÍc �Ã gi£i 
quy¿t bài toán và k¿t lu­n bài toán. 
Chính vì v­y k) n�ng �Íc hi¿u cça hÍc sinh 
r¥t quan trong. HÍc sinh ph£i hiÃu �°ãc biÃu 
théc c§n xây dñng là gì, khi xây dñng biÃu 
théc thì bi¿n sÑ cça biÃu théc là bi¿n nào. 
biÃu théc và bi¿n là giá trË thñc t¿ nào trong 
bài to¯n. 
Bài toán tÑi °u trong hình hÍc và xây 

dñng 
Bài toán 1. Ban Quân d° �Énh trang trí báng 

tin cça lÛp b±ng các hÍa ti¿t hình vuông. �Á 
t¡o ra các hình vuông, ban Quân c£t �o¡n 
dây dài 90 cm thành ba �oan nhÏ. Sau �ó 

môi �o¡n nhÏ �°âc uÑn lai thành mÙt hình 
vuông (hinh bên d°Ûi). HÏi ph£i chia �o¡n 
dây thành ba ph§n có �Ù dài nh° thÃ nào �Ã 
tÑng diÇn tích các hình vuông có giá trË nho nh¥? 

A 

(10) 

B 

LÝi gi£i. Goi chiÁu dài các �oan dây sau KI c¯t l§n l°ãt là a, b, c (cm) (0<a, b, C<90) Khi uÓn các sãi dây thành các hình vuông 
chiÁu dài c¡nh hình vuông là 

a b(Gm). 

1 
S= -(a² +b² +c) (cm). 

C 

4' 4' 4 Goi S là tÑng diên tích các hình vuông thi 

16 

D 



Do a +b+C= 90 nên ta có 
a+b + c =a +b + (90 - a-b) 
=a² +b +90 + a + b 180a -180b + 2ab 

= (a? -60a + 900) + (b 
+(a? + 2ab + b -120a 

=(a-30) +(b-30 + (a+b-6O) + 2700 > 2700. 
1 

Do �ó S. 

P 

D¥u �£ng théc x£y ra khi a =b=c= 30. 
V­y cân chia �o¡n dây thành ba ph§n, m×i 
phân b±ng 30 cm thì tÕng diÇn tích các hình 
vuông thu �°ãc có giá trË nhÏ nh¥t. 
Bài toán 2. Tai mÙt góc nhÏ cça hÕ n°Ûc 
hinh chï nh­t, ng°Ýi ta �óng mÙt cái cÍc Þ vË 
tri K cách bÝ AB là 1 mét và cách bÝ AC là 8 
mét, rÓi dùng mÙt cây sào ng�n mÙt góc nhÏ 
cça hÓ �Ã th£ bèo. Tinh chiÁu dài ng¯n nh¥t 
cça cây sào �Ã cây sào có thÃ ch¡m vào hai 
bÝ AB, AC và cây coc K (coi �°Ýng kính cça 
cây sào là không �áng k¿). 

B 

Et 

16 

LÝi gi£i. Gi£ sí cây sào ch¡m vào bÝ AB, 
AC lân l°ãt t¡i vi trí P, Q nh° hình v½. 

A 

hay 

-60b + 900) 

120b + 3600) + 2700 

2700 =168,75. 

K 

�·t ÁP =X (m), AQ =y (m) (x>0, y >0). 

X 

Goi E, F theo thú tñ là chân �°Ýng vuông 
góc k» të K xuÑng AB, AC thì KE =1 (m), 

KF =8 (m). 

81-1. 

DÅ th¥y các tam giác PEK và PAQ �Óng 
EK PE 1 X-8 

d¡ng nên ta có Suy ra 
AQ PA 

C 

X 

=x+y= (x -10) + (y - 5) + 20x + 10y -125 
81 > 20x + 1Oy-125 = (20x + 10y)) �+: -125 

20x 80y 

Suy ra PQ 2 5/5. 
X 

D¥u �³ng théc x£y ra 
V­y chiÁu dài ng¯n 
5/5 (m). 

3 dm 

4522, 

a dm 

20x 80y 

X 

Bài toán 3. Ng°Ýi ta muÑn thi¿t k¿ mÙt bÃ 
cá b±ng kính không có n¯p và có mÙt vách 

ng�n cùng b±ng kính ß giïa �Ã chia bÃ cá 

thành hai ng�n. Bi¿t thÃ tích bÃ là 72 dm 

và chiÁu rÙng là a (dm), chiÁu dài là b (dm). 
chiÁu cao là 3 (dm) nh° hình vÅ. 

+ 45 =125. 

khi x =10, y = 5. 
nh¥t cça cây sào là 

(11) 

b dm 

Tính �Ù dài a, b �Ã v­t liÇu làm bÅ cá là ít 
nh¥t (tính c£ t¥m kính ß giïa), coi bÃ dày các 

t¥m kính nh° nhau và không £nh h°ßng �¿n 
thÃ tích cça bÃ. 
LÝi gi£i. Vì bÃ cá có thÃ tích b±ng 72 dm 
nên 3ab=72 hay ab =24. 
�Ã v­t liÇu làm bÃ cá là ít nh¥t thìi tÕng diÇn 

tích cça bÑn m·t bên, m·t �£y và t¥m kính ß 
giïa ph£i nhÏ nh¥t. Goi diÇn tích �ó là S thi 
S= 2(a+b)-3 + ab + 3a (dm). 

Ta có S - 9a + 6b+ 24 > 2V9a-6b + 24 
= 2/54ab + 24 = 2/54-24 + 24 = 96. 
D¥u �³ng théc x£y ra khi 9a = 6b, ab= 24., 
Suy ra a=4, b=6. 
Vây �¿ v­t liÇu làm bÃ c£ là ít nh¥t thì 
a =4 (dm), b=6 (dm). 

Bài toán 4. T¡i vË trí mÙt khu �¥t có s£n mÙt 
Áp dung �inh lí Pythagore cho tam giác PAQ béc t°Ýng ci dài 12 m, ng°Ýi ta dñ �Ënh xây 

mÙt c£i bÃ nÁn hình chï nh­t vÛi diÇn tích 
vuông t¡i Q, ta có PQ = AP + AQ? 



112 m'. Bi¿t r±ng giá �Ã sía 1 m chiÁu dài 
cça béc t°Ýng ci b±ng 25% giá xây 1 m chiÁu dài béc t°Ýng mÛi, giá công phá dá 1 m chiÁu dài béc t°Ýng ci và t­n dung v­t liÇu �ã gá ra �¿ xây 1 m chiÁu dài mÛi b±ng 50% cça giá xây dñng 1 m chiÁu dài vÛi v­t liÇu mÛi. HÏi trong �iÁu kiÇn nh° v­y, nên t­n dång giï l¡i bao nhiêu mét t°Ýng ci �Ã kinh phí xây dñng là ít nh¥t? 

12-x y- (12 

LÝi gi£i. Goi chiÁu dài giï l¡ai cça béc t°Ýng 
ci là x (m) (0sxs12) thì chiÁu dài phá ßi 
12-x (m). 

X 

N¿u a là giá xây 1 (m) chiÁu dài béc t°Ýng 
vÛi v­t liÇu mÛi thì giá sía chïa x (m) dài 

ax 
t°Ýng ci là ; giá xây 12-x (m) b±ng t­n 

4 

dång v­t liÇu ci là 

4 

y 

�¿ hoàn thành viÇc xây c¡nh y ph£i xây 
y-(12-x) (m) dài nïa và tÑn thêm 
a(x + y-12). 

ax a(12 -x) 
T= + 

4 2 

a(7x + 8y) 

Giá xây hai béc t°Ýng còn l¡i là a(x + y). 
Goi T là tÕng sÑ tiÃn xây t°Ýng thì 

a(12 - x) 
2 

6a. 

+ a(x + y -12) + ax + ay 

BiÃu théc này nhÏ nh¥t khi 7x +8y nhÏ 
nh¥t, vÛi xy =112. 

Ta có 7x + 8y > 2/7x-8y = 2/56xy =112/2. 
D¥u �³ng théc x£y ra khi 7x = 8y, xy =112, 
Suy ra x = V128 =11,3 (m). 

V­y nên t­n dång giï l¡i 11,3 (m) chiÁu dài 
cça béc t°Ýng. 
Bài toán tÑi °u qu«ng �°Ýng, thÝi gian, 

nhiên liÇu 

Bài toán 5. Trong hình bên d°Ûi, qu�ng 
�°Ýng AB dài 5 km, qu«ng �°Ýng BC dài 26 
km, góc ABC là góc vuông. 

B 

A 

MÙt ng°Ýi có k¿ ho¡ch �i xe �¡p të vË trí A 
�¿n mÙt vi trí M trên qu«ng �°Ýng BC vÛi 

v­n tÑc 12 km/h, sau �ó l¡i �i të M �¿n C vÛi 
v­n tÑc 13 km/h. Ng°Ýi �ó cân chÍn vË trí M 
cách B mÙt kho£ng b±ng bao nhiêu km �Ã 
tÕng thÝi gian �i të A �¿n M và të M �¿n C là 
ít nh¥t? 

(Trich �Ã thi thí THPT chuyên �HSP Hà Nôi,. 
n�m 2025) 

LÝi gi£i. Goi kho£ng cách të M �¿n B là x 
(km) (0<x< 26). 

Kho£ng cách të M �¿n A là Vx*+25 (km). 
Kho£ng cách të M �¿n C là 26-x (km). 
GÍi T là thÝi gian �i të A �¿n C thì 

T= 

M 

(giÝ). 

Vx' +25 26-x 13Vx +25 + 12(26 -x) 
12 156 13 

Ta có 13Vx² + 25 = V169x² + 4225 
=144x + (25x + 3600) + 625 

(12) 

2V144x +600x + 625 = N(12% + 25, =12x + 25. 
12x + 25+12(26 - x) 337 Do �ó T>. 

156 156 

D¥u �³ng théc x£y ra khi 25x -3600 hay 
X=12. 

V­y ta cân chÍn �iÃm M cách B mÙt kho±ng 
12 km thi tÕng thÝi gian �i là ít nh¥t. 

Bài toán 6. MÙt �°Ýng dây �iÇn �°ãc nÑi të 
mÙt nhà máy �iÇn Þ vË trí A �¿n mÙt hòn �£o 
ß vË trí C. Kho£ng cách ng¯n nh¥t të C �¿n 

�°Ýng bÝ biÃn AB là 1 km, kho£ng cách tëB 
�¿n A là 4 km. Chi phí l¯p �·t môi km dây 
�iÇn trên biÃn là 5000 USD, Còn trên �¥t liÃn 
là 3000 USD. HÏi �iÃm S n±m trên �°Ýng bÝ 
bi¿n AB cách vi trí A bao nhiêu km �¿ khi 

m¯c dây �iÇn të A qua S, rÕi të S �¿n C có 
chi phí th¥p nh¥? (coi �°Ýng dây nÑi giéa 
các �iÃm là mÙt �o¡n th£ng). 



B 

LÝi gi£i. Goi khoàng cách të S �¿n C là x (km) (X = SC> BC-1). 

Khi �ó SB = VSC-BC' = Vx -1 (km). 
Suy ra SA = AB - SB = 4-Vx-1 (km). 
Goi T là chi phí låp �·t �°Ýng dây �iÇn ni të yi trí A qua S rÓi të S �¿n vi trí C thi 
T= 5000x +3000(4 -Nx-1) (USD). 

Ta có T = 5000x -3000/(x-1)(x +1) +12000 
= 500| 10x -6/(x-1)(xX +1) +12000 
=500| 9x-9-2/(9x �9)(x+1) +x+1+ 16000 

=500(V9x -9-Vx+1) +16000 >16000. 
D¥u �¯ng théc x£y ra khi V9x-9 = Nx+1 

5 
hay XA 

A 

Khi �ó SA = 4 
5 )2 

4 

4 

13 
-1= (km). 

4 

V­y chÉ phí l¯p �·t th¥p nh¥t là 16000 USD 
và �i¿m S trên �°Ýng bÝ biÃn, cách A mÙt 

13 
kho£ng b±ng (km). 

Bài toán tÑi °u chi phí ho·c lãi nhu­n 
Bài toán 7. "S¯c Xuân Hoàng Mai" là 
ch°¡ng trình do tr°Ýng THCS Hoàng Mai to 
chéc hàng n�m vào dËp T¿t, nh±m t¡o sân 
ch¡i bÕ ích giúp hoc sinh hiÃu h¡n vÁ truyÁn 
thÑng T¿t cça dân tÙc ViÇt Nam. "Hôi ch¡ 
Xuân" là mÙt trong nhïng ho¡t �Ùng h¥p d«n 
thuÙc ch°¡ng trình này. Trong hÙi chg, mÙt 
lÛp dñ �Ënh bán l¡p x°ßng n°Ûng �¿ gây quù 
të thiÇn. LÛp nh­p m×i chi¿c l¡p x°ßng vÛi 
giá 10 nghìn �Óng và bán ra vÛi giá 15 nghìn 
�Óng. VÛi méc giá này, lÛp dñ �oán s½ bán 
�°ãc 150 chi¿c trong ngày hÙi cho. Nh�m 
thu hút thêm khách hàng, lÛp dñ �Ënh gi£m 
giá bán. Theo °Ûc tính, n¿u cé gi£m giá môi 

chi¿c 1 nghìn �Óng thì sÑ l°ãng bán ra s½ 

t�ng thêm 50 chi¿c. HÏi lÛp nên bán vÛi 
mÛi là bao nhiêu �¿ sau khi gi£m giá lãi 

nhuân thu �°ãc s½ cao nh¥? 
LÝi gi£i. Goi sÑ ti¿n mà lÛp �ó d° �inh gi£m 
giá là x (nghin �Ñng) (0sx<5). 
L¡i nhuân khi bán �°ãc mÙt chi¿c lap x°ßng 
là 5 x (nghin �óng). 
SÑ lap x°Üng mà lÛp s½ bán �°âc trong ngày 
hÙi ch¡ là 150 + 50x (chi¿c). 
Goi T là lãi nhuân mà lÛp �ó thu �°ãc thi 

T= (5-x)(150 +50x) (nghin �Óng) 
�Ã có doanh thu lÛn nh¥t thi T �at giá tri lÛn 
nh¥t. 
Ta có T= 50(5 -x)(3 + x) 

< 50. 

giá 

5-X+3 + X 
2 

2 

-800. 

D¥u �³ng théc x£y ra khi 5-X =3-x hay 
X=1. 

Vây lãi nhuâ­n thu �°ãc lÛn nh¥t là 800 nghin 
�Õng và lÛp �ó nên bán m×i chi¿c l¡p x°ßng 

vÛi giá 14 nghin �ông. 
Bài toán 8. MÙt rap chi¿u phim có 120 gh¿. 
giá vé hiÇn t¡i là 100 nghìn �Óng m×i vé. VÛi 
giá này thì r¡p s½ bán h¿t 120 vé cho m×i l§n 
chi¿u. Ban qu£n lý rap chi¿u phim �ang xem 
xét viÇc t�ng giá vé �Ã tÑi °u hóa doanh thu. 
Sau khi thí nghiÇm, ng°Ýi ta nh­n th¥y cé 
m×i l§n t�ng giá thêm 5 nghìn �Óng m×i vé 

thì sÑ gh¿ bË bÏ trÑng s½ t�ng thêm 4 gh¿. 
HÏi méc giá vé mÛi là b¡o nhiêu �¿ rap phim 

�at doanh thu lÛn nh¥? 
LÝi gi£i. Goi sÑ l§n t�ng giá là x (l§n) (x 
nguyên d°¡ng). 

Giá m×i vé sau x l§n t�ng là 100 + 5x (nghìn 
�Óng). 
SÑ vé bán �°ãC sau x lân t�ng gi£ là 
120- 4x. 
Goi T là tÕng sÑ tiên thu �°ãc thì 
T=(100 + 5x)(120 - 4x) (nghìn �ông). 

(13) 

be có �oanh thu lÛn nh¥t thì T �at giá tri lÛn 
nh¥t. 

Ta có T =-20x + 200x + 12000 
=-20(x-10x + 25) + 12500 

=-20(x - 5) +12500 < 12500. 
D¥u �³ng théc x£y ra khi x =5. 
V­y r¡p chi¿u phim c©n b£n vÛi méc giá mÛi 
cho m×i vé là 125000 �Óng thì doanh thu cho 
môi lân chi¿u phim là lÛn nh¥t, giá trì lÛn 

nh¥t �ó là 12500000 �Óng. 



Các hình bên d°Ûi gÓm: hình 1, hình 2, hinh 3 mô t£ mÙt chi¿c hÙp hình l­p 

BU TRI ONG MINH ph°¡ng, mà m×i m·t cça hÙp �°ãc trang trí bÞi mÙt hình. Môi hình �Áu nhie 

thây hình £nh trang trí trên ba m·t cça hÙp. 

Hinh 1 

KI này 

A 

HONG HA 

HINH N�O THË NHI? 

Hãy cho bi¿t m·t �áy cça hôp ß hình 3 là hình nào trong các hình sau: 

B 

Hinh 2 

C 

K¿t qu£ 
Xét hinh 1, diÇn tích phân không tô màu g¥p 
hai l§n diÇn tích phân tô màu; hình 2 diÇn tích 
ph©n không tô màu g¥p ba l§n diÇn tích ph§n 
tô màu; hinh 4 diÇn tích phân không tô màu 
g¥p n�m lân diÇn tích ph§n tô màu. Theo thé 
tñ nh° vây, ß hình 3 diÇn tích ph§n không tô 
màu s½ g¥p bÑn l§n diÇn tích ph§n tô màu. 
Trong các hình: hình A, hình B, hình C, hinh D 

chi có hình B có diÇn tích ph§n không tô màu 
g¥p bÑn lân diÇn tích ph©n tô màu. Nh° vây 
d¥u ? thay bßi hình B. 

Nh­n xét. Kì này có r¥t nhiÁu ban 
tham gia gi£i bài, các b¡n �Ãu chÉ ra 
�úng quy lu­t và tìm ra hình phù 

hãp �¿ �iÃn vào chô còn thi¿u. Xin trao 
th°ßng cho các b¡n sau có ph§n trình bày 
sach �¹p: NguyÅn Trí Hi¿u, 6A1, THCS 
NguyÅn ��ng �¡o, TP. B¯c Ninh, B¯c Ninh: 

NguyÅn Huy Long, 7A, THCS Lý Tñ Trong, 
Binh Xuyên, V)nh Phúc; Lê Quang Huy, 8A, 

D E 

(14) 

Hinh 3 

THAY BÞI HÈNH NA? r2 s6 26) 

F 

MINH H¢I (TP. H°ng Yên, H°ng Yên) 

THCS NguyÅn HiÁn, Nam Trñc, Nam �Ënh; 
NguyÅn �éc Quân, 6B, THCS �·ng Thai 
Mai, TP. Vinh; NguyÅn ThË B£o Ngân, 8A, 
THCS Bach Liêu, Yên Thành, NghÇ An. 

TRÂN THÊ TH¢O 



COMPA VUL. TÍNH 

Ki này THAY CÁC CHÚ CÁI BÚI CÁC CHè Sh 
B£i toán. Hãy thay các chï khác nhau trong �§ng théc sau båi các 
chï sÑ khác nhau và khác 0 �Ã �°ãc mÙt �£ng thúc �úng: 
(COM + PA + TINH)VUI = 123456789101112....29982999. Trong �ó ß 
v¿ ph£i là sÑ tñ nhiên �°ãc vi¿t b£i các sÑ tñ nhiên tí 1 �¿n 2999 theo 
thé tñ liên nhau. 

NGUYÊN NGÌC HÙNG (Tr°Ýng THCS Hoàng Xuân Hãn, �éc ThÍ, 
Hà TÉnh) 

K¿t quá (TTT2 sÑ 266) 

N�M SÔ NÃO 
TRÊN BÁNG? 

LÝi gi£i. Goi n�m sÑ b¡n Ty vi¿t lên b£ng là 
a, b, c, d, e. 
Không m¥t tính tÕng quát, gi£ sí 

asbscsdse thi ta có a+b=1975 và 
d+e= 2025. 

N¿u a =b thi 2a =1975 vô lí nên a #b. 
N¿u d =e thi 2d = 2025 vô lí nên d e. 

Do �ó a<b<c<d<e. Khi �ó ta có 
1975=a +b<b+ C<d+ e-2025. 

1975 =a+b<b+ d<d+e = 2025. 
1975 =a+b<c+d<d+e=2025. 
Suy ra b+c=b+ d=c+d=2000, d«n �¿n 
b=c=d=1000. 

Të �ó, a =1975-b=975, e = 2025-d=1025. 

V­y b¡n Ty �ã vi¿t lên b£ng các sÑ: 975. 
1000, 1000, 1000, 1025. 

Nh­n xét. MÙt sÑ b¡n sí dång 
nguyên lí Dirichlet �Ã chÉ ra tÕn tai 

HONG HA ba tÑng b±ng nhau. Các ban sau có 
lÝi gi£i �úng, �°ãc th°ßng kì này: NguyÅn 
Anh Thu, 8E, NguyÅn Hoàng HiÇp, 9E, THCS 
Vinh T°Ýng, Vinh T°Ýng, V)nh Phúc; NguyÅn 
Tu¥n �£n, 9A1, THCS Yên Phong. Yên 
Phong, B¯c Ninh; Tr§n QuÑc Ding. 6A, 

THCS �·ng Thai Mai, TP. Vinh; T¡ Duy Vi¿t 
ViÇt, 8B, V°¡ng ThË H£i Châu, 8C, THCS 
B¡ch Liêu, Yên Thành; Hoàng V§n Duy, 8D, 
THCS Lý Nhât Quang, �ô L°¡ng, NghÇ An. 

QUANG ANH 

(15) 

975.1000 
4000- 4000 

1025. 



K¿t qud Gi£i toán 
qua thu 

Bài 1(266). Vi¿t lên b£ng 2025 sÑ gÓm 1, 2. 
3, ... 2025. Môi l§n xóa ba sÑ a. b, c b¥t kì 
và thay vào sÑ a - b-c�¿n khi trên b£ng 

còn ba sÑ nguyên. HÏi ba sÑ còn lai �ó có thÃ là các sÑ ch³n �°ãc không? 
LÝi gi£i. Trong 2025 sÑ tñ nhiên liên ti¿p 1, 
2, 3,..., 2025 có 1012 sÑ ch¯n và 1013 sÑ l» 

nên tÕng cça 2025 sÑ này là sÑ l». 
M×i l§n xóa ba sÑ a, b, c b¥t kì và thay vào 
sÑ a-b-c thì tÕng gi£m �i 
(a+b+c) -(a -b-c) = 2(b + c), téc là gi£m 
�i mÙt sÑ ch³n, nh° th¿ sau 1011 lân s½ còn 

ba sÑ có tÕng là mÙt sÑ lÅ. V­y ba sÔ còn l¡i 
trên b£ng không thÃ là ba sÑ ch«n, vì n¿u 
không tÑng cça chúng là sÑ ch³n, mâu thu©n 
vÛi l­p lu­n trên. 

Nh­n xét. 1) VÛi �Á bài �ã �°a ra yêu câu 
tìm ba sÑ còn lai là ba sÐ t° nhiên liên ti¿p, 
trong �ó có sÑ nguyên tÑ ch¯n, tuy nhiên vÛi 
a, b, c b¥t kì thì ba sÑ còn l¡i trên b£ng có 
th¿ không ph£i là ba sÑ tñ nhiên liên ti¿p. Bßi 
v­y tòa so¡n �°a ra yêu câu nh° trong �Ã 
trên. 
2) M·c dù �Ã bài �ã có thay �Ñi nh°ng các 
ban sau v«n có lÝi gi£i theo h°Ûng trên: 
NguyÅn Hïu Gia B£o, Vi Nh­t Thành, 6A6, 
Ph¡m Tr§n M¡nh Quang, 7A6, THCS Yên 
L¡c, Yên L¡c, V)nh Phúc, Phan Vi¿t Minh 
B£o, Phan Khôi Nguyên, 7D, NguyÅn Khánh 
NgÍc, 7E, THCS E�·ng Thai Mai, TP. Vinh; 
Lê Kim Ngân, 7A1, THCS Quónh ThiÇn, 
Hoàng Mai; Tr°¡ng �ình QuÑc Anh, 6E, 
THCS Lý Nh­t Quang, �ô L°¡ng, NghÇ An; 
Lê ThË Thanh Binh, 7A3, THCS Lê V�n 
Thiêm, TP. Hà Tinh; NguyÅn ThË NgÍc Hân, 

6C, THCS Xuân Diêu, Can LÙc, Hà TÉnh. 
NGUYÄN VIÆT H¢I 

Bài 2(266). Cho x, y, z là các sÕ nguyên 
d°¡ng sao cho (X-2z)(y + z) = z, ngoài ra 

x và y là hai sÑ nguyên tÕ cùng nhau. HÏi 
tÕng x+ y+Z có là sÑ chính ph°¡ng không? 
LÝi ai£i. Tr°Ûc h¿t, ta nh£c l¡i b× �ê quen 

thuÙc vÁ sÑ chính ph°¡ng sau: N¿u a, b, c là 
các sÑ tñ nhiên thÏa m«n ab= c và 
(a, b) =1 thì a và b �Ãu là các sÑ chính 
ph°¡ng (b¡n �Íc tñ chéng minh). 
Trß l¡i vÛi bài toán 

GÍi d= (x-2z, y + z) vÛi d nguyên d°¡ng thi 
të gi£ thi¿t cho ta z:d, suy ra z:d. 
K¿t hãp vÛi y + z:d, suy ra y:d. 
Të z:d, x-2z:d, suy ra x:d. 
Të x:d, y:d, (x, y) =1, suy ra d=1. 
Theo bÕ �Ã ta suy ra tÓn tai hai sÑ nguyên 

d°¡ng m, n sao cho x -2z=m², y +z =n², 
Suy ra Z=mn. 

Khi �ó ta có x + y+z= (x -2z) + (y + z) + 2Z 
=m² +n +2mn = (m + n) là sÑ chính 
ph°¡ng. 

Nh­n xét. �ây là bài toán sÑ hÍc hay nh°ng 
không khó. Ý t°ßng chính cíça các lÝi gi£i gíi 
�¿n tòa so¡n �Áu sí dång bÕ �Ã trên. MÙt sÑ 
lÝi gi£i còn trình bày v¯n t¯t, bi¿n �Õi nh©m. 
Các ban sau có lÝi gi£i �úng, ng§n gÍn: 
NguyÅn Huy �¡t, 7A3, THCS Lê V�n Thinh, 
Gia Bình; NguyÅn Hïu An Bình, 7A1, THCs 

Minh, NguyÅn Quang Minh, Vi C°Ýng ThËnh, 
Yên Phong, Yên Phong: NguyÅn Hoàng 
7A1, THCS NguyÅn �±ng �¡o, TP. B¯c 
Ninh, B¯c Ninh; Vô Hoàng Phúc, 7A, HÕ 
Khánh Lnh, �·ng NgÍc Minh, Thái H£i 
Nam, Lê Bùi Minh Nh­t, Võ Lê Linh Nhi, 

Tr§n Nguyên Phong, Bùi Minh Thành, Tr§n 
Hoàng Vü, 7C, Phan Vi¿t Minh B£o, Phan 
Khôi Nguyên, 7D, NguyÅn Khánh NgÍc, 7E, 
THCS �·ng Thai Mai, TP. Vinh; NguyÅn Thái 
Düng, Cao Phúc, 7B, THCS Lý Nh­t Quang, 
�ô L°¡ng; Lê Kim Ngân, 7A1, THCS Quónh 

(16) 



ThiÇn, Hoàng Mai, NghÇ An; NguyÅn Gia 
B£o. Tr¥n Gia B£o, HÑ Anh Düng. Lê Viêt 

Hoàng. Nguyên Minh Khánh, NguyÅn Ph¡m 
Th�ng Long. Phan Anh Tu©n, 7D, THCS 
Hoàng Xuân H§n, �éc Tho; Lê Ho£ng Anh, 
�âu Hà Nh­t Khánh, NguyÅn Danh Kiên, Lê 
Ván Nh­t Minh, Lê HuyÃn B£o Ngoc, 6B, 
THCS Xuân Diêu, Can Lôc; NguyÃn Hïu 
Minh Qu§n, Lê Thi Thanh Bình. 7A3. THCS 
Lê V§n Thiêm, TP. Hà T)nh, Hà TÉnh. 

HOÀNG LÊ NH¬T TÙNG 
Bài 3(266). Tim sÑ nguyên tÕ p bi¿t 7P -4P 

chia h¿t cho p. 
LÝi gi£i. Tr°Ûc h¿t, ta nh¯c lai �inh lí Fermat 
nhÏ: N¿u p là mÙt sÑ nguyên tÑ và a là sÑ 
nguyên thi a -a chia h¿t cho p. 
Phát bi¿u dang khác nh° sau: N¿u p là mÙt 
sÑ nguyên tÑ và a là sÑ nguyên không chia 
h¿t cho p thì aP-1 chia h¿t cho p. 
Chéng minh. Dop là sÑ nguyên tÑ và a 
không chia h¿t cho p nên (a, p) =1. 
Xét các sÑ a, 2a, 3a....p-1)a. ta th¯y 
không có sÑ nào trong p-1 sÑ trên chia h¿t 
cho p và không có sÑ nào cùng sÑ d° khi 
chia chop. Do �ó sÑ d° cça các sÑ trên khi 
chia cho p là 1,2, 3,.. p-1, suy ra 
a2a-3a .-(p-1)a =1-2-3. (p-1) (mod p) 
hay 

aP-1.1-2-3.- (p-1) =1-2-3-.. (p-1) (mod p). 
Vi (1-2-3.. (p-), p)=1 nên aP =1 (mod p). 

Áp dung �inh lí trên vào bài toán ta có 
7P - 4P =7-4 (mod p) =3 (mod p), suy ra 
7P- 4 = ap +3 vÛi a là sÑ tñ nhiên. 
M·t khác, theo gi£ thi¿t thì 7P -4P:p nên 
ap +3p., dân �¿n 3:p, suy ra p=3 (do p là 

sÑ nguyên tÑ). 
Thí l¡i ta th¥y p=3 thÏa mãn yêu c§u bài 

toán. 

Nh­n xét. Các b¡n sau có lÝi gi£i �úng: Vi 
B£o Linh, AE7.1, THCS Nam Tí Liêm, Nam 
Tí Liêm; NguyÅn B£o An, Lê Tu¥n �éc, 
HÑng Minh, NguyÅn Ph°¡ng Linh, NguyÅn 
Duy Tùng, 6A, THCS NguyÅn Gia ThiÁu, 
Long Biên, Hà NÙi; Ngô Hoàng Bách, 

NguyÅn Huy Long. Ph¡m Nh­t Minh, 
NguyÅn Bình Minh, Lê HÓng NgÍc, 7A, Trân 

Vàn Phú, 7C, THCS Lý Tñ TrÍng, Binh 
Xuyên; Bùi Hoàng Khánh, 7A, THCS L­p 
Th¡ch, L­âp Th¡ch; NguyÅn Hïu Gia B£o, Vi 
Nh­t Thành, 6A6, NguyÅn B£o Châu, Ph¡m 
Tr§n M¡nh Quang, 7A6, THCS Yên L¡c, 
Yên L¡c, Vinh Phúc, NguyÅn Tri Hi¿u, 6A1, 
Vi C°Ýng Thinh, 7A1, THCS Nguy¿n �áng 
�ao, TP. B¯c Ninh; NguyÅn Thái S¡n, 6A3, 

NguyÅn Hïu An Binh, �·ng �inh Huy, 
NguyÅn Sù Quang Minh, NguyÅn ThË HuÇ 
Ph°¡ng, Ngô Thanh Thçy, 7A1, THCS Yên 
Phong, Yên Phong, B¯c Ninh; Lê Phi Long. 
7A3, THCs NguyÅn HÓng LÅ, Sâm S¡n, 

Thanh Hóa: Võ Hoàng Phúc, 7A, Tr¥n 
Nguyên Gia B£o, 7B, �·ng NgÍc Minh, Thái 
H£i Nam, NguyÅn �éc Nhân, Bùi Lê Minh 
Nh­, Võ Lê Linh Nhi, Tr§n H£i Phong, Tr§n 

Nguyên Phong, Bùi Minh Thành, Tr§n �éc 
Th¯ng, Tr§n Hoàng Vi, 7C, Phan Vi¿t Minh 

B£o, Phan Khôi Nguyên, 7D, THCS �·ng 
Thai Mai, TP. Vinh; Thái Bùi Hà Anh, 6E. 

NguyÁn Th£i Ding, NguyÅn Sù B£o Long. 
Cao Phúc, Tr§n Bá Sang, 7B, Ngô Tr§n 

NgÍc B£o, 7D, THCS Lý Nh­t Quang, �ô 
L°¡ng: Lê Kim Ngân, 7A1, THCS Quynh 
ThiÇn, Hoàng Mai, �·ng V�n Hoàng, 6A1, 
THCS Quán Hành, Nghi LÙc, NghÇ An; Lê 

ThË Thành Binh, NguyÅn Hïu Minh Quân, 
TA3, THCS Lê Vàn Thiêm, TP. Hà T)nh; 

�Óng V�n Phúc, 6B, NguyÅn B£o Hân, Phan 
Thanh Huyên, 6C, NguyÅn Linh �an, 
NguyÅn DiÇu HuyÁn, 6D, THCS Xuân DiÁu, 
Can LÙc; NguyÅn Gia B£o, Trân Gia B£o, HÕ 
Anh Düng, NguyÅn Minh Khánh, 7D, THCS 
Hoàng Xuân H«n, �éc ThÍ, Hà T)nh. 

NGUYÊN NGÌC HÂN 
Bài 4(266). Cho tam giác ABC cân t¡i A có 

�°Ýng cao AH. Goi M là trung �iÃm cça AH. 
Të H, k» HN vuông góc vÛi �o¡n th§ng CM 
t¡i N. Tính sÑ �o cça góc ANB. 
LÝi gi£i. Tr°Ûc h¿t, ta có bÑ �Ã quen thuÙc 

sau: �°Ýng th³ng �i qua trung �iÃm hai c¡nh 
cça mÙt tam giác thì song song vÛi c¡nh thé 
ba. 
* Trß l¡i vÛi bài toán �ã cho. 

(17) 
Goi l, K theo thétñ là trung �iÃm cça NH và NC. 



B 

A 

M 

H 
Theo bÕ �Ã trên ta có IK I/ HC. 
nên IK MH. K¿t hãp vÛi 
là tr°c tâm cça tam 
MILHK. (1) 

ANB =90° 

HIL 
giác 

Mà HC L MH 
MK, suy ra l 
MHK nên 

Tam giác AHN có M, I l§n l°ãt là trung �i¿m 
cça AH và NH nên MI I/ AN. (2) 
Tam giác BCN có H, K l§n l°ãt là trung �iÃm 
cça BC và NC nên HK I/ BN. (3) 
Të (1), (2). (3) suy ra AN I BN hay 

Nh­n xét. Ngoài cách trên, mÙt sÑ b¡n dñng 
hình chï nh­t AHBE Có tâm | rÕi chÉ ra 
IN =IH=IE IA =|B �Ã suy ra tam giác ANB 
vuông t¡i N. MÙt sÑ b¡n l¡i chéng minh các 
tam giác ANM và BNH �Óng dang nên 

ANM = BNH, të �ây cing suy ra �°ãc 
ANB = 90°. Các ban sau có lÝi gi£i �úng: 
NguyÅn Quang Minh, 7A1, THCS NguyÅn 
��ng �¡o, TP. B¯c Ninh, B¯c Ninh; 

NguyÅn B£o Châu, T¡ Minh H±ng, Pham 
Tr§n Manh Quang, 7A6, THCS Yên Lac, 
Yên L¡c; Ph¡m Quang Thanh, 7A, THCS Lý 
Tñ TrÍng, Bình Xuyên, Vinh Phúc; Võ 
Hoàng Phúc, 7A, Thái H£i Nam, 7C, Phan 
Vi¿t Minh B£o, Phan Khôi Nguyên, 7D, 
NguyÅn Khánh NgÍc, 7E, THCS �·ng Thai 
Mai, TP. Vinh; NguyÅn �ình LÙc, 6A1, �inh 
Tr§n B£o Khánh, 6A2, THCS Quán Hành, 
Nghi LÙc, NghÇ An; NguyÅn Gia Báo, Tr¥n 

Gia B£o, HÑ Anh Düng, Lê ViÇt Hoàng. 
NguyÅn Minh Khánh, Phan Anh Tu¥n, 7D, 
THCS Hoàng Xuân Hãn, �éc Tho, Hà T)nh. 

QUANG ANH 

Bài 5(266). Cho báng ó vuông kích th°Ûc 
10x10. Tó �en k (ke N) ô vuông b¥t ki 
cça b£ng. NÃu có mÙt ô vuông ch°a �°ãc tÙ 
den mà kÃ vÛi ít nh¥t vÛi hai ô vuông �°ãc tô 
den thi ô này s½ �°ãc tô �en (hai ô vuông 
d°ãc goi là ké nhau néu chúng có chung 
canh) Tim giá tri nhÏ nh¥t cça k �¿ vÚI moI 
cách tô kô vuông ban �âu thi tÛi mÙt lúc nào 
�ó, toàn b£ng s½ �°ãc tô �en 
LÛi gi£i. DÅ th¥y, n¿u ta tô �en 9 hàng �áu 
tiên cça b£ng (téc là tô 90 ô �en) thi hàng 
cuÑi cùng s½ không bao giÝ �°ãc tô �en, vi 

m×i ô vuông ß hàng cuÑi cùng chÉ kÃ vÛi 
�úng mÙt ô �en. 
Nh° vây, n¿u sÑ ô �en không v°ãt quá 90 thi 
b£ng s½ không �°ãc tô �en, suy ra k91. 

Giß ta chi ra r�ng, n¿u tô �en 91 ô vuông b¥t 
kì cça b£ng thì tÛi mÙt lúc nào �ó toàn b£ng 
s½ �°ãc tô �en. 
Thât vây, vì có 91 ô �°ãc tô �en nên còn lai 
9 ô không �°ãc tô �en. Vi 9ô này thuÙc tÑi 
�a 9 hàng nên sÅ có mÙt hàng �°ãâc tô �en. 
T°¡ng tñ thì cing s½ có mÙt cÙt �°ãc tô �en. 

ThÃ thì dê th¥y r±ng sau mÙt thÝi gian t¥t c£ 
các ô cça b£ng s½ �°ãc tô �en. 

Nh­n xét. �ây là bài toán cñc trË tÕ hãp. VÃ 
nguyên t£c �Ã tìm giá tri nhÏ nh¥t cça k, ta 
phái thñc hiÇn hai b°Ûc. 
B°Ûc 1. ChÉ ra mÙt ch·n d°Ûi cho k, téc là 
chÉ ra mÙt sÑ nguyên d°¡ng m �Ã k>m. 
Trong bài toán này, chÉ c§n chÉ ra mÙt mô 

hình không thÏa mãn là có thÃ °Ûc l°ãng 
�°ãc giá trË cça m. L°u ý là giá tri cça m 
càng lÛn càng tÑt. 
B°Ûc 2. Chi ra d¥u b±ng có thÃ x£y ra, téc là 
vÛi mÍi cách tô, khi k=m luôn �¡t �°ãc 

tr¡ng thái yêu c§u cça �Ã bài. 
MÙt sÑ b¡n �ã chÉ ra ch�n d°Ûi cho k nh°ng 
ch°a chÉ ra d¥u b±ng x£y ra. Các b¡n sau có 
lÝi gi£i �úng: Võ Hoàng Phúc, 7A, Phan Khôi 

18) 



Nguyên, 7D, THCS ��ng Thai Mai, 
TP. Vinh, Hoàng Vàn Duy, 8D, THCS Lý 

Nhât Quang, �ô L°¡ng, NghÇ An. 
NGUYÊN TI¾N LÂM 

Bài 6(266). VÛi các sÑ th°c d°¡ng x, y thÏa 
mãn (Vx + 1)/2y + 2) + 9x > 17, tim giá trË 

nho nh¥t cça bi¿u théc Q = 

2x + y 
2 

LÝi gi£i. Të gi£ thi¿t, áp dung b¥t �³ng théc 

AM-GM ta �°ãc 17s(Vx +1)(J2y + 2) + 9x 

=J2xy +2x + J2y +2+9x 

Do �ó 11x + y>13. 

+ 

4x3 

\x+1 Vx+1 

X+1 

-+X+1+ +2+9x =11x + y +4. 

Cing theo b¥t �³ng théc AM-GM cho các sÑ 
thñc d°¡ng thì 

4x3 

2+ y 

.+y +223 

2 

3y - x-1 
2 

+ 

y 
Vx+1 

4x3 

>6x -y -2. 

y 
+X+1231ai+=0y 

4x3 

3 

y·2 =6x 

Công theo v¿ hai b¥t �£ng théc trên ta �°ãc 

4x3 11x + y -5 13-5 = 4. 
Vx+1 2 2 

D¥u �³ng théc x£y ra khi x =1, y =2. 
V­y giá tri nhÏ nh¥t cça biÃu théc Q là 4. 
Nhân xét. Các b¡n sau có lÝi gi£i �ng: 
Nguy¿n HÍc Minh Hi¿u, 8T, THCS&THPT 

L°¡ng Th¿ Vinh, Thanh Tri, Hà NÙi; Tr§n 
Trung Ngh)a, 8E, THCS Vinh T°Ýng, Vinh 
T°Ýng, Vinh Phúc;, NguyÅn Th£o Linh, 9A3, 
THCS Kó S¡n, TP. Hòa Binh, Hòa Bình; 
NguyÅn Tu¥n �£n, 9A1, THCS Yên Phong, 
Yên Phong, B¯c Ninh. 

�ÀO V�N NAM 

Bài 7(266). Tai bÑn �Énh cça mÙt hình vuông 

CÓ vi¿t bÓn sÑ nguyên d°¡ng, sao cho vÛi 
b¥t kì hai sÑ nào n±m trên cùng mÙt c¡nh 

cça hình vuông, luôn có môt sÑ chia h¿t cho 
sÑ còn lai, �óng thßi vÛI b¥t kì hai sÑ nào 
nàm trên cùng mÙt �°Ýng chéo cça hinh 
vuông. không có sÑ nào chia h¿t cho sÑ còn 
lai HÏi tÕng cça bÑn sÑ �°ãc vi¿t có th¿ 
nhân giá tri nhÏ nh¥t là bao nhiêu? 
LÝi gi£i. Xét cách vi¿t sÑ sao cho tÑng cça 

bÑn sÑ �°ãc vi¿t là nhÏ nh¥t có thÃ. Goi a, b, 
c, d lân l°ãt là các sÑ viÇ¿t ß bÑn �inh cça 

hinh vuông (�oc theo chiÁu kim �Óng hó). 
Không m¥t tính tÑng quát, gi£ sí a là sÑ nhÏ 
nh¥t trong bÑn sÑ a, b, c, d. Ta th¥y: 
"Theo gi£ thi¿t, c£ hai sÑ b, d �u là bÙi cça 
a. 

"N¿u a=1 thì c chia h¿t cho a, mâu thu©n. 

Do �ó a>1. 
"N¿u c=a thì c chia h¿t cho a, mâu thuân. 

Do �ó C>a. 
"N¿u c chia h¿t cho b thì do b là bÙi cça a 

nên c chia h¿t cho a, mâu thu©n. Do �ó b 
chia h¿t cho c. Hoàn toàn t°¡ng tñ, ta cing 
có d chia h¿t cho c. 
N¿u c, a có °Ûc nguyên tÑ chung p, ta có th¿ 

xét cách vi¿t sÑ 
a b c d 

cing thÏa mãn �ây 
p 

tuy nhiên ta lai có 

n nguyên d°¡ng. 
" NÁu m =n thì b 
Do �ó mn. 

p p p 
cách vi¿t này 

�ç tính ch¥t cça �Ã bài, 
a,b,c, d 

mâu thu«n vÛi cách chon các sÑ a, b, c, d. 
Do �ó (a, c) =1. 

(19 

-+-+-t-<a+b+c+d. 

p p p p 

Vìb, d chia h¿t cho a, c và (a, c) =1 nên b, d 

chia h¿t cho ac. �·t b= mac, d = nac vÛi m, 
Chú ý r±ng: 
chia h¿t cho d, mâu thuân. 

" N¿u m=1 thì d chia h¿t cho b, mâu thu§n. 
Do �ó m>1. Chéng minh t°¡ng tñ, ta cing 
có n>1. 
Nh° v­y m, n là hai sÑ nguyên phân biÇt lÛn 
h¡n 1. 
Të �ây, ta có a +btc+d=(a+c) + ac(m + n) 
>(2 +3) +2-3-(2+3) = 35. 
D¥u b±ng xåy ra ch³ng h¡n khi 
a =2, b=18, c = 3, d=12. Thí l¡i, ta th©y 
cách �iÁn sÑ 2, 18, 3, 12 thÏa m«n yêu c§u. 
V­y tÑng nhÏ nh¥t có th¿ thu �°ãc là 35. 
Nh­n xét. �ây là mÙt bài toán sÑ hoc hay. 

thç vË nh°ng khá mÛi l¡. Bài này r¥t dÅ m¯c 
l×i trình bày, ch¯ng h¡n nhiÁu b¡n ngÙ nh­n 



r±ng �Ã tÕng nhÏ nh¥t chÉ c§n xét a 2 và 
c-3 MÙt sÑ ban khác lai théa nhân r±ng 
(a, c) 1 mà không có l­p luân gì Các ban 
sau có lÝi gi£i tÑt Pham Minh H£i, 8B, THCS 
Lê Quy �ôn, TP Hài D°¡ng. H£i D°¡ng. Vô 
Hoàng Phçc. 7A, THCS �àng Thai Mai, 
TP Vinh, NghÇ An 

VÔ QUÐC BÁ C¢N 
Bài 8(266). Cho tam qiác ABC vuông tat A 
GoD là trung �iêm cça AB H là hinh chiÁu 

vUông goc cça A trên CD D°Ýng th£ng qua 
B và vuong goc vÛi BH c£t �°Ýng th³ng CD 
tai K D¯¡ng th£ng qua C và vuông góc vÛi 
CB cat �¯Ýng th³ng AB tai E Chéng minh 
ràng KE vuông góc vÚI KB. 
Loi gi£i. 

E 
A 

DA -DB ta 

DB DC 

DH DB 

H 

D 

K 

B 

Tam giác ACD vuông t¡i A, �°Ýng cao AH 
nén ta có DA = DH-DC. K¿t hãp vÛi 

�°ãc DB -DH-DC hay 

suy ra các tam giác DBH và DCB 

�óng d¡ng nên DHB = DBC. 
Các tam giác KBH và ECB lán l°ãt vuông t¡i 

B và C, �Ñng thÝi có KHB -EBC nên 
BKH = CEB. Tê �ây ta suy ra té giác BCEK 

nÙi ti¿p. Mà BCE - 90° nên BKE-90° hay 
KE vuông góc vÛi KB. 
Nh­n xét. Bài toán nay không khó nên các 
b¡n tham gia �éu �°a ra lÝi gi£i �úng. Xin 
nèu tên các b¡n có lÝi gi£i tÑt: NguyÅn 
Thanh Mai, 8A, THCS Nguyén Quang Bích, 
Tam Nông, Phú ThÍ; Cao NgÍc Khánh, 9E, 
THCS Vinh T°Ýng, Vinh T°Ýng, V)nh Phúc; 

NguyÅn Th£o Linh. 9A3, THCS Ký Son 
TP Hòa Binh, Hòa Binh. �× Bá Bách 
Nguybn �inh Duy. Nguy�n Tuán �£n 
Tnong Minh Ti¿n, Nguybn ThË KÃu Trang 
9A1, THCS Yên Phong. Yên Phong. Bác 
Ninh, NguyÅn Bá Vân Tr°Ýng. Nguybn Thúc 

Gia Vi. 9G, THCS �ang Thai Mai, TP Vinh 
Hoàng Vân Duy. Võ Nh­t Hoâng. 8D 
NguyÅn Công L)nh, 9C, THCS Lý Nh­t 
Quang. �ô L°¡ng. NghÇ An, Hoáng Lê Anh 
Tu¥n, 8A, THCS Hoàng Xuân Hãn, �c, 
Tho, Hà T)nh. 

L¯U CÔNG �ÔNG 

�¯âC THUÚNG KÌ NÀY 
ohi gi£i toán qua thu 

(20) 

Võ Hoàng Phúc, 7A, Thái H£i Nam, 7C. 
HÑ Anh Düng, Phan Vi¿t Minh B£o. 
Phan Khôi Nguyên, 7D, THCS �·ng Thai 
Mai, TP. Vinh, NghÇ An; Ph¡m Tr§n 
M¡nh Quang, 7A6, Vi Nh­t Thành. 
NguyÅn Hïu Gia Båo, 6A6, THCS Yên 
L¡c, Yên L¡c, V)nh Phúc, NguyÅn 
Hoàng Minh, Vi C°Ýng ThËnh, 

7A1,THCS NguyÅn �±ng �¡o, TP. B¯c 
Ninh; NguyÅn ThË KiÁu Trang. Tr°¡ng 
Minh Ti¿n, 9A1, THCS Yên Phong, Yên 
Phong, B¯c Ninh; NguyÅn Th£o Linh. 

9A3, THCS Kó S¡n, TP. Hòa Bình, Hòa 
Binh; Vü B£o Linh, AE7.1, THCS Nam 
Tí Liêm, Nam Të Liêm, Hà NÙi, Pham 
Minh H£i, 8B, THCS Lê Quý �ôn, TP. 
H£i D°¡ng, H£i D°¡ng. 



TAACH B¢U 

B 

F 

TRÂN �ÂU THÚ HAI TR¢M M¯ÜI B¢Y 
Ng°Ýi thách d«u: L°u Công �ông (Tr°Ýng THPT chuyên �HSP Hà NÙi). 
Bài toán thách d¥u: Cho tam giác không vuông ABC có các �°Ýng cao 

AD, BE, CF. L¥y các �iÃm M, N thuÙc miên trong góc BAC sao cho 

MF=MB, NE =NC và MFB=NEC-BAC. Goi I là tâm cça �°Ýng tròn 

ngo¡i ti¿p tam giác DMN. Chéng minh r±ng Al �i qua trung �i¿m cça EF. 

K¿t quá 
�Ã bài. �°Ýng tròn nÙi ti¿p () cça tam giác 
ABC (AB AC) theo thé tñ ti¿p xúc vÛi AC, 

AB t¡i E, F. K, L theo thé t° là �iÃm �Ñi xéng 

Cça E, F qua I. Chéng minh r±ng té giác 
BCLK ni ti¿p khi và chÉ khi AB + AC=3BC. 

LÝi gi£i. 

H 

M 

A 

B 

E 

TRÂN �ÂU THæ HAI TRÂM MUÚI LAMrr2 s6 289) 

A 

D 

3) MI=MK. 

GÍi (0) là �°Ýng tròn ngo¡i ti¿p tam giác 
ABC; M là giao �i¿m thé hai cça Al và �°Ýng 

tròn (0); H, N theo thé tñ là hình chi¿u Vuông 
góc cça M trên IK, BC. 

5) KI=2HL. 

Vi AB=AC nên M chính là giao �i¿m cça 
các �°Ýng trung trñc cça BC và KL. 
Vây các �iÃu kiÇn sau t°¡ng �°¡ng. 
1) BCLK nÙi ti¿p. 

7) Al=2MI. 

10) 

9) AE=2NB. 

11) 

M 

N 

(21) 

HONG HA 

E 

AB+ AC-BC 

2 
AB + AC=3BC. 

= BC. 

2) MB=MK. 

4) HI=HK. 

Nh­n xét. Bài toán này không khó. 
MÙt sÑ lÝi gi£i quên chéng minh hai 
chiÁu. Không có võ s) nào ��ng 

quang trong tr­n �¥u này. Ph§n th°ßng �ành 
hen cho lân sau. 

6) El=2H. 
8) Al=2MB. 

L¯U CÔNG �ÔNG 



HÌC RA SA0? 

Tính ch¥t ba �°Ýng trung tuyÅn cça mt tam 
giác phát biÃu nh° sau: "Ba �°Ýng trung 
tuyÅn cça mÙt tam giác cùng �i qua mÙt 
�iÃm. �iÃm �ó cách mÕi �Énh mÙt kho£ng 

2 

�inh ¥y". 
b§ng �Ù dài �°Ýng trung tuy¿n �i qua 

3 

B 

TÌM HIÆU THÆM VÀ TÍNH CHÁT 
BA �UÚNG TRUNG TUYÊN CUA MØT TAM GIÁC 

Chéng minh. Goi G là giao �iÃm các �°Ýng 
trung tuyÃn BE, CF cça tam giác ABC. 

�¯Ýng th³ng AG c¯t BC ß �iÃm D,. Kí hiÇu 
SARC là diên tích cça tam giác ABC. 

A 

NGUYÊN VI¾T CH¯ NG (TP. Hà TÉnh, Hà T)nh) 

d«n �¿n FG= 

E 

D=D1 

VIElà trung �iÃm cça AC nên SABE = ScBE 
và SAGE =ScGE Suy ra SAGB = ScGB 
T°¡ng tñ, SAGC =ScGe 
Suy ra SAGE = SAGC nên hai �°Ýng cao k» 
të B và C xuÑng �°Ýng th¯ng AG b£ng nhau, 
d¯n �¿n SeGD, = ScGD,, mà hai tam giác 
này có chung �°Ýng cao h¡ të G xuÑng BC 
nên D, là trung �i¿m cça BC, suy ra D, 
trùng vÛi D. Chéng tÏ AD, BE, CF �Óng quy. 
L¡i do SABD SCBF nên SAGF =ScoD, mà 

SAGF = SgGF nên SgGF - ScGD 

Suy ra 
CF 

1 

C 

SBGC. 2 
CG 2 

3 

T°¡ng tñ, cing có 

GiÝ ta nÑi các �i¿m 
thành tam giác DEF. 
�°ãc SpGE -SEGF -SFGD = SABC. Chéng 

tÏ G cing là trÍng tâm cça tam giác DEF. 
Ta ti¿p tuc l¥y các �i¿m M, N, P theo thé tñ 

n±m trÁn các canh BC, CA, AB sao cho 

CA AB 

B 

(22) 

MB NC PA 
=k (vÛi k là sÑ thñc d°¡ng 

BC 
b¥t kì nhÏ h¡n 1) thì liÇu AM, BN, CP có còn 
�Óng quy nïa hay không? 

F 

Xét 0 <k< 

1 

BG 2 AG 

AD BE 3 

M 

A 

D, E, F l¡i vÛi nhau t¡o 
DÅ dàng chéng minh 

quy. Còn khi k= 

1 

và goi X, Y, Z theo thé t° là 
2 

giao �iÃm cça các c·p �o¡n th±ng (CP, AM). 
(AM, BN), (BN, CP)., Khi �ó các �iÃmX, Y, Z 
lân l°ãt n±m trong các tam giác AGF, BGD. 
cGE nên không thÃ trùng nhau. �iêu �ó có 
ngh)a là AM, BN, CP không �Óng quy. T°¡ng 

1 

12 

2 

D 

tñ vÛi -<k<1 thì AM, BN, CP không �Óng 
2 

E 

thì rõ ràng X, Y, Z trùng 
nhau t¡i �iÃm G. 
VÛi cách chÍn �iÃm M, N, Pß trên, liÇu G cÓ 
là trÍng tâm cça tam giác MNP hay không? 
�iÃu này s½ �úng n¿u ta chéng minh �°ãc 



SpGN = SNGM SMGP. 

B 

SAGN = 

F 

Ta có SAGP = -SAGB SABC 
AN 

AC 
AN 

1 

AC 

2 

M 

SAPN = SAPC = 

B 

A 

1 

AP 

AB 

-SAGC -SABC 

-(K-k+sABC 

F 

D 

1-k 

Do �ó SPGN =SAGP + S AGN -SAPN 

P 

AN AP 

M 

3 

AC AB 

Chéng minh t°¡ng tñ ta cing có 

SNGM = SMGP = (k -k+SABC 

k 

�iÃu �ó có ngh)a r±ng �Ãm G là trÍng tâm 
cça tam giác MNP. 

<k<1 làm t°¡ng tñ). 

A 

Ta ti¿p tåc suy �oán xem �i¿m G có là trÍng 
tâm cça tam giác XYZ không? �iÃu này s½ 
�úng n¿u nh° ta chéng minh �°ãc 

SxGY =SyGz = SzGx 

E 

3 

Xét tr°Ýng hãp 0<k< (tr°Ýng hãp 

G 

-SABC =(1-k)kSABC 

D 

N 

2 

E 

C 

Ta có SxGY = 

Suy ra 

Suy ra 

Suy ra 

ra 

AX )AY AG 

vÛi cát tuy¿n PXC, ta có 

XA 

AY AM AD 

XM 

Ap dång �Ënh lí Menelaus cho tam giác AMB 

AX 

(23) 

XY 

AY -SAGY 

SxGY =1 

CB PA 

AM k -k+1 

vÛi cát tuy¿n NYB, ta có 

CM PB 

Lai có SAMD = 

Të (1), (2) ta có 

(1-2k)² 

3(k-k+1) 

YA BC NA 

SyGz =SzGX 

k 

YM BM NC 
AY 1-k 

AM k-k+1 

-SAMD 

k 

Ap dång �Ënh lí Menelaus cho tam giác AMC 

MD 

BC 

(2) 

=|1 

AX k 

1-2k 

(1) 

2 

-SABC 
T°¡ng tñ ta cing có 

-SABC 

AY 1-k 

mà v«n thÏa m�n 

1-k 1-k 

XA CM PB 

XM CB PA 

AX ) AY 

1 k 

1 1-k 
k k 

AY AM 

(1-2k)2 

YA BM NC 

YM BC NA 

1-k)k -k+1 3 

BD - BM 

BC 

3(k -k +1) 

SABC. Do �ó 

1-k 
k2 

1-k 2 1-2k 

-SAGM 

-SABC 

2 

(1-k)' 

k 

1, 

=1, 

suy 

SABC 

�iÃu �ó chéng tÏ �iÃm G là trong tâm cça 
tam giác XYZ. 

-SABC 

TÛi �ây, �ã dëng l¡i �°ãc ch°a, còn v¥n �Ã 
gì cân bàn nïa không? Rõ ràng ta mÛi chÉ 
xét M, N, P n±m trên các c¡nh, n¿u nh° 
chúng n�m trên các �°Ýng th³ng chéa c¡nh 

MB NC PA 
thi sa0, 

BC CA AB 

các b¡n hãy �·t bút ti¿p séc cho tôi nhé, bi¿t 
�âu các b¡n lai tìm ra nhiÁu �iÁu thú vË h¡n. 



ON THI 

Bài 1. (2.0 �i¿m) 

�É THI THæ MÔN TO¢N CHUYÈN 

A = (a-b)-5(a - b)³ + 5(a - b) -a° +b 

2) Gi£i ph°¡ng trình 

Bài 2. (1,5 �i¿m) 

1) Cho hai sÑ thñc a, b thÏa mãn �iÁu kiÇn ab=-1. Tính giá trË cça bi¿u théc 

Tr°Ýng THPT chuyên Lê HÓng Phong. TP. HÕ Chi Minh 

X+1 

x+3 +2 

ThÝi gian làm bài: 150 phút 

Bài 4. (2,5 �iÃm) 

1 

TRÂN QUÐC LU¬T 

W2-x +1 

1) Trong mÙt giài �«u, �Ùi bóng A th±ng �úng 2 trong 10 tr­n �âu tiên và sau �ó chi¿n th£ng 
t¥t c£ các tr­n còn l¡i. K¿t thúc gi£i �¥u, �Ùi bóng A �ã th¯ng �úng mÙt noa sÑ tr­n �ã thi �¥u 
(không có tr­n nào hòa). HÏi trong gi£i �¥u �ó, �Ùi A �ã thi �¥u t¥t c£ bao nhiêu tr­n? 

a) Chéng minh xyz<1 và 8xy + 5z<9. 

2) MÙt trang tr¡i m×i ngày thu ho¡ch �°ãc 1200 kg rau. Mõi ngày, n¿u trang tr¡i bán rau vÛi giá 
28 nghin �Óng/kg thì h¿t s¡ch rau còn n¿u giá bán cé t�ng thêm 1 nghìn �ôngkg thì sÑ rau 
théa l¡i s½ t°¡ng éng t£ng thêm 10 kg. SÑ rau théa này �°ãc bán làm théc �n ch�n nuôi vÛi giá 
4 nghìn �Óng/kg. Tính sÑ tiÃn bán rau nhiÁu nh¥t mà trang tr¡i thu vÁ trong m×i ngày. 
3) Ba b¡n A, B, C lân l°ãt vi¿t lên b£ng mÙt sÑ tñ nhiên trong ph¡m vi të 1 �¿n 20 sao cho sÑ 
cça ng°Ýi vi¿t sau không trùng vÛi sÑ cça nhïng ng°Ýi vi¿t tr°Ûc. Tính xác su¥t �Ã t×ng bình 
ph°¡ng các sÑ �°ãc vi¿t trên b£ng chia h¿t cho 5. 

Bài 3. (1,5 �iÃm) Xét các sÑ thñc không âm x, y, z thÏa mãn x� + y + z + xyz + xy =3. 

b) Tim giá tri nhÏ nh¥t và giá trË lÛn nh¥t cça bi¿u théc P=x+y+Z. 

1) Cho hinh thang ABCD có M là trung �i¿m cça �áy lÛn CD. �°Ýng th³ng qua A song song 
vÛi BD c¯t các �°Ýng th³ng BC và BM Il§n l°ãt t¡i các �iÅm X, Y. Chéng minh XA = XY. 

2) Cho hai �°Ýng tròn (O4), (O,) c¯t nhau t¡i A, B. Goi MN là ti¿p tuy¿n chung cça hai �°Ýng 
tròn vÛi Me (0,) và Ne (O,). Qua A v½ �°Ýng th¯ng d song song MN, d c¯t (0,). (O,), BM, 
BN l§n l°ãt t¡i C, D, F, G (C, D khác A). Gi£ sí CM c¯t DN t¡i E. Chéng minh EF -EG. 
Bài 5. (1,5 �iÃm) 
1) Cho n là sÑ nguyên d°¡ng. Chéng minh n¿u n là hiÇu l­p ph°¡ng cça hai sÑ t° nhiên liên 
ti¿p thi n là tÑng bình ph°¡ng cça hai sÑ tñ nhiên liên ti¿p. 
2)Trong mÙt tÝ gi¥y hình vuông có c¡nh b±ng 12 cm có 31 l× kim châm. Chéng minh ta có thÃ 
c¯t të tÝ gi¥y này ra mÙt hình tròn có bán kính 1 cm mà hình tròn �ó không chéa mÙt l× kim 
châm nào. 

Bài 6. (1,0 �iÃm) Tìm �iÁu kiÇn c§n và �ç �Ñi vÛi các sÑ m, n, p �Ã n¿u f(x) = ax² + bx + c>0 
vÛi mÍi x và a z0 thì luôn có g(x) = f(x) + m(ax + b) + n(bx + c) + p(cx + a) >0 vÛi moi x. 

(24) 



HUÚNG DÂN GI¢I �Â THI THÚ MÔN TOÂN CHUYEN 

Bài 1. 1) DiÃu kiÇn xác �Ënh X>2. 

thành t + V7+t=7. 

NGUYÄN TIÂN LÂM (CLB Toán A1, Hà NÙi) 

�·t t= Vx-2 (t>0), Khi �ó ph°¡ng trình trß (x+)+(x+y°)=(x+ y\* -y+y' +)eZ. (3) 
(o+y)-(x+ y) =(*-y(o? +xy+y'-9e2. (4) 
N¿u x² + xy + y² -1=0 thi vì x+xy + y 

=(*²+ y)+xy > 24x'y + xy =|xy+ |xy + xy 
>xy21 nên x* + xy + y -1=0 khi và chÉ 

khi xy =-1. Khi �ó x� + y =2. Të �ó tìm 

�°ãc các c·p (x, y) là (1, -1) ho·c (-1, 1). 
Trong c£ hai tr°Ýng hãp thì x, y �Áu nguyên. 
N¿u x* + xy + y -10 thì x-xy + y +1 

�·t u = V7+t (uzV7), ta suy ra u -t=7. 
Do �ó ta có u'-t=t +u, d«n �¿n 
(u+ t)(u �t-1) =0, Suy ra u=t+1 (do 

u+t2V7). 

Khi �ó 7=t +u=t +t+1, d«n �¿n t=2 
(do t>0). Të �ó suy ra x = 6 (thÏa mãn �iÁu 
kiÇn xác �Ënh). Vây ph°¡ng trình �ã cho có 
nghiÇm duy nh¥t x =6. 
2) N¿u trong hai sÐ x, y có mÙt sÑ b±ng 0 thì 
theo gi£ thi¿t, sÑ còn l¡i cing là sÑ nguyên. 
Nh° v­y ta chÉ c§n xét c£ hai sÑ x, y khác 0. 

Ta có (x² + y)² +(x + y'j-(x+y') 
=x® +y® + 2xy(x²+ y') 

(�Á ��ng trên TTT2 sÑ 267) 

nên 3x y-2xye Q. (1) 
Cing të gi£ thi¿t trên ta có 

(x°+ yl(x + y°) =xy-2x'y' +xy +(*?+y? 
nên x°y° -2x*y + xye Z. (2) 

Ta vi¿t xy -2x'y+ xy 

-y-2x9)+ 
Th¿ thì të (1), (2) cho ta xye Q 

m 

=(x? +y -3x?y²(x? + y') + 2xy(x² + y). 
Mà x° +y, x* + y, x+ y° �Áu là sÑ nguyên Të �§y vi¿t x = 

n 
�·t xy =" vÛi m, ne Z, n>0, (m, n) =1 

m -2m²n+ mn 
të x°y-2x*y² + xy = 

thi 

M�t khác 

-E Z 

ta suy ra nm, mà (m, n) =1 nên n=1. Do 

�ó xy là sÑ nguyên khác 0. 

và x» +xy + y -1 �Áu là các sÑ hïu tÉ khác 

O nên të (3), (4) cho ta x + y và x- y là các 

sÑ hïu tí, suy ra x= 

y= 
(x+y)- (x - y) 

2 

(a, b, d) =1 thì x*. 

a 

d|a. T°¡ng tñ d|b. 

nv7 +a 

(25) 
7n -a <5. 

+ y= 

b 

(X 

2nv7 

+ 

cing là các sÑ hïu tÉ. 

y) + (x - y) 
2 

N¿u d>1 thì d có °Ûc nguyên tÑ p, kéo theo 
a, b, d �Áu chia h¿t cho p, mâu thu«n vÛi 
(a, b, d) =1 nên d=1, dân �¿n x, y là các s 

nguyên. 

vÛi a, b, de Z, d> 0, 

a + ba? 

Bài 2. 1) �·t a = [nN7] thì a<ny7 (do n7 

không là sÑ nguyên). Khi �ó {nv7} = nV7-a 
7n2-a?7n²-a? (7n? -a²)/7 

K¿t hãp vÛi gi£ thi¿t {nv7) <: 

14n 

và 

-e Z cho ta 

5/7 
14n 

Suy ra 



L¡i chç ý a<nv7 hay a < 7n, kéo theo 
7n -a>1. 
Do �ó 7n -a(1. 2, 3, 4) 

Neu 7n -a' =1 thi a' + 1-7n, kéo theo 

a =6 (mod 7). �i¿u này là không x£y ra do 
a =0. 1 2, 4 (mod 7) 

T°¡ng t° vÛi 7n 
cüng không xày ra. 

- a' -2 và 7n -a = 4 

Do �ó 7n -a' =3 hay 7n -3 -a là sÑ 
chính ph°¡ng. 
Nh­n xét. DÅ th¥y sÑ tñ nhiên n trong bài 
toán là tÑn t¡i, ch³ng hann=1, thâm chí là 
tÑn t¡i vÔ han. 

2) Tr°Ûc h¿t, ta chú ý công théc tính sÑ °Ûc 
cça mÙt sÑ nguyên d°¡ng n. 
SÑ tñ nhiên n có phân túch tiêu chu©n là 

n=p p...pm. trong �ó p. P2,.. Pm là các 
SÐ ng°yên tÑ �Ùi mÙt phân biÇt và 
ky, kz,... km là các sÑ t° nhiÇn khác 0. 

Xét n>11. 
" Neu n là sÑ l» và n¿u n(n + 2)(n + 4) có ít 
nh¥t 4 °Ûc nguyên tÑ phân biÇt thi sÑ °Ûc cça 
nó không nhÏ h¡n (1+ 1)(1+ 1)(1+ 1)(1+) = 16 
¯Úc d°¡ng. Do �ó nn + 2)(n + 4) có ít h¡n 4 
¯Úc nguyên tÑ phân biÇt. 

Vi (n, n + 2) = (n, n+ 4) = (n + 2, n + 4) -1 nên 
n'n + 2)(n+ 4) có �éúng 3 °Ûc nguyên tÑ phân 

biÇt. Trong ba sÑ n, n + 2, n + 4 có ít nh¥t mÙt 

sÑ chia h¿t cho 3 nên sÑ �ó ph£i có d¡ng 
n(n 2)(n+ 4) cóit nh¥t 

16 °Úc d°¡ng. Nh° v­y n 
3', t>3. Suy ra 
(1 1)(1 + 1)(3 +1) 
l» không thÏa m«n. 

Khi �ó sÑ ̄Úc d°dng cça n �°ãc cho bßi công 
théc an) = (ky + 1)(k2 + 1)..(km +1). 
Chéng minh. ¯Ûc d°¡ng cça n có d¡ng 
pp,..p vÛi 0 s sk; vÛi m×i i=1, 2,.,m. 
VÛi m×i i=1, 2,.., m thi he {; 1; 2,.., k,} nên 
có �úng k +1 cách chÍn Theo quy t�c 

nhán, có �úng (k4 + 1)(ky + 1)..(km t 1) cách 
chÍn bÙ (4. ,.... m) và mÑi cách chÍn s½ 
sinh ra mÙt °Ûc d°¡ng. Do �ó sÑ °Ûc d°¡ng Còn n¿u chon a =b=c=d= 
cça n là o(n) = (k, + 1)(kz + 1).(Km +). 

" N¿u n là sÑ ch¯n, vi¿t n-2k, (ke N') và t¡ 
có n(n + 2)(n + 4) =8k(k + 1) (k + 2). Có it nh¥t 

mÙt trong k, k + 1, k +2 là sÑ ch¯n. Suy ra 

tích này chia h¿t cho 2*. N¿uk l» thi 

(k, k + 2) =1 nên k(k + 2) có ít nh¥t h¡i °óc. 

nguyên tÑ lÅ phân biÇt. Suy ra n(n + 2)(n + 4) 

có ít nh¥t (4 + 1)(1+ 1)(1+ 1) = 20 °Ûc d°¡ng. 
NÃu k ch¯n thi k= 2m và khi �ó 

Chç ý 
n(n + 2)(n + 4) 

n(n + 2)(n + 4) =2°m(m + 1)(2m +1). 
m(m +1) chia h¿t cho 2 nên 

chia h¿t cho 2º. Trong ba sÐ 
có hai sÑ l» 

(m, 2m + 1) = (m +1, 2m + 1) =1 
m(m + 1)(2m + 1) có ít nh¥t hai °Ûc nguyên tÑ 
l». Do �ó n(n + 2)(n+4) Có it nh¥t 

(6+ 1)(1+ 1)(1+1) = 28 °Ûc d°¡ng. 

(26 

Të �ó k= 

V­y ta không có nghiÇm vÛi nz11. Sau khi 
tính toán ta th¥y các giá trË cça n thÏa mân 
�iÁu kiên là ne {t, 2; 3; 4; 5; 7; 9}. 

3 

a =b=c =d=-1 thì suy ra �°ãc k 

4 

Bài 3. 1) Vì b¥t �£ng théc �úng vÛi mÍi 
a, b, c, d-1 nên ta Có thÃ chÍn 

Ta kiÃm tra k= 

Th­t v­y, vÛi 

3 

m, m +1, 2m + 1 

4 

�Óng 

2 

mÍi a, b, c, d 

nên 

(a + 1)(2a -1)' >0 hay a +> 

3 

thì ks 
4 

thì b¥t �§ng théc �çng. 

4 4 

4 

3 

a. 

thÝi 

tích 

1 ta luôon có 

CÙng theo v¿ b¥t �£ng théc trên vÛi ba b¥t 
�£ng théc t°¡ng tñ ta thu �°ãc 



a3 a b t +c+ d + 12 

Nh­n xét. Suy �o£n �°ãc (a + 1)(2a -1)>0 
d°a vào d¥u �³ng théc xày ra t¡i a=-1 và 

1 
a = ThÃ thì ph£i t¡o ra các théa sÑ a +1 

2 

và 2a -1. Thëa sÑ a +1>0 nên �Ã �£m b£o 

d¥u thì ph£i dùng thía sÑ (2a �-1)'. 
2) Të gi£ thi¿t ta có b+c= a(bc -1). 

Do �ó (ab- 1)(ca -1) = afbc- a(b + c) +1 

= a bc - a' (bc - 1) +1=a²+1. 

Lai có a= 

a +1> bc + 1)2 

t 

2 

(a +b+c+ d). 

b+c 

bc -1 

(bc -1) 

Do �ó F = (a + 1)(bc+1)> 

t 

�¡t t=bc -1>0 thË F>t2) 

-+2 
2 

ABC 

2 

nên a 

IV 

|t t 
33 2 2 

(bc + 1)3 

AFN=90° - BFD = 90° 

AN= AF= AE. 

(bc - 1)2 

V­y giá trË nhÏ nh¥t cça F là 

4bc 

(bc - 12" 

2 

D¥u �³ng théc x£y ra khi a - V5 

3 

2 

27 

2 

2 

27 

Bài 4. a) Vi DG là �°Ýng kính cça �°Ýng tròn 
() nên DFG = 90° 

2 

K¿t hãp vÛi tam giác FBD cân t¡i B và 
AN I/ BC, ta thu �°ãc bi¿n �Õi góc 

b=c=/5. 

Suy ra 

180° - ABC 
2 

180° -FAN) =(AFN+ ANF). 
Të �ó thu �°ãc AFN= ANF, d«n �¿n 

Các tam giác ANE và CDE cân và có 

NAE -DCE nên chúng �Óng dang, kéo theo 

AEN - CED -180°- AED, suy ra ba �i¿m N, 
E,D th©ng hàng. 

B 

A 

G 

D 

b) Do GF� - GDE nên các tam giác NEF và 
NGD �Óng d¡ng. Mà NH, NI là hai �°Ýng 
trung tuy¿n t°¡ng éng cça hai tam giác này 
nên các tam giác NEH và NGI �Óng d¡ng. 
d«n �¿n NHE = NIG. 

Lai có ID² =IE =IH-IA, d«n �¿n 

kéo theo các tam giác IDH và IAD �Óng dang 
nên IHD =IDA. 

E 

Të �ó ta thu �°ãc bi¿n �Ñi góc DHN + DAL 

= (lHD + 90° + NHE) + (|AD + IAL) 
= (|DA + 90° + NIG) + ((AD + IAL) 

- 90° + (AIG + NIG) + IAL 

(27) 

-90° + (IDA + IAD + NIG) + IAL 

=90 + AlIL + IAL = 180° 

+) BJC = 90º 

c) Dñng �°Ýng kính FX cça �°Ýng tròn (0). 
Goi J là giao �i¿m cça BI và EF, M là giao 

�iÃm cça DG và EF. 

Khi �ó ta có mÙt sÑ k¿t qu£ quen thuÙc sau: 
+) IQ/ CX. 



Chç ý r£ng các té giác DEGF và IEKF nÙi ti¿p 
nên ta có MD-MG - ME- MF -MI-MK, d§n 

MK MG 
�¿n 

F 

B 

MD 
A 

và 

MI 

K 

D 

M 

EJP 

Hon nïa, áp dung �inh lí Thales cho PKI/ DF 
và FG /l |J ta thu �°ãc 
PK MK MG MF FG 

DF MD MI MJ 1J 

PK PK DF 

S 

XD FG IJ 

Bài 5. Ô tr¯ng ta vi¿t sÑ 0, 
Goi S là sÑ ô �en. Ta gi£i 

Goi S là tr°c tâm cça tam giác JDC. Khi �ó, 

�Ã ý r±ng SDIFD, sC I FK, DC I DK, suy 
ra các tam giác SDC và FDK �Óng dang. Të 
�ó, k¿t hãp vÛi té giác DIJS là hình bình hành 

PK DF DF DK 
ta suy ra XD 1J SD DC' 

tam giác PKD và XDC �Óng d¡ng (c.g.c). Vì 
th¿ ta �°ãc XCD = PDK =90° - PDC, kéo 
theo CXI DP. K¿t hãp vÛi IQ I/ CX ta thu 
�°ãc IQI DP. 

nxn và chéng minh S> 
n2 
2 

suy ra KF I/ DJ 

ô �en ta vi¿t sÑ 1. 
bài toán vÛi b£ng 

VÛi m×i i=1,2,., n, goi r là tÑng các sÑ 
�°ãc �iÃn ß hàng i và c, là tÑng các sÑ �°ãc 
�iên ß cÙt i. Không m¥t tính tÑng quát, gi£ sí 
r = min{, 2,..., n: C4, Cz,.., Cn 

Ta có S=C, C2 

(28 

t .. t Cn 
2 (n-) + (n )+ ... + (n-r) +r t t... tr,. 

Trong tÑng trên có n -r sô h¡ng n - và r, 

sÑ h¡ng 

Nh° v­y S> (n-r +r -n-2nr, + 2r. 

Ta chéng minh n-2nr, + 2r > 
n? 
2 

Th­t v­y b¥t �³ng théc trên t°¡ng �°¡ng vÛi 
(n -2r,)>0 luôn �úng. 

Trß l¡i bài toán vÛi n=15 ta có S> 
152 

00 000000 11 1 11 1 1 

00 0 00o00 1 11 11 11 

0000000 1 11 11 

00 0 00 00 11 11 1 11 

00000 00 111 111 1 
0000000 11 111 11 

11 11 111 100000 00 
11 1 11 1 1 1000000 0 

11 11 11 1100000 0 0 
1|1 11 111 100000 00 

11 11 1 11 1000000 0 
1 11|1 Suy ra các 1 11 10|0 00 0 0 

1|1 1|1 111 1000 0000 

SÑ ô tr±ng tÑi �a là 112 ô. 

kéo theo S>113. Suy ra sÑ ô tr£ng không 
v°¡t quá 225-113 =112. 

Sau �ây là ví då �¿ d¥u �¯ng théc x£y ra 

2 

1 11 11 111000 00 00 

00 0 0000 1 11 

112 



CAU LAC BO 
TOAN TUÚI THO 

M= 
a 

CÂU L C BØ TTT 

CLB1. Given different numbers a, b andc 
such that a +b+C=0. Find the value of the 
expression. 

NGUYÊN �èC T¤N 

CLB2. Solve the equation 

X-1 

af-o'-c' b-(c-a'a-b 

�Â THI 

x-1t=12 x-4+: 

P=a +b +c-3abc. 

Kì 80 

CLB3. Given different positive integers a, b 

and c such that ab + bc + ca> 29999. Find 
the minimum value of the 

Kì 78 

5 

n= 2k, ke Z4. Khi �ó 

X-1 

CLB4. Find all prime numbers p such that 

p +p° +1 is a square number. 

CLB5. Given a parallelogram ABCD. Point M 
and N are on side AB, BC respectively such 

that AN= CM. Point K is the intersection 
point of AN and CM. Show that KD is the 

angle bisector of angle ZAKC. 

3 + 63 = (32K 1) + 64 

expression 

�Ö �èC THÀNH (dËch) 

K¿t quá (TTT2 sô 266) 
CLB1. Do n là sÑ nguyên d°¡ng ch¥n nên 

3h + 63 =32k +63=9* + 63 -9(9k=1+ 7):9. 
L¡i có 

= (9k -1) +64:8 (do 9 -1:9-1=8). 

Të 3 + 63:9,3" + 63:8,(8,9) =1, 

suy ra 3" +63:72. 

CLB2. �°a ph°¡ng trình �ã cho vÁ d¡ng 
X-a-b 

hay (x -a-b-0. 
C 

X =a+b+c (do a, b, c là các h±ng sÑ 
d°¡ng). 
CLB3. Gi£ sí 

x1- x2|=|x, - X,] =..=2025 -X4|=k> 0. 
N¿u n sÑ trong 2025 sÑ 

X4-X2, X2- Xg,., Xy025 -X4 b±ng k và 

2025 -n sÑ còn l¡i b±ng k, trong �ó 
0<n<2025 thì ta có 

(29) 

0 = (x1 - xg) + (X2 - X3) +... + (x2025 - X1) 
= nk + (2025 -n)(-k) = k(2n -2025) (vô l). 
Do �ó 

I-X2=|*2 -X¡|=. =|X2025 -X=0 
Suy ra xX4 = X =X3 =... = X2025 =1. 

CLB4. Dñng tam giác �Áu ADE (B, E cùng 
phía so vÛi �°Ýng th©ng AD). 

B 
400 

Suy ra 

409 

DBC =10° 

E 

40° 

Të AACB = ABAE (C.g.c) ta có 

409 

AB = BE, BAE = BEA = 40°, ABE = 100° 

Ta th¥y BD là �°Ýng trung trñc cça AE nên 
ÄBD =EBD = 50° = 40° +DBC, suy ra 

D 

(Xem ti¿p trang 30) 



We have 

ENGLISH 
THROUGH 
PROBLEM 

SOLVING 

D 

K¿t qu£ 
Setting ZCAD = , ZCBD =B. 

Các b¡n hây gi£i bài toán sau b§ng ti¿ng Anh và gíi vÁ tòa so¡n nhé! 
N�m b¡n có bài gi£i tÑt nh¥t sÅ �°ãc nh­n quà. 

39° 

B-a=4° 

Problem 59(268). If 3 cOws give 4 cans of milk in 5 days, how many days 
will it take 6 cows to give 8 cans of milk? 

Problem 57(266). 

270 

39° +3a = 27° + 38 

Y 

39° +2a = ZACB+28 

X 

Answer: ZACB =31° 

ZACB = 39° + 2(-B) =31°. 

Tr°Ýng liên c¥p TiÃu hÍc và THCS Ngói Sao Hà NÙi 

A 

B 

Nhân xét. Chúc mëng b¡n sau có 
IÝi gi£i �úng, �°ãc th°ßng kì này: Lê 

HONG HA Quang Huy, 8A, THCS NguyÅn 
HiÃn, Nam Trñc, Nam �Ënh; TriÇu Anh Tri, 
8A3, THCS Vi DuÇ, Lâm Thao, Phú ThÍ. 

�Ö �èC THÀNH 

K¿t qu£ 

CLB5. Ta chÉ ra 

tÍa �Ù nh° sau là 

A(12; 16), B(12; 9). 

b±ng 42. 

(30 

y 

HONG HA 

16 

9 

O(0; 0) 

TS. �Ô �èC THÀNH 

Ki 78 
mÙt tam giác có ba �Énh vÛi 

tam giác nguyên: O(0; 0), 

Chu vi tam giác OAB này 

12 

20 

(TTT2 sÑ 266) 

15 

(Ti¿p theo trang 29) 

A(12; 16) 

12 X 

Nh­n xét. Các ban sau �°a ra lÝi 

gi£i �úng, �°ãc th°ßng kì này: 
NguyÅn Th¿ Minh, 7A1, THCS 

NguyÅn ��ng �¡o, TP. B¯c Ninh, B¯c Ninh; 
NguyÅn T¥t Han, 9C, THCS Lý Nh­t Quang. 
�ô L°¡ng, NghÇ An. 

7 

2 

B(12; 9) 

NGUYÊN QUANG TUÂN 



Ti thâm...Ti thÁm thôi... 
TuÕi hÓng... xin cé tuÕi hÏng 

ChuyÇn gì qu£ sßm... xin không tr£ lÝi 

Hoi: N�m nay em hÍc lÛp 9. S¯p tÛi em �ã 
thi chuy¿n c¥p rÕi nên r¥t áp l°c. Em muÑn 
anh Phó có lÝi khuyên sao cho em và các 
b¡n cùng trang léa gi£i tÏa áp lñc, có thêm ý 
chí, quy¿t tâm �Ã �¡t k¿t qu£ tÑt trong ki thi 
quan trÍng này. Em c£m dn anh nhiÁu ¡! 

�áp: 

LÊ T. H 
(THCS SuÑi Hoa, TP. B¯c Ninh, 

B¯c Ninh) 

HÍc hành ai cing ph£i thi 
Khó kh§n, áp lñc qua �i bình th°Ýng. 

HÍc ch�m ß lÛp, ß tr°Ýng 
Chuyên c§n tñ hÍc mß �°Ýng thành công. 

Hoi: Khi bàn vê c¡ hÙi thành công trong 
cuÙc sÑng. nhiÁu b¡n lÛp em qu£ quy¿t do 
may m¯n là chç y¿u. Em tháy ch°a �úng. 
V­y ý ki¿n cça anh Phó vÁ �iÁu này nh° th¿ 
nào a? 

�áp: 

�ÀO L. L 
(THCS Ngô ST Liên, TP. B¯c Giang, 

B¯c Giang) 

Kh£ n�ng, ph°¡ng pháp, siêng n�ng 
�ç ba y¿u tÑ, ch¯c r±ng th£nh công. 

V­n may dù có hay không 
Ham chai, l°Ýi hÍc trông mong làm gì. 

Hói: Em �°ãc tuyÃn chÍn vào hÍc t­p ß HÍc 
viÇn bóng �á, em r¥t ph¥n khßi nh°ng bÑ l¡i 
không �Óng ý, muÑn em hÍc nghê khác. Em 
muÑn có lÝi khuyên të anh Phó a. 

�áp: 
BÑ con cân nh¯c k+ càng 

Uu tiên sß thích, kh£ n�ng tay nghÃ. 
NghÃ nào con �ã �am mê 

Ch¯c là bÑ cing nghiêng vÁ ÷ con. 

KHÔNG T. s 
(THCS Hüng V°¡ng, TP. ViÇt Tri, 

Phú ThÍ) 

HÏi: Khi �éng tr°Ûc �£m �ông em th¥y r¥t 
run và th°Ýng nói l¯p b·p, vì th¿ em r¥ buÕn 
lòng. Anh Phó có cách nào giúp em tñ tin và 
c£i thiÇn �°ãc tình tr¡ng này không a? 

�áp: 

(31) 

TR¯ NG G. B 
(THCS NguyÅn Du, Qu­n 1, 

TP. HÓ Chi Minh) 

M×i khi �ng tr°Ûc sÑ �ông 
Em th°Ýng låp b·p v«n không sao mà. 

LuyÇn thêm hÙi tho¡i ß nhà, 
Þ tr°Ýng, ß lÛp ch¯c là Õn thôi. 

ANH PHÓ Gà 



THI GLÁI TOÁN 
QUA THî 

CÁC LÚP 6 &7 
7 

5 6 

2-3.4-5.6 2-3.4.5-6-7 Bài 1(268). Cho T= 

2024 

2.3.4-5.-6-7-8* 2.3.4-5-6-7-8..2025 
Hãy so sánh T vÛi 1%. 

NGUY¾N V�N TU¤N 
(Tr°Ýng THCS V�n Khê, Mê Linh, Hà NÙ) 

Bài 2(268). Cho t­p hãp A ={t 2,.. 2024). 
Goi B là t­p hãp con cça t­p hãp A và B có 

ba phân tí mà tÕng cça ba ph§n té �ó là sÕ 
ch¯n. Goi n(B) là sÑ t­p hãp B nh° th¿. 

Chéng minh r±ng n(B) chia h¿t cho 2024. 
CAO NGÌC TOAN 

(Tr°Ýng THPT Tam Giang, Phong �iÃn, 
TP. Hu¿) 

Bài 3(268). Cho 2025 sÑ t° nhiên liên ti¿p të 

1 �¿n 2025. Ta �·t tr°Ûc m×i sÑ (trong 2025 
sÑ �ã cho) bßi mÙt d¥u "cÙng" ho·c mÙt d¥u 
"trë rÕi tính tÕng cça 2025 sÑ mÛi này. HÏi 
giá trË nhÏ nh¥t cça tÕng là b¡o nhiêu? Bi¿t 

tÕng là mÙt sÑ tñ nhiên. 
NGUYÊN T®N NGÌC (An Nh¡n, Binh �Ënh) 
Bài 4(268). Cho tam giác ABC uông t¡i A có 

AH là �°Ýng cao và BH-CH= AC. Trên 
c¡nh BC l¥y �i¿m D sao cho H là trung �i¿m 
cça CD. Chéng minh r±ng AH và các �°Ýng 
phân giác cça các góc ADC, ACD �Óng quy. 

NGUYÄN �èC T¤N (TP. H6 Chi Minh) 

CÁC LÚP THCS 
Bài 5(268). Cho b£ng ô vuông cá 10x9. 
Ng°Ýi ta phç kín b£ng ô vuông bßi mÙt sÑ 

hinh d°Ûi �ây (có th¿ xoay các góc k-90° vÛi 

ke N). 

Lo¡i 1 Lo¡i 2 
Goi k là tÑng sÑ hinh lo¡i 2 và lo¡i 3 c©n 

dùng. Tìm giá trË lÛn nh¥t cçak. 

Lo¡i 3 

Bài 6(268). Xét các 

thÏa mãn a+b+ c 
Tim 

NGUYÄN TI¾N LÂM 
(CLB Toán A1, Hà NÙ) 
sÑ thñc d°¡ng a, b, c 

+ 4abc= 2(ab + bc+ ca). 
giá trË lÛn nh¥t cça biÃu théc 

P=a(1-b)(1- c). 

(32) 

HOÀNG �AN (Thanh Xuân, Hà NÙi) 
Bài 7(268). Hinh v½ cho th¥y b£y hình tròn 

�°ãc nÑi vÛi nhau bßi ba �°Ýng th³ng. Các 
sÑ 9, 12, 18, 24, 36, 48, 96 cân �°ãc �iÃn 

vào các hình tròn, môi hình tròn mÙt sÑ, sao 
cho tích cça ba sÑ trên m×i �°Ýng th³ng 
trong ba �°Ýng th¯ng �ó là nh° nhau. HÏi sÑ 
�°ãc �iÁn ß hình tròn trung tâm có thÃ là 
nhïng sÑ nào? 

Võ QUÐC BÁ C¢N 
(Tr°Ýng Archimedes Academy, C§u Gi£y. 

Hà NÙi) 
Bài 8(268). Cho té giác lÓi ABCD vÛi 

AB = CD. �iÃm P n±m trong té giác sao cho 
PBA + PCD = 180°. Chéng minh r±ng 
PB + POC<AD. 

�Ô THANH S N (Hà NÙi) 
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QUÉT MÃ 

NHÀ XU¤T B¢N GIÁO DäC VIÆT NAM 
cÔNG TY CÓ PHÁN DÁU TU VÀ PHÁT TRI¾N GIAO DäC HÁ NØI 

ON THI 
V¬O 

LÚP 

MÔN 

�¾ �¯âC HÓ TRÌ 
NHANH NH¤T 

NGî VÀN 

Tom 
táte 

g i S¡ �Ñ t° duy 

wukt RÂN 
GIÁ0 DUC VI¾T NAM 

ON THI V O LOP 

TOÁN 

TÑi °u ph°¡ng pháp 
Làm bài nhanh, l¥y �iÃm cao! 

H°Ûng d«n chi ti¿t cách gi£i tëng d¡ng bài, tránh L×i 
sai th°Ýng g·p, chi¿n l°ãc và bí kíp t�ng �iÃm, giçp 
2K10 rút ngân thÝi gian và tÑi �a �i¿m sÑ. 

ON TIVAO LOP 

Nåm trÍn ki¿n théc 
HÍc �úng, nhÛ lâu! 

HÇ thÑng lý thuy¿t tinh gÍn, d� hi¿u, �Ñy �ç 
trÍng tâm giúp hÍc sinh måm chäc kiÃn thuc và 

v­n dång linh ho¡t vào bài thi. 

fHEID 

TI¾NG ANH 

heid.vn - hoclieu.vn 

LuyÇn �Ã bám sát 
Tñ tin tr°Ûc mÍi d¡ng �Ã! 

BÙ �Ã thi �°ãc biên so¡n theo ma tr­n cça tëng 
�Ëa ph°dng, giúp hÍc sinh làm quen vßi c§u trçc 

�Ã thi th­t. 

HÎ TRÌ - GI¢I �AP -T¯ VªN 
1900 636 011 

hotro@hoclieu.vn 



�O T 
DANH SÁCH CÁ NHÂN 

GIÁI �THI GIÁI TOÁN QUA TH¯" 
N�m hÍc 2024 -2025 

* GI¢I VÀNG: Võ Hoàng Phçc, 7A, Thái 
H£i Nam, 7C, THOS �·ng Thai Mai, TP. Vinh, 
NghÇ An: NguyÅn M¡nh D¡t, 8C, THCS Lê 

Quý �ôn, TP. H£i D°¡ng, H£i D°¡ng. 
* GIAI B C: Lê ThË Thanth Bình, 7A3, THCS 
Lê Vàn Thiêm, TP. Hà T)nh, Hà Tinh; NguyÅn 
Th£o Linh, 9A3, THCS Kó S¡n, TP. Hòa Binh, 
Hòa Bình; NguyÅn Th£i Düng, 7B, THCS Lý 
Nh­t Quang, �ô L°¡ng: Hoàng �éc Minh, 
7C, THCS �·ng Thai Mai, TP. Vinh, NghÇ 
An; Nguyên B£o Châu, 7A6, THCS Yên L¡c, 
Yên L¡c, Vinh Phúc. 
* GI¢I �ÔNG: NguyÅn Hïu An Bình, 7A1, 
NguyÅn Tu¥n �£n, 9A1, THCS Yên Phong, 
Yên Phong. B¯c Ninh; Vi B£o Linh, AE7.1, 
THOS Nam Të Liêm, Nam Të Liêm, Hà 
NÙi; Phan Khôi Nguyên, 7D, THCS �·ng 
Thai Mai, TP. Vinh; NguyÅn T¥ Han, 9C, 

An. 

DANI SÁCH HÌC SINA BOAT GIÁI CUØC TEU 
CÂU L C BØ TOÁN TÐI TH  TRDN TAP CHÍ 

Lý Nh­t Quang, �ô L°¡ng, NghÇ An; Lê 
Nguy¿n NgÍc DiÇp, 8A1, THCS Lê V�n ThËnh, 
Gia Bình, B¯c Ninh. 

N�m hÍc 2024 - 2025 

* GIÁI NH¤T: NguyÅn T¥t Han, 9C, THCs Yên Phong. Yên Phong. B¯c Ninh: NguyÅn 
V�n Phúc, NguyÅn Tr°¡ng ViÇt Anh, 8D, 
Hoàng V�n Nhân, 9C, THCS Lý Nh­t Quang. 
�ô L°¡ng, NghÇ An. 

* GI¢I NHI: NguyÅn Th¿ Minh, 7A1, THCS 
NguyÅn ��ng �¡o, TP. B¯c Ninh, B¯c Ninh; 
Hoàng V�n Duy, 8D, NguyÅn T¥t Hoàng Anh, 
9C, THCS Lý Nh­t Quang. �ô Lu¡ng, NghÇ 

Ph¡m NguyÅn NguyÇt Linh, 7B, Hoàng Ván 
Duy, 8D, THCS Lý Nh­t Quang, �ô Ludng, 
NghÇ An, NguyÅn Hïu Minh Quân, 7A3, 
THCS Lê V�n Thiêm, TP. Hà T)nh, Hà 
Tinh. 
* GI¢I KHUYÊN KHÍCH: Phan Duy NgÍc, 
Cao NgÍc Khánh, 9E, THCS Vinh Tußng 
Vinh T°Ýng: T¡ Minh H±ng, 7A6, THCS Yên 
L¡c, Yên L¡c, Vinh Phçúc; NguyÅn Sù Bác 
Long, Cao Phúc, 7B, THCS Lý Nh­t Quang 
�ô L°¡ng: NguyÅn TrÍng Nhân, 6B, THCS 
�·ng Thai Mai, TP. Vinh; Thái Hïu �¡t, 7A, 
THCS B¡ch Liêu, Yên Thành, NghÇ An; 
NguyÅn Thåc Quyên, 6A1, THCs Lê V�n 
Thiêm, TP. Hà Tnh, Hà Tinh; NguyÅn HÍc 
Minh Hi¿u, 8T, THCS L°¡ng Th¿ Vinh, 
Thanh Trì, Hà NÙi; NguyÅn Hà Dkng. 9A1, 
THOS Yên Phong, Yên Phong, B¯c Ninh. 

* GIÁI BA: Tr°¡ng Minh Ti¿n, 9A1, THCs 

In xong và nÙp l°u chiÃu tháng 5 n�m 2025. 

* GI¢I KHUYÂN KHÍCH: NguyÁn Duy Tùng. 
8A3, THcS vk DuÇ. Lâm Thao, Phú Tho: Vi 
CuÝng ThËnh, 7A1, THOS NguyÅn �àng �¡o, 
TP. B¯c Ninh; NguyÅn Thanh Hà. Nguy»n �çc 
Anh Khoa, NguyÅn ThË KiÁu Trang, 9A1, THCS 
Yên Phong, Yên Phong, B¯c Ninh. 

Dành cho giáo viên, phå huynh và tr» em të 06 tuÕi d¿n d°Úi 11 tuÕi. 
Gi©y phép xu¥t b£n: sÑ 534/GP-BTTTT, c¥p ngày 19/11/2020 cça BÙ Thông tin và TruyÁn thông. 
Mã sÑ: 8BTTI296M25. In t¡i: Nhà máy in BÙ QuÑc phòng. 

Giá: 14 000 �Õng 
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