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LE HRT HOP THC CHCN LUâC G¯A NHA UÁT BAI GAO DUC VCT OAIM UÀ WIETTCL SOLUITNOS 
CHUYÊN �ØI SÐ TRONG L(NH VðC GIÁO DäC 

ChiÁu ngày 13/3/2025, t¡i Hà NÙi, Nhà 
Xuât b£n Gi£o dåc ViÇt Nam (NXBGDVN) và 
Töng Công ty Gi£i pháp Doanh nghiÇp Viettel -

Chi nhánh T­p �oàn Công nghiÇp ViÁn thòng 
Quân �Ùi (Viettel Solutions) �à chinh théc ký 
k¿t thÏa thu­n hãp tác chiÃn l°ãc vÁ chuyÃn 
�oi sÑ và phát tri¿n c£c gi£i pháp công nghÇ 
giáo dåc. Sñ kiÇn �ánh d©u b°ßc tiÃn quan 
rÍng tong viÇc éng dång công nghÇ hiÇn �¡i 

vào linh vñc gi£o dåc. h°ong tÛi måc tiêu nâng 
cao ch¥t l°ãng d¡y và hÍc t¡i ViÇt Nam. 

Bu×i lÅ diÅn ra vÛi sñ tham d° cça �ai diÇn 

l�nh �¡o hai bên cùng các chuyÇn gia công 

nghÇ. VÁ phía NXBGDVN, �¡i diÇn có ông 

NguyÅn Ti¿n Thanh - Chç tËch HÙi �Óng thành 

viÅn. TÕng Giám dÑc. VÁ phia Viettel Solutions 

�¡i diÇn có ông NguyÅn Chi Thanh - Phó TÕng 
Giám �oc và �¡i diÇn các phòng. ban chuyên 
môn. 

Theo thÏa thuân. NXBGDVN và Viettel 

Solutions s½ cùng nhau phÑi hãp nghiên cíu 
kh£ n�ng xây dñng hÇ sinh thái giáo dåc sÑ 

phåc vå công tác gi£ng d¡y và hÍc t­p cça hÍc 
sinh, nhà giáo và nhâ tr°áng, phát tri¿n các 

gi£i pháp công nghÇ giáo dåc tiên ti¿n h× trã 
gi£ng d¡y. hÍc t­p. 

Ông NguyÅn Ti¿n Thanh - Chç tËch HÙi �Õng 
th£nh viên, TÑng Giám �Ñc NXBGDVN, chia s»: 

"NXBGDVN VÚi g£n 70 n�m tr°ßng thành và 
phát triÃn, là mÙt doanh nghiÇp có th°¡ng 
hiÇu, uy tín trong linh vñc xu¥t b£n �·c biÇt là 

trong xu¥t b£n sách giáo khoa. �ây là mÙt linh 
vñc giáo dåc có mÙt ý ngh)a khác, vía mang 
tính ch¥t an sinh xã hÙi, liên quan �¿n tëng 
gia �inh, tíng phå huynh hÍc sinh, tëng ngôi 
tr°Ýng, tíng giáo viên... Chính vì v­y, khát 
vÍng và tâm huy¿t cça chúng tôi là làm th¿ 
nào �Ã có nhïng s£n phám tÑt nh¥t cho ngânh 
giáo dåc. Chúng tôi r¥t tr£n trß trong câu 

chuyÇn chuyÃn �Õi sÑ bßi chuy¿n �Õi sÑ không 
nhïng giúp qu£n trË v­n hành hÇ thÑng doanh 

nghiÇp tÕt h¡n, ti¿p c­n và d°a ra nhïng s£n 

ph£m mÛi phåc vå thi¿t thñc cho sñ nghiÇp 
giáo duc, vëa phåc vå tÑt cho th£y có giáo, phå 
huynh và hÍc sinh nh°ng �òng thßi cing mang 
l¡i doanh thu cho doanh nghiÇp". 

Ong NguyÅn Chi Thanh - Phó TÕng Giám 

�Ñc TÕng Công ty Gi£i pháp Doanh nghi 
Viettel nh¥n m¡nh: "HiÇn nay, nên giáo 

n°Ûc nhà dang có nhïng b°Ûc chuy¿n 

manh m�, �òi hói éng dång công nghÇ g 
tin vào moi m·t cça linh vñc giáo duc. Déng 

tr°Ûc v­n hÙi lÛn, Viettel Solutions mong muÑn 

�°ãc �Óng hành cçng NXBGDVN xây dñng he 
sinh thái giáo dåc toàn diÇn; �ông thÝi sÑ ho£ 

hÇ thÑng sách giáo khoa, hÍc liÇu �Õ sô. góp 

ph£n xoá nhoà kho£ng cách giáo dåc giïa mÍi 
vùng miÁn trên TÑ quÑc". 

�ANG CONG SAN VIET NAM QUANG VINH MUON NAM 

CAN PUP DOAHNEP VETTEL 

VIEPL 

LKò KÉT THO¢ THUÂN H P TÂC 

CæA NHA XU¤T BÀN GIÀUC VVAJ 
yGTY PHÀPH 

Ong NguyÁn Ti¿n Thanh và ông NguyÁn Chí Thanh 
trao �Õi v�n b£n tho£ thu­n hãp tác giïa h¡i �¡n VË. 

¢nh: Công Duy 
VÛi sñ hãp tác này, NXBGDVN tin r±ng hÇ 

thÑng qu£n lý giáo dåc thông minh s½ �°ãc 
tri¿n khai, giúp các nhà tr°Ýng qu£n lý hiÇu 
qu£ h¡n các ho¡t dÙng d¡ay và hÍc, �ông thÝi 
cung c¥p dí liÇu phân tích �¿ nâng cao ch¥t 
l°ãng giáo dåc. ViÇc k¿t hãp giïa công nghÇ 
hiÇn �¡i cça Viettel Solutions và nhïng giá trË 
truyÃn thÑng tÕt d�p trong giáo dåc cça 
NXBGDVN s½ ho£n thiÇn mÙt hÇ sinh thái gi£o 
dåc thông minh, linh ho¡t, hiÇu qu£. 

BAN TRUYÊN THÔNG 
(Nhà xu¥t b£n Giáo dåc ViÇt Nam) 
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Các ban có thÃ �·t mua các ¥n phâm cça t¡p chí Toán hÍc và V�n hÍc trong nhà tr°Ýng tai các b°u Cuc 
và TuÑi tr» (C168); Toán TuÕi th¡ 1 (C169): 
TuÑi th¡ (C668.1). 



GIÁI TO¢N THÂ NÀO? 

Trong quá trình hoc hình hoc ph³ng, ch£c 

h£n ta �à b¯t g·p mÙt mô hình quen thuÙc 
nh° sau: Cho tanm giác ABC nÙi ti¿p �°Ýng 

tròn (0). TrÁn các �°Ýng th³ng AB, AC lân 

l°ãt l¥y các �iÃm F, E. Goi R là giao �i¿m 

cça �°Ýng tròn ngo¡i ti¿p tam giác AEF và 

�°Ýng tròn (0). Khi �ó ta có mÙt sÑ tính ch¥t 

quen thuÙc. 

VÉ MØT MÔ HÌNH QUEN THUØC 

1. Các tam giác RFB và REC �Óng d¡ng. 

2. Các tam giác RFE và RBC �ông d¡ng. 

Chéng minh. 

R 

A 

2. Ta có 

(TruÝng THCS L6 HÑng Phong, Humg Nguyên, NghÇ An) 

E 

1. Té giác AEFR nÙi ti¿p nên AFR= AER, 

suy ra RFB -REC 

Té giác ARBC nÙi ti¿p nên RBF =RCE. 

Suy ra các tam giác RFB và REC �Óng 

d¡ng. 

REF =RAF =RCB, FRE =FAE -BRC, suy ra 
các tam giác RFE và RBC �Óng d¡ng. 
Trong bài vi¿t này, ta s½ nghiên céu các 
tr°Ýng hãp �·c biÇt cça hai �i¿m E, F qua 
mÙt sÑ b£i toán. 

1. Mô hinh trñc tâm: Khi E, F l§n l°ãt là 
chân �°Ýng cao ha të �Énh B, C trong tam 
giác ABC. 

TRINH BÁ HI¾U 

2 

Bài toán 1. Cho tam giác ABC nÙi ti¿n 

�°Ýng tròn (0). Các �°Ýng cao AD, BE, CF 
c¯t nhau tai H. Goi R là giao �i¿n cça �°Ýng 

tròn ngo¡i ti¿p tam giác AEF và �°Ýng tròn 

(O), M là trung �i¿m cça BC. �°Ýng th³ng 

EF c¯t BC t¡i L. Chéng minh r±ng: 

a) Ba �iÅm R, H, M th³ng hàng. 
b) Các té giác RLBF và RLCE nÙi ti¿p. 

c) H là tr°c tâm cça tam giác ALM. 

LÝi gi£i. 

R 

B 

F 

A 

M 

E 

a) V½ �°Ýng kính AS cça �°Ýng tròn (0). Khi 
�ó té giác BHCS là hình bình hành nên SH �i 
qua trung �i¿m M cça BC. 

L¡i do R thuÙc �°Ýng tròn �°Ýng kính AH và 

�°Ýng tròn �°Ýng kính AS nên ARH= ARS, 

suy ra ba �iÃm R, H, S th³ng hàng. 
Të �ó suy ra ba �iÃm R, H, M th³ng hàng. 
b) Các té giác ARFE và ARBC nÙi ti¿p nên 
ta có CRE= ARC -ARE = ABC- AFE 
- BFL + BLF - BFL=BLF, suy ra té giác 
RLCE nÙi ti¿p. 

Chéng minh t°¡ng tñ ta có té giác RLBF nÙi 
ti¿p. 



c) Các té giác ARFE, BCEF, RLCE nÙi ti¿p nên ta có 

LRE + ARE = LRE+ AFE- LRÈ+ ÁCB =180°, suy ra ba �i¿m L, R, A th³ng hàng. Tam giác ALM có các �°Ýng cao AD và MR c¯t nhau tai H nên H là trñc tâm cça tam 
giác ALM. 

Bài toán 2. Cho tam giác ABC nhÍn 
(AB < BC) nÙi ti¿p �°Ýng tròn (0). Goi H là tr°c tâm cça tam giác ABC và 0' là �Ãm �Ñi 
xéng vÛiO qua BC. �°Ýng th³ng �i qua �iÅm H vuông góc vÛi HO' c¯t AB t¡i M, c�t AC t¡i N. Goi | là tâm �°Ýng tròn ngo¡i ti¿p 
tam giác AMN. 
a) Chéng minh O' là tâm cça �°Ýng tròn 
ngo¡i ti¿p tam giác BHC. 

b) Chéng minh ba �iÃm A, H, I th³ng hàng. 
c) Goi P là giao �i¿m thé hai cça �°Ýng 
th³ng AH và �°Ýng tròn (0). �°Ýng th¯ng 
OP c£t �°Ýng th³ng BC t¡i �iÃm Q. Goi R là 
giao �i¿m thé h¡i cça �°Ýng tròn ngo¡i ti¿p 
tam giác AMN và �°Ýng tròn (0). Chéng 
minh �°Ýng th¯ng QR song song vÛi �°Ýng 
th£ng Ol. 

(Trích �Ã thi chon hÍc sinh giÏi TP. Hà NÙi, 
n�m hÍc 2023-2024) 

LÝi gi£i bài toán này �ã �°ãc ��ng trên TTT2 
sÑ 254. D°Ûi �ây là mÙt cách gi£i khác cho 
ý C. 

V½ �°Ýng kính AK cça �°Ýng tròn () và 
�°Ýng kính AS cça �°Ýng tròn (0). 

Ta có ARK=  = 90° nên ba �iÃm R, K, 
S th³ng hàng. 
DÅ th¥y Oi là �°Ýng trung bình cça tam giác 

AKS nên KS / Ol. 

Ta c§n chéng minh KQ / Ol. 
Theo ý a, b thì té giác BMNC nÙi ti¿p nên 
AMN = ACB = APB, Suy ra té giác BMHP nôi 

ti¿p nên ABH = APM. 
Khi �ó 

IMN 
180° -MIN 

2 
90°-BAC = ABH = APM. 

B 

3 

R 

M 

K 

P 

Të P v½ ti¿p tuy¿n PT �¿n �°Ýng tròn (|). 
Ta có IP.|H=IM =|T' nên THI AP. 

Të �ó PH-Pl =PT² -PK-PA’ 
PK PH 

PI PA 

Do P �Ñi xéng vÛi H qua BC và OA =0P 

nên QHP = QPH= OAP, suy ra HQ I| AO 

nên PH PQ 

PA PO 

Do �ó 

N 

PK PQ 

PI PO 

�°ãc KQ/ O. 

C 

theo �inh í Thales �£o ta 

2. Mô hình tâm nÙi ti¿p: Khi E, F l§n l°ãt là 
chân �°Ýng cao h¡ të tâm �°Ýng tròn nÙi 
ti¿p tam giác ABC xuÑng AC, AB. 

LÝi gi£i. 

Bài toán 3. Cho tam giác ABC nÙi ti¿p 
�°Ýng tròn (o). �°Ýng tròn nÙi ti¿p () ti¿p 
xúc vÛi ba c¡nh BC, CA, AB l§n l°ãt t¡i D, E, 
F. Goi R là giao �iÃm cça �°Ýng tròn ngo¡i 

ti¿p tam giác AEF và �°Ýng tròn (0). 
a) Chéng minh r±ng RD là phân giác cça 
góc BRC. 
b) Goi L là giao �i¿m cça IR và EF. Chéng 
minh r±ng LD là phân giác cça góc BLC và 
DL vuông góc vÛi EF. 

Suy ra các tam giác IMH và IPM �ông d¡ng lÛn BC cça �°Ýng tròn (0). 
nên ta có IP-IH= IM. 

c) Goi T là giao diÃm cça DI và �°Ýng tròn 
ngo¡i ti¿p tam giác AEF (T khác ). Chéng 

minh r±ng RT �i qua �i¿m chính giïa cung 



R 

B 

A 

a) Các tam giác RFB và REC �Óng d¡ng nên 
RB BF DB 

Theo tính ch¥t �°Ýng phân 
RC CE DC 

giác �£o ta có RD là phân giác cça góc 
BRC. 

b) Xét �°Ýng tròn (AEF) ta th¥y IE = IF nên 
RI là phân giác cça góc ERF. Theo tính ch¥t 

FL RF FB �°Ýng phân giác ta có K¿t 
EL RE EC 

hãp vÛi BFL = CEL, suy ra các tam giác BFL 

và CEL �Óng d¡ng. Do �ó FLB = ELC và 
LB BF DB 

LC CE DC 

giác �£o ta có LD là phân giác cça góc BLC. 
Të �ó, do FLB = ELC ta suy ra DL vuông 
góc vÛi EF. 

Ta có DRC= 

D 

c) Vi RD là phân giác cça góc BRC nên ta 
cân chéng minh DRT =90° 

= ABC - 90° + 

BAC 

2 

BRC 

2 

E 

Theo tính ch¥t �°Ýng phân 

CRE = ARC �  ABC- ÁFE 
BAC 

2 

BAC 
2 

Té giác CDIE nÙi ti¿p nên TRE =TIE = ÁCB. 
Të �ó ta có 

DRT =DRC + CRE + TRE 

+ ABC-90°+ 
BAC 

2 
+ ACB= 90° 

4 

MÙt sÑ bài toán t°¡ng tñ 
Bài 1. Cho tam giác ABC nhÍn nÙi tiÃn 
�°Ýng tròn (0). Goi D là mÙt �i¿m n³m tr¥n 

�°Ýng cao h¡ të A cça tam giác ABC. �°Ýho 
tròn �°Ýng kính AD c¯t AC, AB, (0) theo thí 
tñ t¡i E, F, G. Goi T là giao �i¿m cça AO và 
EF. Gi£ sí �°Ýng tròn (0) c¯t �°Ýng tròn 
ngo¡i ti¿p tam giác GTO t¡i X khác Q 

Chéng minh r±ng AX, DG, EF �ông quy. 
Bài 2. Cho tam giác ABC nhÍn, trên �o¡n 

th³ng BC l¥y h¡i �iÃm D, E khác B, C sao 
BC 

cho DE Các �°Ýng th³ng qua D và E 
2 

vuông góc vÛi BC c¯t AB, AC l§n lñãt t¡i 
M, N. 
a) Chéng minh rång �°Ýng tròn ngo¡i ti¿p 
tam giác AMN �i qua tâm �°Ýng tròn ngo¡i 
ti¿p tam giác ABC. 

VÛi D, E di chuy¿n trên BC sao cho 
-k-BC (0 <k< 1), chéng minh �°Ýng 

tròn ngo¡i ti¿p tam giác AMN luôn �i qua 
mÙt �iÃm cÑ �Ënh. 

b) 
DE 

Bài 3. Cho tam giác ABC nÙi ti¿p �°Ýng tròn 
(0), AD là �°Ýng cao. �°Ýng phân giác 
trong cça góc BAC c¯t BC t¡i K. Goi E, F 
theo thé tñ là hình chi¿u vuông góc cça K 
trên AB, AC và H là trñc tâm cça tam giác 
DEF. Chng minh r±ng ba diÃm O, K, H 
th³ng hàng. 



GI¢I TO¢N THÂ NÀO? 

Bài vi¿t này giÛi thiÇu vÛi các ban mÙt sÑ bài 
toán chMg minh b¥t �³ng théc và tìm cñc trË 
các biÃu théc chéa hÇ sÑ cça ph°¡ng trình 
bâc h¡i. 

Ví du 1. Bi¿t a, b là các sÑ th°c thay �Ñi sao 
cho ph°¡ng trình x<-2ax + 2a² + b² -5=0 
có nghiÇm. Chéng minh r±ng 
P=(a+1)(b + 1) >-2. 

Ta có 

LÝi giai. Ta vi¿t ph°¡ng trình �ã cho d°Ûi 
dang (x - a) =5- a -b. Ph°¡ng trình này 
có nghiÇm khi 5-a² -b² >0 a? +b² s5. 

2P+ a+ b = a + b +2ab + 2a+ 2b +2 

= (a +b+ 1) +1>1. 

B¤T �ÂNG THÚC TRÊN CÁC Hº SÔ 
CæA PHU NG TRÌNH B¬C HAI 

Do �ó 2P>1-(a + b)>1-5=-4P-2. 

P= 

Ví då 2. Bi¿t ph°¡ng trình ax + bx + c=0 
vÛi b>a> 0 có nhiÁu nh¥t mÙt nghiÇm. 
Tìm giá tri nhÏ nh¥t cça biÃu théc 

a+b+ C 

b-a 

P= 

NGUYÊN THANH GIANG (Tr°Ýng THPT chuyên Hmg Yên) 

LÝi giäi. Ph°¡ng trình ax< + bx + c=0 có 

nhiÁu nh¥t mÙt nghíÇm nên b �4ac <0. 

K¿t hãp vÛi b>a>0 ta có c> 

a+b+C 

b-a 

a+b+ 
b? 
4a 

b-a 

b2 
4a 

4a + 4ab + b² 

4a(b- a) 

Khi �ó 

(16a -8ab +b�)+12a(b- a)_(4a-b) 
4a(b-a) 4a(b-a) 

D¥u �¯ng théc x£y ra khi b=c=4a. 

+3>3. 

5 

V­y gi£ trË nhÏ nh¥t cça P là 3. 
Ví då 3. Bi¿t ph°¡ng trình 
ax+bx +C =0 (a 0) vô nghiêm. Chéng 

minh r±ng 

LÝi gi£i. Theo gi£ thi¿t ta có b - 4ac < 0, 

Suy ra ac> 

5a - 3b +3c 

a-bt C 

B¥t �§ng théc c§n chéng minh t°¡ng �°¡ng 
5a � 3b+3c 2a -b+ C 

VÛi >0. 
a-b+c a-b+C 

Ta có (2a-b+ c)(a-b+ c) 

>a -ab +: 

-(a 
Suy ra 

b² 

= a(a-b+ c) + (a-b+ c) 

4 

= a -ab + ac + (a-b+ c) 

b² 

m +n 

-1>0 hay 

4 

Do �ó Q= 

>1. 

+ (a-b + c) 

2a-b + C 
a-b+c 

+ (a -b+ c) >0. 

Ví då 4. Bi¿t ph°¡ng trình 

>0. 

ax<+bx+c=0 (a 0) có hai nghiÇm m, n 
tho£ mãn 0smsn<1. Tim giá tri lÛn nh¥t 

5a -6ab + b 

2a -2ab + aC 
cça biÃu théc Q = 

LÝi gi£i. Theo �inh lí Viète ta có 

mn = 
a 

5a- 6ab + b² 
2a-2ab + ac 

5 
6b b2 

a 

2b 
2 

a 

a2 



5 +6(m + n) + (m + n) 
2+2(m + n) + mn 

Të gi£ thi¿t 0<msn<1 ta có 
(m + n) -m + 2mn + n 

5+ 6(m+ n) + 3mn + 1 
2+ 2(m+n) + mn 

Do �ó Qs 

Dâu �£ng théc x£y ra khi m² = mn, n=1 
hay m =n=1 hoàc m = 0, n=1. Suy ra 
2a = -b=2c 0 hoàc b=-a 0, C =0. 

Vâay gi£ trì lÛn nh¥t cça Q là 3. 

Vi du 5. Bi¿t ph°¡ng trình x+ bx + C=0 có 
hai nghiÇm d°¡ng x4, X, thoá m«n X4X, 

Tim giá tri nhÏ nh¥t cça P = 
b²+1 

LÝi giai. Të gi£ thi¿t và theo �inh í Viète ta 
cÓ X, + X, = -b> 0, suy ra b<0. 

Khi �ó P= 

s 3mn + 1. 

Do xx, 1 nên b = (X, + X, > 4x,x, >4, 
Suy ra b<-2 

M·t khác, ph°¡ng trình có hai nghiÇm nên 
A=b - 4c>0, suy ra b > 4c. 

36 -4c+b+2. 2b +b+2 
b² +1 b² +1 

VÛi dñ �oán giá trË nhÏ nh¥t cça P �¡t �°ãc 

khi b=-2 lúc �ó P 

5 

8 

5 

P= 

3 

20 +b+2 8 26+5b+2 (b+ 2)(2b +1) 
b +1 5(b +1) 

vÛi bs-2. 

nên ta xét 

5(b +1) 

3b - 4c +b+2 

V­y giá trË nhÏ nh¥t cça P là 

Ví då 6. Bi¿t ph°¡ng trình 

(a-b)(2a - c) 
a(a -b + c) 

D¥u �³ng théc x£y ra khi b= 2, c =1. 
8 

5 

1. 

ax+bx+c=0 (a 0) có hai nghiÇm x4, X, 

thÏa mãn 0sx s x, S1. Tim giá trË lÛn nh¥t 
và gi£ trË nhÏ nh¥t cça biÃu théc 

6 

LÝi gi£i. Ta có 

2a? 

2 

2ab-ac + bc 

a-ab+ ac 

x4X2(3 + X4t X2<2. 
1+ xt X2 t X4X2 

2 +2(x + Xg)- x%y -X%2(x4 t x,) 
1+ x4 t X2 t X4X2 

-b 
Khi �ó 0 ss1, c =0. 

2 

D¥u �³ng théc x£y ra khi x, = 0, x, 

a 

V­y giá trË lÛn nh¥t cça P là 2. 

Do 0<xS X, S1 nên 

2b C bc 

2 

1 

và 

2-2-1+ 3(x4 + X + X4Xg) 
4(1+ x4 + X t X4Xg) 

0sx4 + X S2’-xX2 (x, + x2) > -2x;X,. 

Do �ó P2tx4t X2)-XX2 - XX,(x, + X,) 
1+ x4 + X t XX2 

b C 

2+4x;x -XXy-2x4X2 
1+ X4 + X2 + XyX2 

(3- x4)(3- X2)-1+3(x4 + X t X4X2) 
4(1+ X4 + X t X4Xg) 

4(2 + X4X2) 
4(1+ x4 + Xy t XyXg) 

3 
4 

D¥u �³ng théc x£y ra khi x, = X, =1. Khi �ó 
3 

a=C= V­y giá trË nhÏ nh¥t cça P là . 
4 



SAI Þ BAU? 
sìA CHO DÚNG 

Bài toán. Cho té giác ABCD nÙi ti¿p �°Ýng 
tròn (0). Bi¿t r±ng AOB =110°, BOC 

K¿t qu£ 

40°, 
COD = 60°. Tinh sÑ �o các góc cça té giác 
ABCD. 

LÝi gi£i. 

CON PHÁN VÂN GI HAY KHÔNG? 

A 

B 

NGUYÄN V�N TU¤N (Tru°Ýng THCS Van Khê, Me Linh, Hà NÙ) 

D 

BAN MUÔN NÓI THÊM 

E 

(TTT2 sÑ 264+265) 

Phân tích. LÝi gi£i chÉ �úng khi tam oiác 

ABC có AB<AC. �Ñi vÛi �Ã bài nh° v­y ta 
ph£i xét h¿t các tr°Ýng hãp. 
LÝi giai hoàn chinh. 

�IÀU GÌ KHÔNG? 

TH 1. N¿u AB < AC. Goi lI là giao �iÃm cça 
BF và DE, K là giao �iÃm cça CE và DE. 

té giác AEDF là hình vuông, theo �Ënh lí 
Thales ta có 

A 

M 

FK FK CK CD AE AF 

FA AE CE CB AB AB 

các tam giác FAK và ABF �Óng d¡ng nên 
FAK = FBA, d«n �¿n AK I BF. 

B 

D 

K 

F 

T°¡ng tñ ta cing có Al L CE. 

suy ra 

C 

7 

Xét �°Ýng tròn (0), ta cÓ 
BAD = BAC + CAD 

ADC = ADB + BDC 

Të �ó suy ra 

1 (BOC + COD)- 50°, 
2 

ID EA DC KC 

1 

BCD =180° - BAD =130o 

2 

ABC =180°-ADC-105° 

V­y sÑ �o các góc cça té giác ABCD lân l°ãt 

là 50°, 105°, 130°, 75° 

(AOB BOC) -75° 

Ban con phân ván gi vé lßi gi£i trên hay 

không? 

Të �ó suy ra Hlà tr°c tâm cça tam giác AIK 

nên AHIIK. (1) 

B 

Vi BE I/ DF nên theo �inh lí Thales ta có 
IE EB DB KE 

HONG HA 

E, 

Të (1) và (2) suy ra AHIBC. 
Të �ó, M là tr°c tâm cça tam giác ABD, suy 
ra BM AD, d«n �¿n ABM = ADE (Cùng 
phå vÛi góc BAD). 

suy ra IKI/ DC. (2) 

Do �ó các tam giác BEM và DEA �Óng d¡ng, 

suy ra EMB = EAD = 45° ’ BMD=135° 
TH 2. N¿u AB > AC, lúc này D n±m giïa E 
và M. Thñc hiÇn lÝi gi£i nh° tr°Ýng hãp 1 ta 
Có BMD= 45° 

D 

A 

M 

K 

TH 3. AB-AC, lúc này �iÃm M trùng vÛi D. 
góc BMD không xác �Ënh �°ãc. 

Nh­n xét. Kì này không có b¡n nào 
NN chÉ ra l×i sai và �°a ra lÝi gi£i �çng. 

phân th°ßng �ành gác l¡i cho ki sau. 
VI M NH T¯ÜNG 



Phá an cing tham tër Se Lóc côc 

TRUY TÈM CO V¬T 

HOÀNG HÀ (Hà NÙi) 

em qua, Sß Công an thành phÑ �ã triÇt 
phá mÙt �°Ýng dây buôn l­u cÑ v­t quý 

hi¿m. Qua �iÁu tra, công an xác �Ënh �°ãc 
tang v­t �ang �°âc c¥t gi¥u t¡i mÙt ngôi làng 
ven sông h»o lánh. Vì bÍn tÙi ph¡m cñc kì 
x£o quyÇt và có thÃ phi tang chéng cé b¥t cé 
lúc nào, nên c¡ quan công an �ã nhÝ thám 
tí Lâm Phong cùng hai chi¿n s) trinh sát 
Hoàng Minh và Lê Trúc �¿n �ó ti¿p tåc �iÁu 
tra. 

hÕ. 

Tránh tr°Ýng hãp tên trÙm t©u thoát, ngay 
lúc bình minh, thám tí Lâm Phong cùng hai 
chi¿n s) �ã có m·t t¡i b¿n �ò làng. Vëa b°Ûc 
xuÑng, hÍ l­p téc phát hiÇn hai k» kh£ nghi 
�éng c¡nh bß sông, quan sát xung quanh vÛi 
thái �Ù c�ng th¯ng. Hoàng Minh nói nhÏ: 
- R¥t có thÃ chúng �ang tìm c¡ hÙi phi tang 
tang v­t xuÑng sông. Theo báo cáo, �èm 
qua chúng ß trong mÙt c�n nhà nhÏ g§n b¿n 

�ò và rÝi �i lúc g§n 4 giÝ r°Õi sáng nay. 
- Ngh)a là túnh c£ thÝi gian di chuyÅn, chúng 

chÉ �¿n �ày �°ãc kho£ng g§n nça ti¿ng �Óng 

Thám tí Lâm Phong nh­n �Ënh sau khi nhin 
vào �Óng hÕ. 
Không �Ã m¥t thi gian, Lê Trúc ti¿n th¯ng 
�¿n hai k» tinh nghi: 
- Các anh có gì cân gi¥u không? Hãy mau 
giao nÙp cÑ v­t! Hai tên l­p téc tÏ ra bÑi rÑi, 
nh°ng v«n chÑi cãi: 
- Cô nÕi gì v­y? Chúng tôi chi là dân làng �i 
câu cá sáng sÛm thôi! 
- �úng th¿! N¿u không có b±ng chéng, các 
ng°Ýi �ëng vu oan! 
Hoàng Minh si¿t ch·t n¯m tay. Anh tin ch¯c 
r±ng cÑ v­t �ang bË gi¥u �âu �ó g§n �ây. 
nh°ng làng ven sông có hàng chåc chi¿c 
thuyÃn neo �âu, bi¿t làm sao tim ra tang 
v­t? Không th¿ låc soát tëng con thuyên 
�°ãc! Anh quay sang nhìn thám tí Lâm 

Phong, nh°ng lúc này ông l¡i �ang �i d¡o 
mÙt cách bình th£n dÍc bÝ sông. 
B¥t ngÝ, ông dëng l¡i tr°Ûc mÙt chi¿c thuyÃn 
nhÏ ci không sí dång �°âc buÙc lâu ngày 
bßi dây xích ri hoen 6, cúi xuÑng kiÃm tra rÑi 



th£n nhiÁn kéo m¡nh sãi dây théng buc ß mûi thuyÃn �ang h°ng xuÑng lòng sông. Ngay l­p téc, mÙt chi¿c chunm gÕm të të nÕi lên m·t n°Ûc, bên trong là nhïng viên ngÍc cÕ l¥p lánh. Såc màt hai kè buon lâu tr±ng bèch, run so không nÑi nên lÝi. 
Các ng°Ýi �Ói chmg cé é �ày chính là chéng cé- Th£m tí bình tinh nói 

- Sáng sÛm nay các ng°Ýi dã gi¥u chum 
gôm này d°Ûi n°Ûc, nh°ng các ng°Ýi �ã 
không l°Ýng tr°Ûc �°ãc sñ viÇc l¡i bË b¡i lÙ 
nhanh nh° vây. 
Hai kè buôn l­u cúi �§u nhân tôi, bi b¯t giï 
ngay t¡i chô. Hoàng Minh và Thanh Trúc 
kinh ngac hÏi: 
- Làm thÃ nào ông phát hiÁn ra chi¿c chum 
gÓm �°ãc gi©u d°Ûi n°Ûc? 
Lâm Phong mim c°Ýi: 
- DÁ thôi! Khi tôi nghe báo cáo r±ng chng 
rÝi càn nhà g§n bÃn �ò lúc g§n 4 giÝ r°ái 
sáng, tôi �ã �·t nghi v¥n. Kho£ng thÝi gian 
�o tr¡i v§n còn tÑi, n¿u chúng muÃn tä, 
thoát, lÅ ra ph£i �i sÛm h¡n ho·c muÙn h¡n 
khi trÝi sáng h£n. Nh°ng chúng l¡i có m·t ß 
ben �ó vào lúc mÝ sáng. �ây là thÝi �i©m 

thu­n lãi �Ã gi©u v­t gi �ó xuÑng sông. 
Hoàng Minh hÏi ti¿p: 
-V­y t¡i sao ông l¡i phát hiÇn ra chéng cé ß 
d°Ûi chi¿c thuyÃn ci �ó mà không ph£i là 
nhïng chi¿c thuyÃn khác? 
- Trong khi nói chuyên, tôi �ã �Ã ý hai bàn 
tay cça chúng có nhïng d«u v¿t liên quan 
mÙt v­t gì �ó ci k). Khi ra quan sát tât c£ các 
thuyÃn ß �ó, tôi th¥y nhïng v¿t trên tay �ó 
r¥t phù h¡p vÛi chi¿c thuyÃn ci, quan sát 
thêm tôi l¡i phát hiÇn thêm b±ng chéng khác 
khi¿n tôi ch¯c ch¯n bi¿t �°ãâc cÕ v­t �ang 
�°ãc gi¥u d°Ûi chi¿c thuyÃn này. 
Theo các b¡n, thám tí �ã th¥y �iÃu gi trong 
bàn tay cça tên trÙm và bâng chéng gì khi 
thám tí quan sát con thuyên ci �°ãc �Ã lâu 

ngày ß �6? Häy t°ßng t°ãng chúng mình 
cüng �ang có m·t t¡i hiÇn tr°Ýng lúc �ó cùng 
vÛi thám tí �Ã tr£ lÝi câu hÏi nhé! 

K¿t quà (TTT2 sÑ 264+265) 

BUC TRANH BIÊN MÂT 
Câu tr£ lÝi cça ông Düng vÃ nÙi dung cça 

CuÛn truyÇn chuÙt Típ "BÙ truyÇn nói vÁ 
nhïng câu chuyÇn xoay quanh hai nhân v­t 
chính là con mèo và chú chuÙt con" là không 
dung. Vi thñc ch¥t nÙi dung cça cuÑn truyên 
là giúp các b¡n hoàn thiÇn d§n các k) n�ng 
cing nh° kh¯c phåc các thói quen ch°a tÑt. 
NhÝ chuÙt Tip, các b¡n nhÏ bi¿t �i ngç �úng 
giÝ, không bi¿ng �n, vâng lÝi cha m�, thích 
�i nhà tr», không nói dÑi, vui méng �ón nh­n 

em ra �Ýi, �ánh r�ng h³ng ngày, không �i 
hÍc trÅ. Do �ó ông Düng �ã nói dÑi �Ã gi£i 
thích cho sñ v±ng m·t cça minh. V­y ông 
Dkng chính là nghi ph¡m trÙm béc tranh. 

Nh­n xét. Các b¡n sau có l­p lu­n 
tÑt �°ãc th°ßng kì này: NguyÅn Trúc 

HONG H  Chi, 8B, THCS Lý Tñ TrÍng, Bình 
Xuyên, V)nh Phúc; NguyÅn ThË TuÇ Quyên, 
6D, THCS �·ng Thai Mai, TP. Vinh; �­u 
Ph°¡ng Linh, 8C, THCs Bach Liêu, Yên 
Thành; �inh Tr§n B£o Khánh, 6A2, THCS 
Quán Hành, Nghi LØc, NghÇ An; Tr§n ThË 
NgÍc Trâm, 6A, THCs Binh Thinh, �éc ThÍ, 
Hà TÉnh. 

Thám Tí Sè-LÑc-CÑc 



CH¯ NG TRÌNH GI¤O DUC PHÔ THÔNG MÚI -CH¯ NG TRÌNH 2018 

UNG DäNG B¤T ��NG THUC 
�Ë GI¢I BÀI TOÁN THäC TE 

D Y- HÌ 

Ch°¡ng trình GDPT 2018 �ã �°a Toán hoc 
gàn vÛi thñc tiên �Ýi sÑng qua nhïng bài 
toán có nÙi dung thñc t¿. Trong quá trình 
giáng day, chúng tôi th¥y ràng hÍc sinh r¥t 
héng thç vÛi nhïng bài toán này. Tuy nhiên, 
khi ti¿p c­n lÛp bài to£n có v­n dång b¥t 
�³ng théc �Ã gi£i quy¿t, hÍc sinh còn gàp 
nhiÁu khó khàn. Do �ó, chúng tôi vi¿t bài này 

mong giúp các b¡n hÍc sinh có h°Ûng tiÃp 
c­n tÑt h¡n khi g·p nhïng bài toán nh° v­y. 
D°Ûi �ây là mÙt sÑ bài toán �°ãc chúng tôi 
suu t§m trong mÙt sÑ �Ã minh hoa cça các 
tr°Ýng trên c£ n°Úc �Ã ban �oc tham kh£o. 
Tr°Ûc tiên, ta dÁ dàng chéng minh �°ãc các 
b¥t �³ng théc sau: 
VÛi a, b, c là các sÑ th°c không âm, ta có: 
a +b>2vab. D¥u �³ng théc x£y ra khi 
a =b. 

PHAM V�N T¯ÞNG (TP. HÓ Chí Minh) 

a +b+c>3abc. D¥u �¯ng théc x£y ra khi 
a =b= C. 

A 

Bài toán 1. Sân nhà bác Hai có d¡ng hình 
vuông ABCD c¡nh là 8 m. Bác muÑn lát 
gach màu khác �¿ trang trí phân sân hình 
vuông MNPQ nÙi ti¿p trong sân hình vuông 
ABCD nh° hình sau. 

D 

M 
B 

Tim vi trí cça M, N, P, Q t°¡ng éng trÁn các 
canh AB. BC, CD, DA �¿ ph§n sân hinh 
vuông MNPQ có diÇn tích nhÏ nh¥t. 
H°Ûng d«n. Ta dê chéng minh �°dc 
AAMQ ABNM= ACPN= ADQP nên AM-DO 
Do �ó AM + AQ =8. 

Hinh vuông MNPQ có diÇn tích nhÏ nh¥t khi 
tÕng diÇn tich bôn tam giác vuông AMQ, 
BNM, CPN, DQP là lÛn nh¥t. 

GÍi S là tÑng diÇn tích bôn tam giác �ó, ta có 
(AM + AQ 8? 

32. 
2 

D¥u �©ng théc x£y ra khi AM = AQ - MB 
hay M là trung �iÅm AB. 

S= 2AM. AQ< 

V­y khi M, N, P, Q l§n l°ãt là trung �iÅm cça 
các canh AB, BC, CD, DA thì hình vuông 
MNPQ có diên tích nhÏ nh¥t b±ng 

SABCD -S= 64-32 -32 (m). 

2 

Bài toán 2. Ban An muÑn làm mÙt chi¿c hÙp 
không có n¯p dang hinh hÙp chï nhat, m·t 
�áy chi¿c hÙp là hình vuông. Hãy tìm �ò dài 
canh �áy và chiÃu cao cça chi¿c hôp �e 
tÑng diÇn tích các m·t cça chi¿c hÙp là nhÏ 
nh¥t, bi¿t r±ng thÃ tich chi¿c hÙp là 4 dm. 
H°Ûng d«n. Goi �Ù dài canh �áy và chiÁu 
cao cça chi¿c hôp l§n l°ãt là x (dm) 
và y (dm). 

(10) 

Do th¿ tích cça chi¿c hop là 4 dm nên 

xy =4 hay y = 
4 



TÕng diÇn tích các m·t cça chi¿c hôp là 
S=x+4xy = x+ 

16 S=x²+: 
X 

D 

=x + -+ 

D 

16 

8 

A 

X 

M·t khác S= 

2xy = 64. 

ra AB>8. 

X 

D¥u �±ng théc xáy ra khi X =2, y =1. 
Vây khi �Ù dài c¡nh �áy và chiÁu cao cça chi¿c hÙp l«n l°ãt là 2 dm và 1 dm thì tÕng diên tích các m§t cça chi¿c hôp là nhÏ nh¥t 
và b§ng 12 dm² 

A 

8 

Bài toán 3. Ban Nam làm mÙt chi¿c hôp 
dang hình l§ng trå �éng ABCD.A'B'C'D, �áy 
là hình thoi. 

Ta có 

8 8 

X X 

C 

=12. 

B 

B' 

BiÃt thÃ tích cça chi¿c hôp là 1280 cm và 
chiÁu cao là 20 cm. HÏi diÇn tích xung quanh 
nhÏ nh¥t cça chi¿c hôp mà ban Nam làm là 

bao nhiÁu? 

H°Ûng d«n. �·t AC=2x (cm), BD = 2y (cm). 

DiÇn tích �ây ABCD là S=2x-2y =2xy. 
V 1280 

=64 (cm) nên 
h 20 

DiÇn tích xung quanh cça chi¿c hÙp là 
Syo =4AB-20 = 80AB. Do �ó S,o nhÏ nh¥t 

khi AB nhÏ nh¥t. 
Goi O là giao �iÃm cça AC và BD thì AC 

vuông góc vÛi BD tai O. Khi �ó ta có 

AB =OA? + OB = x + y > 2xy = 64, suy 

D¥u �¯ng théc x£y ra khi x=y téc là khi 
ABCD là hinh vuông. 
V­y diÇn tích xung quanh nhÏ nh¥t cça chi¿c 

hÙp là S,o =80-8 =640 (cm). 

Bài toán 4. Ng°Ýi ta giang l°Ûi �¿ nuôi riêng 
mÙt lo¡i cá trên môt góc hó. Bi¿t r±ng l°Ûi 
�°ãc giang theo mÙt �°Ýng th¯ng tí mÙt vË 
trí trên bÜ ngang �¿n mÙt vË trí trên bß dÍc và 
ph£i �i qua mÙt cái coc �ã c¯m sán ß vË trí A 
nh° hình sau. 

BÝ 

dÍc 

H°Ûng d«n. �·t CK =x (m). 

ra BH 

Khu muoi c£ 

BÝ ngang 

HÏi diÇn tích nhÏ nh¥t có thÃ gi�ng l°Ûi là 
bao nhiêu? Bi¿t r±ng kho£ng cách të cÌc 

�Ãn bÝ ngang là 5 m và kho£ng cách të cÍc 
�¿n bÝ doc là 12 m. 

Ta có 

DÅ th¥y các tam giác AKC và BHA �Óng 
CK AK 

d¡ng nên ta có hay suy 
AH BH 

Diên tích cça khu nuôi cá là 
60 

B 

60 

S=+5)|12 = 6X + 

X 

M 

S=6x+ .+ 60 > 26x 
150 

X 

A 

12 

P 

150 

X 

N C 

150 

X 

5 

X 12 

5 BH 

D¥u �³ng théc x£y ra khi 6x = X=5. 

V­y diÇn tích nhÏ nh¥t có thÃ gi�ng l°Ûi nuôi 
cá là 120 m². 

+60 =120. 

150 

Bài toán 5. Të mÙt t¥m nhôm dang hình tam 
giác �Ãu CÓ c¡nh b±ng 20 cm. Ng°Ýi ta c£t ß 
ba góc cça t¥m nhôm �ó ba tam giác �¿ 

�°ãc hình chï nh­t MNPQ nh° hình v½ d°Ûi 

�ây. 

M 

+60. 

B 

X 

P 

N 



Tìm �Ù dài �o¡n th³ng MB �Ã hinh chï nh­t 
MNPQ có diên tích lÛn nh¥t. 
H°Ûng d«n. Goi �Ù dài �o¡n MB là x (cm) 
thì NC = x (cm), MN = 20 - 2x (cm). 
Tam giác BMQ vuông t¡i M nên ta có 
QM= BM tan B x tan 60° = XV3 (cm). 
Dièn tích hình chï nh­t MNPQ là 

S=QM-MN = N3x(20-2x) (cm). 
Ta có S = N3x(20- 2x) = 2/3x(10 -x) 
s2/3.X + 10-x2 

= 50V3. 
4 

D«u �³ng théc x£y ra khi x =10- x > x=5. 
Vây �Ã hình chï nh­t MNPQ có diÇn tích lÛn 

nh¥t thì �Ù dài �o¡n MB b±ng 5 cm. 
Bài toán 6. Të mÙt mi¿ng bia có d¡ng nía 

hình tròn (0), An muÑn c¯t mÙt hình chï 
nh­t MNPQ nh° hình v½ bên d°Ûi. 

A 
M 

B 

Tim diên tích lÛn nh¥t cça hình chï nh­t 

MNPQ mà An c£¯t �°ãc, bi¿t r±ng nía hình 
tròn (0) có bán kính là 10 cm. 
H°Ûng d«n. �·t MN=x (cm), 0 <x<10. 

Khi �ó ta có MQ =20Q =2V100- x (cm). 

DiÇn tích hình chï nh­t MNPQ là 

S= 2xv100 - x (cm). Ta có 

S=2/x²(100 - x²) <x +(100-x) =100. 

D¥u �³ng théc x£y ra khi x =100- x hay 
x=5V2. 

Vây diÇn tích lÛn nh¥t cça hinh chï nhât 

MNPQ mà An c¯t �°ãc là 100 cm². 

Bài toán 7. Ng°Ýi ta muÑn làm mÙt v°Ýn rau 

có d¡ng hinh chï nh­t, diÇn tích là 640 m² 

�¿ t¡o thêm c£nh quan xung quanh �ep 

h¡n, ng°Ýi ta mß rÙng thêm bÑn ph©n diên 
tích �Ã trÓng hoa, t¡o thành mÙt �°Ýng tròn 
nh° hình v½. 

Bi¿t tâm hinh tròn trùng vÛi giao �i¿m hai 
�°Ýng chéo cça hinh chï nh­t. H×i ph£i 
chon kích th°Ûc cça hình ché nh­t nh° th¿ 
nào �Ã diÇn tích cça bÑn ph§n �¥t trÓng hoa 
là nhÏ nh¥t? 
H°Ûng d«n. 
�·t AB=x (m), BC=y (m) (x>0, y > ). 

Goi diÇn tích hình tròn là S4, ta có 

Ac? 
S = T. 

B 

4 

Ta có 

S=L. 

(12) 

ta có S, = Xy = 640 (m). 

x² +y 

Goi diÇn tích cça hình chï nh­t ABCD là S. 
4 

Goi diÇn tích ph©n �¥t trÓng hoa là S, ta có 
x²+y² 

S=S,-S, =. 

x² + y? 
4 

(m?). 

4 

Xy >t. 

D 

xy (m²). 

2xy 
4 

- Xy =320T - 640. 

D¥u �³ng théc x£y ra khi x = y = 8/10. 
V­y �Ã diÇn tích cça bÑn ph§n �¥t trÓng hoa 
nhÏ nh¥t thì kích th°Ûc cça hình chï nh­t là 
AB - BC -8/10 (m). 
Bài toán 8. Të mÙt t¥m nhôm hình vuông 

c¡nh 12 cm, ng°Ýi ta c¯t ß bÓn góc cça t©m 
nhôm � bôn hinh vuông b±ng nhau, m×i 

hinh vuÓng có c¡nh b£ng x (cm), rÓi g¥p t¥m 
nhôm l¡i �Ã �°ãc mÙt cái hÙp không nàp nh° 
hinh v½ d°Ûi dây. 



Tim x �ë thÃ tich cça hÙp là lÛn nh¥t. 
H°Ûng d§n. Chi¿c hôp tao thành là mÙt hinh 
hÙp có �áy là hình vuông canh 12-2x (cm) 
và chiÁu cao là x (cm). 
ThÃ tich cça chi¿c hôp là 
V=x(12 -2x) (cm) vÛi (0 <X<6). 
Ta có V=4x(12 -2x)(12-2x) 4 

1 12-2x + 12-2x + 4x 
4 3 

3 

Vây khi x =2 cm thì thÃ tích cça chi¿c hÙp 
là lÛn nh¥t và b±ng 128 cm 
Bài toán 9. MÙt công ty muÑn thi¿t k¿ bao bì 

�ñng sïa vÛi th¿ tích 100 ml. Bao bì �°ãc 
thi¿t k¿ dang hình trå ho·c hinh hÙp chï 
nh­t có �áy là hình vuông. HÏi công ty nên 
thi¿t k¿ bao bì theo dang nào thì ti¿t iÇm 
nguyên v­t liÇu nh¥t? 

= 128. 

V, = TR?h =100 (cm). 

Dâu �§ng théc x£y ra khi 4x=12-2x hay thép hình chï nh­t sao cho hai �Énh d°Ûi cça 
X=2. khung thép ch¡m �¥t, hai �inh trên cça 

khung thép chÑng vào mái h©m nh° hinh vÅ. 

Goi R là bán kính và h là chiÁu cao hình tru. 
ThÃ tích cça hình trå là 

DiÇn tích toàn ph§n cça hinh tru là 
S, -2Rh+2R² (cm²). 
Ta có S, = IRh+ Rh + 2rR? 

H°Ûng d«n. �Õi 100 ml =100 cm. 
Tr°Ýng hãp 1: N¿u thi¿t k¿ bao bì d¡ng hiình nhå. 
tru. 

>3nRh Rh- 2nR? =32r(nR²h)? 

-32r-100² =119,27 (cm). 
D¥u �³ng théc x£y ra khi Rh-2tR hay 

h= 2R. 
Tr°Ýng hãp 2: N¿u thi¿t k¿ bao bì dang hinh 
hÙp chï nh­t có �áy là hình vuông. 
GÍi x là �Ù dài canh �áy và a là chiÁu cao 
cça hình hÙp chï nh­t. 

V, =xa= 100 (cm). 

DiÇn tích toàn ph¥n cça hinh hôp chï nh­t là 
S, 2x* 4 xa (cm') Ta có 

ThÃ tích cça hình hÙp chï nh­t là 

S, -2x + 2xa + 2xa >32x22xa- 2xa 

6a)? -6100 -129,27 (om'). 
D¥u �³ng théc x£y ra khi 2x-2xa 
Tí hai tr°Ýng hãp trên, ta th¥y r�ng công ty 

nên thi¿t k¿ hÙp sïa dang hinh tru có chi¿u 
cao g¥p hai lân bán kính �áy thì ti¿t kiêm 
nguyên v­t liêu h¡n. 

Bài toán 10. Cía hâm lò khai thác than có 
d¡ng mÙt ph§n parabol, kho£ng cách të 
�iÃm cao nh¥t cça cía �¿n m·t �¥t là 4 m, 
kho£ng cách giïa hai chân cía là 4 m. Ng°I 
ta muÑn gia cÑ cho cía lò b±ng mÙt khung 

Tim kích th°Ûc cça khung thép �Ã diÇn tich 
cça hình chï nh­t t¡o bßi khung thép là lÛn 

-2 -1 

H°Ûng d«n. �·t hÇ tråc tÍa �Ù Oxy nh° hình 
v�, xem khung s¯t là hình chï nh­t ABCD. 

Khi �ó BC 
tính theo �Ù 
Do dó SABCD 

(13) 

4 m 

B 

A 

1 

-2 

-3 

x-a. 

4 m 

y 

4 D 

2 x 

Parabol (P) có ph°¡ng trình y - x* và �i 
qua các di¿m (0; 0), (-2, -4), (2, -4). 
Do C thuÙc (P) nên C(t: ) (vÛi 0<t<2). 

2t, CD4- (�ò dài CD �°ãc 
dài hình hoc là mÙt sÑ d°¡ng). 

2t(4-(). Ta có 



SABCD 41(4 1-1624 4 1 

16 

27 

là 
43 

4 4 
2 

Dâu �£ng théc x£y ra khi t 

Ta có h= 

2 

Vây kich th°Ûc cça khung thép có chiÁu rÙng 
8 

V 

R? 

2 32rR? 

3 

R=3. 

(m) và chiÁu dài là (m). 

1024 

Bài toán 11. Môt cça hàng xàng d§u cân 
làm môt bÓn chéa d§u dang hình trå b£ng 
thép có thÃ tich là V = 54n (m). Giá làm 

m×i mét vuông bÓn là 500 000 �Óng. HÏi sÑ 
tiÃn ít nh¥t mà cía hàng ph£i tr£ �Ã làm 
chi¿c bÕn là bao nhiêu? (k¿t qu£ làm tròn 
�¿n hàng �¡n vi). 

27 

H°Ûng d§n. Goi R (m) là bán kính �áy và 
h (m) là chiÁu cao bÓn chéa, 

Ta có S, = 2rR + 

54n 54 

TIR? R2 

R 

DiÇn tích toàn ph©n cça bÓn chéa là 

54n 54n 

R 

S. = 2R + 2Rh = 2xR² + (m?). 

2V3 

2 

R 

>SA:CD 

(m). 

Chi phí làm bÓn th¥p nh¥t khi diÇn tích toàn 
phân cça bÓn là nhÏ nh¥. 

54 54T 

R 

54T. 

108 

D¥u �³ng théc x£y ra khi 2rR? 

R 

32/3 

54 
R 

hay 

Vây S,, �¡t giá trË nhÏ nh¥t b£ng 54n (m) 
khi R-3 (m) và h =6 (m). 
Khi �ó sÑ ti¿n làm bÑn ít nh¥t mà cía hàng 
ph£i tr£ là 54n 500000 -84823002 (�Óng). 
Bài toán 12. Cho hinh vuông ABCD có c¡nh 
30 cm. Trên c¡nh AB láy hai �iÃm E, G sao 
cho AE = GB = x (cm) và �iÃm E n±m giïa 
�iÃm A và �iÃm G. Qua E k» �°Ýng th©ng 
vuông góc vÛi AB c¯t CD t¡i F. Qua G k» 
�°Ýng th£ng vuông góc vÛi AB c¥t CD t¡i H. 
Ng°Ýi ta g¥p hình vuông theo hai canh EF 
và GH sao cho c¡nh AD trùng c¡nh BC �¿ 

tao thành hinh l�ng trå �éng khuy¿t �áy nhñ 
hinh vë. 

AE G B 

X X 

DF HC 

30 cm 

EG � 30 -2x (cm), KE = 

G 

(14) 

Tìm x �Ã thÃ tích hình l�ng tru lÛn nh¥t. 
H°Ûng d«n. K» �°Ýng cao AK cça tam giác 
AGE. Ta có 

A 

EG 

K 

2 

AB 

D =C 

AK =Vx-(15-x) = V30x -225 (cm). 

+ 

DiÇn tích �áy tam giác AGE là 

H 

E 

= 15- x (cm), 

F 

V=30(15- x)V30x - 225 (cm). 

E 

SAGE GE AK = (15-x)V30x - 225 (cm²). 2 
ThÃ tích l�ng trå là 

Ta có 2x-15)(15- x)(15 - x) 
(2x -15) + (15- x) + (15- x) 

3 

(2x-15)(15 -x)(15- x) <125. 
Do �ó /(2x -15)(15- x)(15-x) <5/5. 
Vây V =30V15/(2x -15)(15-x)(15-x) 
s30/15-5/5 =750V3. 

=5, suy ra 

D¥u �£ng théc x£y ra khi 2x -15=15-x 
hay x =10. 
V­y vÛi x=10 (cm) thì th¿ tích hình l�ng trå 
lÛn nh¥t và b±ng 750 V3 (cm). 
Bài toán 13. MÙt công ty s£n xu¥t dång cå thÃ thao nh­n �°âc mÙt �¡n �·t hàng s£n xu¥t 8000 qu£ bóng tennis. Công ty này sß 
hïu mÙt sÑ máy, mÓi máy có thÃ s£n xu¥t 30 
qu£ bóng trong mÙt giÝ. Chi phí thi¿t l­p các 

máy này là 200 nghin �Óng cho m×i máy. Khi 



�°ãc thi¿t l­p, hoat �ông s£n xu¥t s½ hoàn toàn dièn ra tñ �Ùng d°Ûi sñ giám sát. Sò tiÁn phái tr£ cho ng°Ýi giám sát là 192 nghin �Óng mÙt giÝ (ng°Ýi này s½ giám sát t¥t c£ các máy ho¡t �Ùng). HÏi sÑ máy công ty nên sí dung là bao nhiÁu �Ã chi phí s£n xu¥t là th¥p nh¥t? 
H°Ûng dân. Goi sÑ máy công ty nên sí dung là x (máy) vÚi X nguyên d°¡ng. 
Trong mÙt giÝ, sÑ qu£ bóng tennis s£n xu¥t 
�°ãc là 30x (qu£). 
Nh° v­y, sÑ giÝ �Ã s£n xu¥t 8000 qu£ bóng 

8000 
là 

30x 
(giÝ). 

M×i giÝ ph£i tr£ 192 nghìn �Óng cho ng°Ýi 
giám sát và chi phí thi¿t l­p cho m×i máy là 
200 nghìn �Óng nên tÕng chi phí s£n xu¥t là 
200000X + 192000 (�Óng). 

8000 

30x 

Ta có 200000x + 

200000x 

hay x =16. 

8000 

30x 
.192000 

51200000 

X 
6400000. 

D¥u �¯ng théc x£y ra khi 200000x 
51200000 

X 

Vây �Ã chi phí s£n xu¥t là th¥p nh¥t thì công 
ty nên sí dång 16 máy. 
Bài toán 14. �¿ thi¿t k¿ b¿ b¡i phù hãp vÛi 
c£ ng°Ýi lÛn và trÃ em, ng°Ýi ta th°Ýng thi¿t 
k¿ ph§n �áy cça bÃ có �Ù dÑc kho£ng 5 �Ù 
so vÛi ph°¡ng n�m ngang. Bi¿t r�ng m·t 
trên cça bÃ là mÙt hình chï nh­t có diên tích 

là 400 m ch× nông nh¥t cça bÃ b±ng 
1 

16 

chiÁu rông cça bÃ. Khi xây dñng, ng°Ýi ta 
th°Ýng tính tiÃn công dña vào thÃ tích cça 
bÃ. HÏi kích th°Úc cça b¿ là bao nhiêu �Ã 

thÃ tích cça bÃ là nhÏ nh¥t? N¿u ng°Ýi ta 

b¡m n°Úc cách thành cça b¿ là 50 cm thì 

mñc n°Úc sâu nh¥t cça b¿ là b¡o nhiêu? �Ã 

c£nh báo vÁ �ô sâu cça bÃ cho ng°Ýi dùng 
mà không làm £nh h°ßng �¿n ho¡t �Ùng b¡i 

lÙi thì ta nên làm gì ? Cho bi¿t tan 5° -0,09. 

H°Ûng d«n. Goi chiÁu rÙng cça bÃ là a, 
chiÁu dài cça bÃ là b, ch× nông nh¥t cça bÃ 
là h ch× sâu nh¥t cça bÃ là h', V là th¿ tích 
cça bÃ (các kí hiÇu trên bÅ nh° hình v�). 

h 

D 

SABCD 

h'-h=b tan5° 

16 

a 

Theo bài ra ta có ab=400, h = 

(15) 

= 200| 

h= 

B¿ có dang l�ng trå �éng ABCD A'B'CD' �át 
n£m ngang, �áy cça l�ng trå là hinh thang 
vuông ABCD, chiêu cao cça l�ng trå là chiÁu 
rÙng cça bÃ. 

+ 

V=SABCD 

a 

2 

A' 

2a 36 200 (m?). 

D' 

2a 

16 

h+h)b=16 

b 

3/2 

a 

"a= 

36 

400 
-0,09 = 

16 

2a 36 

D¥u �³ng théc x£y ra khi 

+ 

a=12V2 17 (m), b= 

h-h' 

2a 36 

a 

C 

36 

2 2002\16 

400 

a 

h 

200 

16 

a 

2a 36 

2a 36 

16 a 

B' 

C 

50/2 

16 

400 

=106 (m). h'a36 92 
=318 (m). 

16 4 16 a 4 

V­y thÃ tích cça bÃ nhÏ nh¥t là 600V2 (m) 
khi chiÁu rÙng cça bÃ là 17 (m), chiÁu dài 
cça bÃ là 23,6 (m), ch× nông nh¥t cça bÃ là 
1,06 (m), ch× sâu nh¥t cça bÃ là 3,18 (m). 
Khi m°c n°Ûc cách thành b¿ là 50 cm thì nm°c 
n°Ûc sâu nh¥t cça bÃ là 3,18 -0,5 =2,68 (m). 
�¿ cánh báo vÃ �Ù sâu cça bÃ cho nauÝi 

dung mà không làm £nh h°ßng �¿n ho¡t 
�Ùng b¡i lÙi thì ta có thÃ vi¿t �ô sâu cça bÃ 
lên phía trong cça hai thành bÃ doc theo 
chiÁu dài theo thé tñ t�ng d§n. Ngoài ra 
ng°Ýi ta có th¿ c£nh báo �ô sâu cça bÃ 
b±ng hÇ thÑng c£m bi¿n laser tñ �Ùng k¿t 
hãp vÛi âm thanh nhac nhÏ khi ng°Ýi b¡i �¿n 
các vùng n°Ûc sâu,... 

36 

- 600N2. 

=23,6 (m). 



K¿t qu£ 

Bài 1(264+265). Cho x, y. z là các sÕ 
nguyên d°¡ng thÏa mân 3xz- 2y = 2yz - 3x 
và 7x = 2z. Chéng minh ràng 
2023y - 2024x 
2023z - 2024y 

1 

Gi£i toán 
qua thu 

4 

LÝi gi£i. VÛi các sÑ nguyên d°¡ng x, y, z, të 
7x = 2z và do 2,7 �Áu là các sÑ nguyên tô 
nên x= 2t, z =7t vÛi t là sÑ nguyên d°¡ng. 
Të 3xz-2y =2yz - 3x ta có 

3xz + 3x = 2yz + 2y hay 3x(z+1) = 2y(z+1), 
suy ra 2y = 3x = 6t (do z +1 là sÑ nguyên 
d°¡ng), suy ra y =3t. Khi �ó ta có 

2023-3t - 2024 .2t 
2023-7t - 20243t 

2023y -2024x 
2023Z -2024y 

2021t 2021 2021 1 

8089t 8089 8084 4 

Nh­n xét. MÙt sÑ ban không l­p lu­n ch·t 
ch½ khi bÏ qua nh­n xét z +1 là sÑ nguyên 
d°¡ng. Các b¡n sau có lÝi gi£i �úng: NguyÅn 
B£o Châu, 7A6, THCS Yên L¡c, Yên L¡c; 
Ph¡m ViÇt Hùng, T¡ H°¡ng Giang, NguyÅn 
Câm Tú, NguyÅn Minh Tu¥n, 7A, THCS L­p 
Th¡ch, L­p Th¡ch, Vinh Phúc; NguyÅn Thu 
Ngân, TriÇu Vân Nhi, 7E, THCS Cao Mai, 

Lâm Thao, Phú ThÍ; Quách Kim B£o, 
NguyÅn NgÍc ��ng Khoa, Ngô Kh£i Anh, 
6A1, THCs Nguyên �£ng �¡0, TP. Bà 
Ninh; NguyÅn Hïu An Bình, 7A1, THCS Yên 
Phong, Yên Phong, B£c Ninh; Pham Hà Mi. 

7A, THCS NguyÁn HiÃn, Nam Trñc, Nam 
�Ënh; Lê Phi Long, 7A3, THCS NguyÅn 
HÓng Lê, TP. Sâm S¡n, Thanh Hóa: Tr§n 
�ai Nam, 7A, THCS B¡ch Liêu, Yên Thành; 
Lê Thi Hà An, NguyÅn ViÇt Anh, NguyÅn Hà 
Vw ��ng V�n Hoàng, Nguyên Xuân �éc, �× 
�ic Thiên, 6A1, THCS Quán Hành, Nghi 

LÙc; Lê Kim Ngân, 7A1, THCS Quónh ThiÇn, 
TX. Hoàng Mai; Võ Hoàng Phúc, 7A, Lê 
NgÍc B£o Khanh, Hoàng �éc Minh, NguyÅn 
�éc Nhân, Thái H£i Nam, 7C, Phan Vi¿t 
Minh B£o, NguyÁn NgÍc Hà, 7D, THCS 
�·ng Thai Mai, TP. Vinh; Th£i Bùi Hà Anh, 
6E, NguyÅn Thái Ding, NguyÅn Sù B£o 
long Tr§n Ngoc Quân, Cao Phúc, 7B, 
THCS Lý Nh­t Quang: NguyÅn Kim Nh­t 
B±ng, 7A, THCS NguyÅn QuÑc Tr, �ô 

L°¡ng; Tr§n NgÍc Thi¿t, 7B, THCS HÓ Xuân 

H°¡ng, Quónh L°u, NghÇ An, Trân ThË NgÍc 
Trâm, 6A, THCS Binh ThËnh; NguyÅn B£o 
NgÍc, Phan Anh Tu¥n, NguyÅn Minh Khánh, 
7D, THCS Hoàng Xuân Hãn, �éc ThÍ: 
NguyÅn Thåc Quyên, 6A1, Lê ThË Thanh 

Bình, NguyÅn Hïu Minh Quân, 7A3, THCS 
Lê V�n Thiêm, TP. Hà T)nh, NguyÅn Tr§n 
Hoài An, 6B, Nguy¿n B£o Hân, NguyÅn Chi 

Quân, Hoàng Khánh Chi, Phan Thanh 
HuyÃn, 6C, Tr§n Nh­t Quân, 6D, NguyÅn 
Minh Quân, NguyÅn Quónh Anh, NguyÅn ThË 

Hà B£o Chi, D°¡ng Gia B£o, Ngô �éc Huy,. 
NguyÅn Duy ViÇt �éc, Tr°¡ng NguyÅn Tç 
Anh, 7D, THCS Xuân DiÇu, Can LÙc, Hà 
Tinh. 

NGUYÄN VIÆT H¢I 
Bài 2(264+265). Có bao nhiêu sÑ nguyên 

d°¡ng ns 2025 thÏa mãn n-4 là sÑ 
nguyên tÕ, n là tích cça hai sÑ nguyên tÑ, 
n+4 là sÑ chính ph°¡ng? 
LÝi gi£i. Vi n+4 là sÑ chính ph°¡ng nên 

n+4=x (xe Z). 

(16) 

Khi �ó n =x<-4= (x - 2)(x +2). 
Do n là tích cça hai sÑ nguyên tÑ nên x -2 
và x +2 là hai sÑ nguyên tÑ. M·t khác ta có 
(x +2) -(x-2) = 4 và do ns 2025 < 44.48 



nên (X 2, X+ 2) có thÃ là mÙt trong các c·p 
sau: (3. 7): (7. 11): (13, 17): (19, 23): (37, 4 1): 
(43, 47). 

MÓi càp sÐ trên, ta tìm �°ãc giá trË t°dng úmg 
cça n là ne (21, 77, 221, 437; 1517; 2021). 

Khi �o giá trË t°¡ng mg cça n--4 là 
n-4e {17: 73; 217; 433: 1513, 2017}. 

K¿t hãp n-4 là sÑ nguyên tÑ ta �°ãc 
n- 4¬ {17, 73, 433: 2017). 
Vây có bÓn sÑ nguyÁn d°¡ng n thÏa mãn 
yêu câu bài toán là ne {21: 77: 437: 2021). 
Nh­n xét. �ây là bài to£n sÑ hÍc hay nh°ng 
không khó. Tuy nhiên �a sÑÕ các b¡n không 
thé �iÁu kiÇn n-4 là sÑ nguyên tÕ d«n �¿n 
có 6 sÑ thÏa mân. MÙt sÑ ban mÛi chÉ ra 

�°ãc các càp sÑ nguyÁn tÑ h¡n kém nhau 4 
�¡n vË và có tích không v°ãt quá 2025. Các 
ban sau có lÝi gi£i trÍn ven: �·ng V�n 
Hoàng. 6A1, THCS Quán Hành, Nghi LØc, 
NghÇ An, NguyÅn Thåc Quyên, 6A1, Lê ThË 

Thanh Binh, 7A3, THCS Lê V�n Thiêm, 

TP. Hà Tinh, Phan Thanh HuyÁn, 6C, 
NguyÅn Khánh Duy, NguyÅn Linh �an, 6D, 
THCS Xuân Diêu, Can LÙc, Hà T)nh. 

NGUYÊN PHÚC BÌNH 

Bài 3(264+265). Tim t¥t c£ các sÑ nguyên tÕ 
p sao cho hai sÑ a =p +5 và b =p+7 �Áu 

Có �úng 6 °Úc SÑ nguyên d°¡ng. 
LÜi gi£i. Ta có tính ch¥t sau: SÑ nguyên 
n>2 phân tích ra théa sÑ nguyên tÕ thành 

n=p,p?p*, trong �ó PË. P2, .. Pk là 

các sÑ nguyên tÕ phân biÇt, cy, ug,..,. O7 là 

các sÑ nguyên d°¡ng thi n có �úng 

(a + 1)(, + 1)..(ay + 1) °Ûc sÑ nguyên d°¡ng. 

N¿u n có không ít h¡n 3 °Ûc nguyên tÑ phân 

biÇt thi n có không ít h¡n 8 °Ûc sÑ nguyên 

d°¡ng. 
Trß l¡i vÛi b£i toán. 
Dé th¥y p=2 và p-3 không thÏa m�n yêu 

c§u cça �Á bài nênp là sÑ nguyên tÑ lÛn h¡n 3. 

Khi �ó p+6 là sÑ l» và không chia h¿t cho 

3, dân �¿n p+5, p+7 �êu là sÑ ch¯n và 

mÙt trong hai sÐ này chia h¿t cho 3. Tü �ó ta 
có cÁc tr°Ýng h¡p sau: 
"p+5 2-3 hay p13 và p7 20 cüng 

Có �úng 6 °Ûc sÐ nguyên d°¡ng (thóa mân). 

"p+7=2-3 hay p-11 và p+5=16 chi 

có 5 °Ûc sÑ nguyên d°¡ng (không thÏa 

m«n). 
"p+523 hay p=7 và p +7= 14 chÉ có 

4 °ÛC sÐ nguyên d°¡ng (không thÏa mãn). 

" p+7= 23 hay p 5 và p + 5=10 chi có 

4 °Ûc sÑ nguyên d°¡ng (không thÏa mãn). 

V­y p =13 thÏa m«n yêu c©u bài toán. 

Nh­n xét. Các b¡n sau có lÝi gi£i �úng: Vi 
B£o Linh, AE7.1, THOS Nam Të Liêm, Nam 

Të Liêm, Hà NÙi; NguyÅn B£o Châu, 7A6, 
THCS Yên L¡c, Yên L¡c, V)nh Phúc, 

NguyÅn Tu©n KiÇt, NguyÅn Thanh T°Ýng. 
6A, THCS Thanh Kh°¡ng, Thu­n Thành, 

B¯c Ninh; NguyÅn ViÇt Anh, NguyÃn Phúc 
Hung, NguyÅn �ình LÙc, Hoàng Ph°¡ng 
Linh, 6A1, THCS Quán Hành, Nghi LÙc, Võ 
Hoàng Phúc, 7A, Hoàng �éc Minh, Thái H£i 

Nam, 7C, Phan Vi¿t Minh B£o, �·ng Quang 
Båo Khánh, 7D, THCS �·ng Thai Mai., 
TP. Vinh; NguyÅn Thái Ding, 7B, THCS Lý 
Nh­t Quang, �ô L°¡ng, NghÇ An; NguyÅn 
Thåc Quyên, 6A1, Lê ThË Thanh Bình, 7A3, 
THCs Lê V�n Thiêm, TP. Hà T)nh, Hoàng 
ThË Ph°¡ng Chi, NguyÅn ThË Hà B£o Chi. 
7D, THCS Xuân DiÇu, Can LØc, Hà T)nh. 

NGUYÊN NGÌC HÂN 
Bài 4(264+265). Cho tam giác ABC c§n t¡i A 

có BAC -80°. Trên canh AC låy �iÃm D sao 
cho ABD-40°. Trên do¡n BD l¥y c£c �iÅm 

E, F sao cho ACE BCF - 20°. Chéng minh 
rång AE là tia phân giác cça góc DAF. 
Loi giai. Dñng tam giác �Áu BIC (I cùng phía 
A VÛi bÜ là �°Ýng th³ng BC). Khi �ó 
AIAB = AlAC (C.c.c) nên AlB AlC -30° 

(17) 
ABI - ACI=10°. K¿t hãp vÛi ECB-30° 



EBC =10°, suy ra AABI| = AEBC (g.c.g) nÁn 

AB = EB, dân �¿n BAE = BEA =70°. (1) 

Ké AJ vuông góc vÛi BC t¡i J, AJ cåt BD tai 
K. K» AM vuông góc vÛi BD t¡i M, AM c£t 

CF tai L. 
Ta có LAC = BAC -BAL = 30° =LCA, suy 
ra LA =LC. K¿t hãp vÛi KA = KB = KC ta có 

AAKL = ACKL (c.c.c) nên AKL = CKL = 50° 

(do BKJ= 80°), kéo theo 
LKF = CKL - CKF=30° (do BKC =160). 

B 

K 

A 

ME 

Lai có LFK = EFC = FBC + FCB =30°, suy ra 
LKF =LFK, d«n �¿n LK=LF. K¿t hãp vÛi 

LM vuông góc vÛi KF ta có AM là trung trñc 
cça KF, suy ra AFK = AKF = BKJ = 80°. (2) 
Të (1) và (2) suy ra EAF =10° EAC. 
V­y AE là phân giác cça góc DAF. 
Nh­n xét. Bài toán này khó nên có ít b¡n 
tham gia gi£i. MÙt sÑ b¡n sí dång c£ tính 
ch¥t cça hinh thang cân và �Ënh í Thales. 
Các b¡n sau có lÝi gi£i �úng: Lê Tr§n Thanh 
NgÍc, 7A3, THCS Vi DuÇ, Lâm Thao, Phú 

ThÍ; NguyÅn Hïu An Binh, 7A1, THCS Yên 
Phong. Yên Phong, B¯c Ninh; Võ Hoang 
Phúc, 7A, THCS �·ng Thai Mai, TP. Vinh; 

NguyÅn ��ng Quang �ông. 7B, THGS Ly 
Nh­t Quang, �ô L°¡ng, NghÇ An, NguyÁn 
Hïu Minh Quân, 7A3, THCS Lê V�n Thiêm, 
TP. Hà Tinh, Hà Tính. 

QUANG ANH 

Bài 5(264+265). Cho b£ng ô vuông cá mxn 
VÚI m 2, n>2 Tô màu môi ô vuông cça 
b£ng bßi mÙt trong hai màu: xanh ho·c �Ï 
sao cho mÑi màu �°ãc tô cho it nh¥t hai 
vuong cça b£ng. Chéng minh r�ng tôn t¡i 
bÑn ô vuông cça b£ng gÓm có hai ô xanh và 
hai ô �Ï, sao cho bÓn ô vuông này nåm ß 

bÑn góc cça mÙt hinh chï nh­t có các c¡nh 
t°¡ng éng song song (ho·c trùng) vÛi các 
c¡nh cça b£ng. 
LÝi gi£i. Ta phát biÃu bài toán d°Ûi d¡ng bài 
toán t°¡ng �°¡ng sau: Cho b£ng ô vuông cß 
mxn vÛi m>2, n2. �iÃn vào m×i ô vuông 

cça b£ng mÙt trong hai sÑ 1 ho·c -1 sao 
cho m×i sÑ xu¥t hiÇn ít nh¥t hai l§n. Chéng 
minh r±ng ta có th¿ chÍn ra hai hàng và hai 
cÙt sao cho tÑng bÑn sÑ �°âc �iÁn trên giao 
cça hai hàng và hai CÙt này b±ng 0. 
Thñc t¿ chÉ c§n chon hai hàng sao cho hãp 
cça hai hàng này chéa ít nh¥t hai sÑ 1 và hai 
sÑ -1. 

Th­t v­y, gi£ sí ta chÍn �°ãc hai hàng nh° 
th¿ thi l¥y hai hàng này và n cÙt l­p thành 
b£ng cá 2xn. Sau �ó áp dång t°¡ng tñ cho 
b£ng này ta l¡i chÍn �°ãc hai cÙt mà hãp 
cça hai côt này chéa ít nh¥t hai sÑ 1 và hai 
sÑ -1. �¿ chéng minh �iÁu này, ta xét hai 
kh£ n�ng sau: 

" N¿u có ít nh¥t hai hàng chéa c£ hai sÑ 1 và 
-1 thì hiÃn nhiên ta có �iÁu ph£i chéng 
minh. 

" N¿u có mÙt hàng chÉ chéa sÑ 1 và mÙt 
hàng chi chéa sÑ -1 thì ta cing có �iÁu ph£i 
chéng minh. 
N¿u không x£y ra hai tr°Ýng hãp trên thì tÓn 
t¡i hàng i chéa c£ hai sÑ -1,1 và t¥t c£ các 
hàng còn l¡i chÉ chéa �úng mÙt lo¡i sÑ. 
Không m¥t tính tÕng quát, t¥t c£ các hàng 

còn l¡i chi chéa sÑ 1 thì theo gi£ thi¿t hàng i 
chéa ít nh¥t hai sÑ -1. Trong tr°Ýng hãp 
này, ta cing có �iÁu ph£i chémg minh. 
Nh­n xét. ChÉ có ban sau �°a ra lÝi gi£i 
�úng: NguyÅn M¡nh �¡t, 8C, THCS Lê Quý 
�ôn, TP. H£i D°¡ng, H£i D°¡ng. Tuy nhiên, 
�Ã bài là tô b±ng 2 màu xanh �Ï, trong lÝi 
gi£i cça b¡n l¡i là 2 màu xanh và tr¯ng. B¡n c§n chç ý c©n th­n khi trình bày lÝi gi£i. 

NGUYÄN TI¾N LÂM 
(18) 



Bài 6(264+265). Tim t¥t c£ các sÑ th°c 
không âm x, y thÏa m«n hê ph°¡ng trinh 

(x+ y)(x + 1)(y + 1) -8 
xY(x3 

LÝi giai. NÁu x, y �Óng thÝi lÛn h¡n 1 ho·c nhÏ h¡n 1 thì không thÏa mân ph°¡ng trình 
�§u cça hê. 
Không m¥t tÉnh tÑng quát. gi£ sí x >1>y. 
Ta chémg minh xy(x° + y° -3xy + 17) s 16 
hay xy(x° + y° -3xy + 17)(x + y+ 2) 

1 

3xy + 17) -16 

sx+ y)²(x + 1)°(y + 1'(x +y+2)?. 4 

L¡i có xy(x3 

4 s(x+y°-3xy + 17) + xy(x + y + 2 
-3xy +17)(x + y + 2) 

Do �ó ta chéng minh 
(x° + y°-3xy + 17) + xy(x + y + 2) 
s(X + y)(x + 1)(y + 1)(x + y + 2). 

x°+y°-3xy +1+ xy(x + y +2) 
s(x+ y) (x + 1)(y + 1) 
(do 2(x + y) (x + 1)(y+1) = 16) 
> (x+ y)(x+1)(y +1)- xy(x+ y + 2) 

-(x° + y° +1-3xy) >0 
(x-y'(x+ y +1) 

-(x + y+ 1)(x + y +1-xy-X- y) >0 

6 (X+ y + 1)(x + y -1- xy)>0 

X>12y. 

2)° 

6 (x+ y + 1)(x -1)(1- y) > 0 luôn �úng vÛi 

D¥u �³ng théc x£y ra khi X = y=1. 

V­y các sÑ th°c không âm thÏa m«n hê 

ph°¡ng trình là x =y=1. 
Nh­n xét. �ây là bài toán hay nh°ng không 

khó. Ý t°ßng chính cça bài toán là sí dång 
�ánh giá b¥t �³ng théc Þ c£ hai ph°¡ng 

trình. Các ban sau có lÝi giái �úng: NguyÅn 

M¡nh �at, 8C, THCS Lê Quý �ôn, TP, H£i 

D°¡ng, H£i D°¡ng: Tr§n Trung Ngh)a, 8E., 
Cao NgÌc Khánh, Phan Duy NgÍc, 9E, 
THCS Vinh T°Ýng, Vinh T°Ýng, V)nh Phúc; 

NguyÅn Th£o Linh, 9A3, THCS Kó S¡n, TP. 
Hòa Bình, Hòa Binh, Nguyén Quang Humg. 
8G, THCS �·ng Thai Mai, TP. Vinh, NghÇ 
An. 

Bài 7(264+265). Cho a, b là các sÑ th°C 
d°¡ng thÏa mãn ab +a+b-3. Chéng minh 

r±ng 
1 1 

HOÀNG LÊ NH¬T TÙNG 

a +b b +a 

Të 3-X= y= ab< 

LÝi gi£i. �·t a +b=X, ab = y thì x+ y=3 

và x, y >0. 

<1. 

(a + b) x2 

(x -2)(xX +6) >0»x>2. 

4 

=ab +a +b+ ab. 

B¥t �³ng théc c§n chéng minh t°¡ng �°¡ng 
VÛi a +b +a +bs(a + b)(b° + a) 

(19) 

Mà a +b° +a+b= (a +b)° -3ab(a + b) + a+b 
=X°-3x(3 - x) + X= X° +3x-8x và 

ab +a +b +ab =(a +b² -2ab +ab + ab 
2 =|(a+b)²- 2ab-2a?b? + a°b+ ab 

= (x²- 2y)-2y' + y+y 
=x -4x?y + 2y + y +y 

4 

Do �ó ta c§n chéng minh 

suy ra 

=x-4x (3-x) + 2(3- x)* + (3- x)° +3- x 
=x+3 -x-40x + 48 

x+3x2-8x <x +3x -x<- 40x+ 48 hay 
x + 2x -4x-32x + 48>0 

(x-2)\(x° +4x + 4x - 24) > 0. B¥t �§ng 
théc này luôn �úng do x -2>0 và 
x° + 4x + 4x -24= x(x + 2) -24 

>2.4 -24 =8 >0. 
D¥u �³ng théc x£y ra khi x =2 hay 
a -b=1. Bài toán �°ãc chémg minh. 
Nhân xét. MÙt sÑ ban m¯c sai l§m khi cho 

räng a° tb>atb. MÙt sÑ b¡n l¡i ngÙ nh­n 
a, b là các sÑ nguyên, të �ó thé tëng tr°Ýng 
hãp nên lÝi gi£i ch°a �úng. Xin tuyên d°¡ng 



các b¡n sau có lÝi gi£i �úng: Cao NgÍc 
Khánh. Phan Duy Ngoc, 9E, THCS Vinh 
T°Ýng. Vinh T°Ýng, V)nh Phúc; NguyÅn 
Th£o Linh, 9A3, THCS Kó S¡n, TP. Hòa 
Bình, Hòa Binh, NguyÅn M¡nh �¡t, 8C, 

THCS Lê Quý �ôn, TP. H£i D°¡ng, H£i 
D°¡ng: NguyÃn TriÇu Minh Thu, 8A2, THCS 
Sao ViÇt, Pleiku, Gia Lai. 

�ÀO V�N NAM 
Bài 8(264+265). Cho té giác ABCD có hai 
�°Ýng cheo vuông góc vÛi nhau t¡i O và �Ù 
dài cça chçng bàng nhau. Goi M là giao 

�iÃm cça các �°Ýng th§ng AD và BC. Chéng 
minh r§ng M¬* - MD - MB - MC? 
LÝi gi£i. (Theo lÝi gi£i cça b¡n NguyÅn 
M¡nh �at, 8C, THCS Lê Quý �ôn, TP. H£i 
D°¡ng). 
K� ME Vuông góc AC, MF vuông góc vÛi BD 
(E thuÙc AC, F thuÙc BD). 

CE 

F 

E 
DÅ th©y té giác MEOF là hình chï nh­t. Të 

�ó áp dång �Ënh lí Thales và tính ch¥t cça 
d�y tÉ sÑ b±ng nhau, ta có: 

FM AO 

OE 

M 

FD DO FD +DO 

Suy ra 

D 

ME 

CE = DF. 

ME + OB 

A 

FM+ AO 

FD FB 

CE AE 

FO 

FO 

OE + AO 

FO +OB 

FB -FD 

AE - CE 

FO 

= AE -CE = ACAC + 2CE) 

FB 
DB 

FO 

AC 

AE 

-=1, suy ra 

và 

Ta có MA?-MC² =(AE + ME?) -(ME+CE) 

T°¡ng tñ, MB� -MD =BDBD+ 2DF). 
Vi AC = BD, CE = DF nên ta có 

MA-Mc² - MB² - MD2 

hay MA + MD MB + MC? 
Nh­n xét. Bài toán không khó nh°ng có ít 
b¡n tham gia gi£i bài. Ngoài b¡n NguyÅn 
M¡nh �¡t, các b¡n sau cing có lÝi gi£i �úng: 
NguyÅn Th£o Linh, 9A3, THCS K÷ S¡n, 
TP. Hòa Bình, Hòa Bình, NguyÅn Quang 

Humg, 8G, THCS ��ng Thai Mai, TP. Vinh; 
NguyÅn T¥t Han, 9C, THCS Lý Nh­t Quang, 
�ô L°¡ng, NghÇ An; NguyÅn Minh Tri¿t, 

Hoàng Lê Anh Tu©n, 8A, THCS Hoàng Xuân 
Hân, �éc Tho, Hà Tinh. 

L¯U CÔNG �ÔNG 

�UâC THUÓNG KÌ NÀY 
Thi giái toán qua 

(20) 

the 
NguyÅn M¡nh �¡t, 8C, THCS Lê Quý 
�ôn, TP. H£i D°¡ng, H£i D°¡ng; 

NguyÅn Th£o Linh, 9A3, THCS Kó Sdn, 
TP. Hòa Bình, Hòa Binh; Võ Hoàng 
Phúc, 7A, Thái H£i Nam, Hoàng �éc 

Minh, 7C, THCS �·ng Thai Mai, 
TP. Vinh; NguyÅn Thái Ding, 7B, THOs 
Lý Nh­t Quang, �ô L°¡ng, NghÇ An; 
Cao NgÍc Khánh, Phan Duy NgÍc, 9E, 
THCS Vinh T°Ýng, Vinh T°Ýng, V)nh 
Phúc, Phan Thanh HuyÁn, 6C, NguyÅn 
Thi Hà B£o Chi, 7D, THCS Xuân DiÇu, 

Can LÙc; NguyÅn Thåc Quyên, 6A1, Lê 
ThË Thanh Bình, NguyÅn Hïu Minh Quân, 
7A3, THCS Lê V�n Thiêm, TP. Hà Tinh, 
Hà T)nh; NguyÅn Hïu An Binh, 7A1, 

THCS Yên Phong, Yên Phong, B£c 
Ninh; NguyÅn TriÇu Minh Thñ, 8A2, 
THCS Sao Viêt, Pleiku, Gia Lai. 



THACH BAU 

K¿t qu£ 

(x 

TR¬N �¤U THæ HAI TRÂM MUÜI SÁU 
Ng°Ýi thách du: Hoàng Ngoc Minh (Tr°Ýng THPT chuyên KHTN, 

�HQG Hà NÙi). 
Bài toán thách d¥u: Cho a, b, c là các sÑ th°c d°¡ng. Chéng minh ráng 
a(a + b) b(b + c), c(c+ a) 
b+c a +b 

pÁ bài. Tìm t¥t c£ các sÑ nguyên x, y thóa 
mãn 

-xy-1)(y-x-y) + (y° -xy -1)(x -x-y) =0. 
LÝi gi£i. Xét các c·p sÑ (x, y) thÏa mãn yÁu 
c§u. Xét các tr°Ýng hãp sau: 

TRAN �ÂU THæ HAI TR¢M MUOI BON (TTT2 sÑ 264+265) 
C+a 

Tr°Ýng hãp 1: (x -x- y)(y-x-y) = 0. 

y-x-y =0. Khi �ó, ta có x = y -y. Thay 
vào ph°¡ng trình �ã cho, ta �°ãc 

X+y+2= X+1-: 

y-y(y-y)-1(-y-y=0 hay 
y°(y -1)(y + 1)(\y -2) =0, suy ra 
ye{-1; 0; t 2}. Të �ó, k¿t hãp vÛi 

X=y-y, ta tim �°ãc các c·p sÑ (x, y) thÏa 
mãn trong tr°Ýng hãp này là (2, -1), (0, 0), 
(0, 1), (2, 2). 

Tr°Ýng hãp 2: (x-x-y)(y -x-y) + 0. 
Ph°¡ng trình �ã cho có th¿ �°ãc vi¿t l¡i thành 

x°-xy -1, y°-xy-1 
x-x-y y-X - y 

x-xy-1 

Không m¥t tính tÕng quát, gi£ sí Suy ra (x + y + 2) s (x +y-1) hay 

=0, hay 

MÙt cách t°¡ng �°¡ng, ta �°ãc 
1 

1 

-xy-1| 
y-x-y 
1 

X+y+2=(1-X-Y2-x-y y-x-y. 
N¿u x + y<-2 thì v¿ trái cça ph°¡ng trình 

trên có giá tri không d°¡ng, còn v¿ ph£i có 

giá trË d°¡ng, mâu thuân. Do �ó x + y>-2. 

() 

Náu 2 -x-y22 và ly?-x-y>2 ta có 
1 

->a+b+ C. 

k+y+2<=-x-2x-y y² -x-yl 

s1-x-y 

X+ y< 

st-*-;]-|k*y-1. 

1 

1=2 

-*-y-x-y 

Thay y =-X-1 vào ph°¡ng trình (1), ta �°ãc 
1 1 

1 

Mà x+y>-2 nên x+y=-1. 

x+1 x+2x +2, 

3(x2 -y2 

x(x -1)(x + 1)(x + 2) =4 (không tÓn t¡i sÑ 
nguyên x thÏa m«n vì v¿ trá£i chia h¿t cho 3. 
còn v¿ ph£i không chia h¿t cho 3). 

Nh° v­y, trong hai sÑ x² -x-y. y-x 
có mÙt sÑ nhÏ h¡n 2. Khôngg m¥t tính tÑng 
quát, gi£ sí Th¿ thi 

(21) 

hay 

y-x-y =-1 ho·c y -x-y =1 
éng vÛi x = y-y +1 ho·c x = y -y-1. 

4 

-x-y<2. 

Tr°Ýng hãp 2.1: x = y-y+1. Thay vào 
ph°¡ng trình (1), ta �°ãc 

x2 -y² -1 
Suy ra 

t°¡ng 

Suy ra 3(y'-y)(y²-y +2) -2y'. 
1) =-y hay 3(x -1)(x +1) = 2y. 

N¿u y 0 thi ta có 3(y -1)(y -y + 2) = 2y. 
Do �ó 2y chia h¿t cho y -1 hay 2 chia h¿t 
cho y -1. 

(Xem ti¿p trang 22) 



O THÈ HÔNG MINE 

K¿t quà 

K0 này 
Tim nàm sÑ còn thi¿u cça các dãy sÑ sau: 
a) 7; 13; 19; 31: 

T0M N�M SÐ CON THI¾U 
b) 19; 28; 44; 60; ... 

HH 

Xét hình 1, l¥y sÑ ß hình tam giác công vÛi sÑ 
Þ hinh tròn �°âc sÑ ß hình vuông. Bình 
ph°¡ng sÑ ß hình vuông �°ãc sÑ Þ hình chï 
nh­t. 

Hình 2 cing có quy luât nh° trên. 

DÂU ? THAY BÞI SÐ NÀO?, 

Do �ó d¥u ? ß hình thé ba �iÃn sÑ 2025. 
Con sÑ 2025 khá �·c biÇt: (20+ 25) = 2025 

Nh­n xét. Ki này có r¥t nhiÁu ban 
tham gia gi£i bài, các b¡n �Áu chÉ ra 

HONGHA �úng quy lu­t và tìm ra sÑ còn thiÃu. 
Xin trao th°ßng cho các b¡n sau có ph§n 
trinh bày s¡ch �¹p: �àm Anh Quân, 7A1, 
THCS Nam Të Liêm, Nam Tí Liêm, Hà NÙi; 
NguyÅn Kim Quang, 8A2, THCS Lê V�n 
Thinh, Gia Binh, B¯c Ninh; NguyÅn Duy 

Hung. 6A4, THCS Tam D°¡ng, Tam D°¡ng, 
Vinh Phúc; Nguy¿n NgÍc Mai, 8A3, THCS 
Vi Duê, Lâm Thao, Phúc ThÍ; Nguy¿n NgÍc 
Nhi, 6B, THCS �·ng Thai Mai, TP. Vinh, 
NghÇ An; Tr§n Quynh Nh°, 7B, THCs 

Hoàng Xuân Hãn, �éc Tho, Hà T)nh. 

TR¢N THI TH¢O 

TA THÁP (TP. Hó Chi Minh) 

2025 
K¿û qu£TR¬N �¤U THæ. 

y² +1-(2-y' 

(TTT2 sÑ 264+265) 

(Ti¿p theo trang 21) 
K¿t hãp vÛi y 0, ta tim �°ãc ye{-1; 2; 3}. 
Tuy nhiên, khi thí l¡i vào ph°¡ng trình, ta �Ãu th¥y không thÏa mãn. Nh° v­y y = 0, dân 
�¿n x =1 và x� -x-y =0, mâu thuân. 
Tr°Ýng hãp 2.2: x = y-y-1. Thay vào 
ph°¡ng trình (1), ta �°ãc 

1 

22) 

x² -y' +1 
+1. të �ó 

(2y -1)(x-y'+1) =2-y. Suy ra 2- y 
chia h¿t cho 2y-1, d«n �¿n 

2(2 -y') + 2y²-1=3 chia h¿t cho 2y² -1. 
Të �ây ta tim �°ãc ye {-1; 0; 1}. MÙt cách 
t°¡ng éng, ta tim �°ãc (x, y) là mÙt trong các 
c·p sÑ (1, -1), (-1, 0), (-1, 1). Thí l¡i, ta th£y 
chÉ có c�p sÑ (1, -1) và (-1, 1) thÏa mãn. 
V­y các c·p sÑ (x, y) c§n tìm là (1, -1). 
(-1, ). (2. -1). (-1, 2), (0. 1). (1, 0),. (0, 0). (2. 2). 

Nh­n xét. �ây là bài toán khó. 
�iÃm thú vi cça bài toán là ß b°Ûc 
dùng b¥t �£ng théc d¥u giá trË tuyÇt 

HONG HA �Ñi �Ã ch�n giá trì cça các sÑ. R¥t 
ti¿c không có v s) nào gi£i �°ãc bài toán 
này. 

Võ QUÐC BÁ C¦N 



Ki niy 

Con gi? 
Con gì bay trong ca dao? 

Con gì goi sáng xôn xao xóm làng? 
Con gì báo hiÇu xuân sang? 

Con gì àn lá nh£ vàng óng t¡ ? 
Con gì �em dÍa tr» th¡? 

Con gì hút n°Ûc phun m°a, vó hình? 
Con gi có tri thông minh 

�°ãc làm chça tÃ hành tinh muôn �Ýi? 
Con gi �êm thåp �èn ch¡i? 

Con gì chß ng°Ýi v°ãt biÃn nàm châu? 
Con gi �uôi giÑng nh° d§u? 

Con gì ta ph£i b¯c c§u v°ãt qua? 
Con gì chåp cánh th° xa? 

Con gì thoàn tho¯t giúp bà bÕ cau? 

Con gi chÍc n°Ûc nông sâu? 

Con gì bay tÛi vì sao xa vi? 
Con gì l¥p lánh ánh ngÝi 

Cho em giàu c£ �¥t trÝi bao la? 

NGUYÄN NH¯ MAI (Hà NÙ) 

K¿t qua r2 no 264+265) 

bàn qi! 
Dàn konhi bón s¯c nquÝi Chôonn 

N�ng mión gló cót von ong hou thumth 
Dàn dù vong vÍng img xili, 

PhiÃn �á xop l¡l, bm thonh nhp nhöng. 
Dàn mÙi nhÏ bó nãon vang. 

Ng°Ýi MØng, nguÝi lhói gn ngm ybu thuOng 
Dàn thnh nh¡c �iÙu vin vong. 

Ng°Ýi Tày nhác nhó tinh th° ng d¡t dào 
�àn bÑu nÑt nh¡c xuybn xao, 

MÙt dây �Ùc nhôé gii trao tóm tinh 
�àn �áy tinh �°ãc ba dây 

Ca trù xuta hát, ngày nay luu truyÑn 
�àn nhË cong vúl dáng nghiêng. 

Hai dây róo r£t, ngân nga tiÑng �àn 
�àn nguyÙt tña ánh tràng ràm 

HÓn que tÏa sáng trong tng lÝi ca 
�àn tranh m°Ýi sáu dây vàng. 

Gåy tay nhÍ khúc hÑn quê dËu d£ng 
Ti¿ng �àn hòa nhËp mênh mang, 

Ngàn nàm giït trÍn tiÑng vàng ViÇt Nam. 

Nh­n xét. Các b¡n sau �°âC 
th°ßng: NguyÅn ThË NgÍc Nhi, 6B, 

HONG HA Tr§n S¡n Hà, 6D, THCS �áng Thai 

Mai, TP. Vinh, NghÇ An, NguyÅn Bá Minh 
Quân, 7A1, THCS Yên Phong, Yên Phong. 
B¯c Ninh; Tr§n ThË NgÍc Trâm, 6A, THCS 
Bình Thinh, �éc Tho, Hà T)nh; NguyÅn Trúc 
Chi, 8B, THCS Lý Tñ TrÍng, Bình Xuyên, 

Vinh Phúc. 

(23) 

Các b¡n sau �°âc khen: NguyÅn Hïu Minh 
Quân, 7A3, THCS Lê V�n Thiêm, TP. Hà 
Tinh; Lô NguyÅn Hoàng Ngân, NguyÅn B£o 
Hân, 7A, THCS Binh Thinh; Lê ThË C£nh, 
7B, THCS Hoàng Xuân Hãn, �éc Tho; 
NguyÅn Tr§n Hoài An, 6B, THCS Xuân DiÇu, 
Can LÙc, Hà T)nh, Phan ThË Minh Anh, 8B, 
NguyÅn ThË Ph°¡ng Anh, 8D, THCS Bach 
Liêu, Yên Thành, Th¿ Ph°¡ng Anh, Nguy¿n 
Khánh NgÍc, 7E, THCS ��ng Thai Mai, TP. 

Vinh, NghÇ An. 
VUA T¾U 



VÄO THÂM V¯ÜN ANH 

Who am 1? 

Who am 1? 

1. In deserts vast, I roam with pride, 4. I slither through grass, silent and sleek, 
My hump is a treasure, where water's stored 
inside. 

Kei qu£ 

2. With wings outstretched, I glide through 
the night, Silent and wise, with keen, piercing 
sight. 

1. dogs 
2. COWN 

3. In oceans deep, l'm an expert of disguise, 
With arms like tentacles, I can change shape 
before your eyes. 
Who am 1? 

3. dog 
4. horses 

5. ants 

Kì này 

6. birds 

THE JUNGLE QUEST 

7. bee 

NGUYÊN MINH KHANG (Hà NÌi) 

8. pigs 

Chào các b¡n nhÏ, V°Ýn Anlh tháng 4 l¡i tÛi rÛi! Các b¡n nhó s¥p bht 
d§u mÙt cuÙc hành trinh thú vË qua v°¡ng quÑc dÙng v­tl Tren d°Ýng di, 
b¡n nhÏ s½ ph£i �ôÐi m·t vÛi nhiÁu thé hách bßi nhng cáu dÑ r¥t thú vi 
vÁ nhïmg con v­t hoang dä và doán xem con v­t �ó lá gì báng cách viÛ 
dáp án xuÑng phia d°Ûi nhé! 

IDIOMS 

My venomous bite makes the strongest 
creatures weak. 
Who am I? 

Nh­n xét. Kì này Chç V°Ýn nh­n 
�°ãc r¥t nhiÁu �áp án géi �¿n, 

HONG HA' hâu nh° b¡n nào cüng làm �úng 
h¿t. 5 b¡n sau may m«n nh­n �°ãc quà 
cça Chç V°Ýn: NguyÅn ThË KiÁu Trang. 
7A, Tr§n ThË NgÍc Trâm, 6A, THCS Binh 

5. I live in the tundra, with fur white as snow, 
A fearsome predator, where icy winds blow. 

Who amn 1? 
6. | flutter on wings of vibrant hues, 
From humble beginnings, I change and 
renew. 

Who amn 1? 

(TTT2 sÑ 264+265) 

Thinh, �éc ThÍ, Hà TÉnh, Phan ThË Minh 
Anh, 8B, THCS Bach Liêu, Yên Thành; 

Nguy¿n Hïu Nam, 7B, THCS �áng Thai 
Mai, TP. Vinh, NghÇ An, Ph¡m ViÇt Hüng, 
7A, THCS L­p Th¡ch, L­p Th¡ch, Vinh 
Phúc. 

Xin gíi lÝi khen ngãi tÛi các b¡n sau: 
Tr§n Qu÷nh Chi, NguyÅn ThË Tú Uyên, Lê 
NguyÅn Hoàng Ngân, NguyÅn ThË Thanh 
Sang, 7A, THCS Binh Thinh, �éc Tho; 
Nguy¿n Tr¥n Ho£i Thu, 6B, THCS Xuân 

DiÇu, Can LÙc, Hà Tính, Tr¥n H£i Phong. 
7C, H× Ván Khoa, 7G, Nguyén NgÍc Hå, 

7D, Tr§n Võ Lâm, 6E, NguyÅn Mai 
Ph°¡ng, 7B, THCS �áng Thai Mai, 
TP. Vinh, NghÇ An. 

(24) 
Chç V°Ýn 



ON THI 

Bài 1. (2.0 �iÕm) 

1) Gi£i ph°¡ng trình x 7tx 2 9 

Bài 2. (2.0 �iêm) 

�E THI THæ MÔN TOÁN CHUYÊN 

2) Xet x, y là các sÑ thñc thÏa m£n xV, x² y², x+ y deu là sÑ nguyên. Chéng minh rång 
X, y cçng là các sÔ nguyên. 

chinh ph°¡ng 

1) VÛi môi sÑ th°ñc x, goi [x] là sÑ nguyên lÛn nh¥t không v°ãt quá x. KI hiÇu {x} 

ThÝi gian làm bài: 150 phút 

NGUYÀN TI¾N L¬M (CLB Toán A1, Hà NO) 

phân l» cça x. Xét sÑ nguyên d°¡ngn thÏa män {nv7) < 

Bài 3. (2,0 �iÃm) 

a +b+ C= abc. tim 
2) VÛi các sÑ thñc d°¡ng a, b, c thÏa mãn 

2) Tim t¥t c£ các sÑ nguyên d°¡ng n sao cho n(n + 2)(n + 4) có nhiÁu nh¥t 15 °Ûc d°¡ng. 

F= (ab -1)(bc + 1) (ca -1). 

1) Tim các sÑ thñc k sao cho b¥t �£ng théc sau a + b + c+ d +12k(a +b+c+ d) thÏa 
man vÛi mÍi a, b, c, d-1. 

giá tri nhÏ nh¥t cça biÃu théc 

Bài 4. (3,0 �iÃm) Cho tam giác ABC nhÍn vÛi AB< AC. 
�°Ýng tròn () nÙi ti¿p tam giác ABC, ti¿p xúc vÛi BC, CA, 
AB t°¡ng éng t¡i D, E, F. K» �°Ýng kính DG cça (I). Qua 
A k» �°Ýng tháng song song vÛi BC c¯t �°Ýng th³ng GF 
tai N. 

5/7 

a) Chéng minh r±ng ba �iÃm N, E, D th£ng hàng. 
b) �°Ýng th³ng Al c¯t �°Ýng th¯ng EF t¡i H. K» AL 
vuông góc vÛi IN (L thuÙc �o¡n tháng IN). Chéng minh 

rång DHN + DAL=180° 

c) �°Ýng th¯ng DG c¯t �°Ýng th¯ng AN t¡i K. Qua K k» 

�°Ýng th©ng vuông góc vÛi �°Ýng th¯ng FN, c¯t d°Ýng 
tháng EF tai P. Goi Q là trung �i¿m cça AB. Chéng minh 
ráng IQ vuông góc vÛi DP. 

14n 

Bài 5. (1,0 �iÃm) Cho b£ng ô vuông 15x15. M×i 6 

x-[x] là 

(25) 

chéng minh r±ng 7n-3 là sÑ 

vuông �°âc tô den ho­c tr£ng. Bi¿t r±ng mÙt ô tr�ng b¥t kì luôn cùng hàng và cùng côt vÛi it 
nh¥t 15 ô �en. HÏi có tÑi �a bao nhiêu ô tr¯ng? 



HUÚNG DÂN GI¢I 
�E THI THU MÔN TOÁN CHUYÊN 

SÑ 

Bai 1. 1) Goi 4 lá th° l§n l°¡t là A, B, C, D 
và 4 phong bì th° có �ia chi �úng vÛi các lá 
th° trên l§n l°ãt là 1, 2, 3, 4. 

ph§n tí 

TRÂN THANH TRA (Tr°Ýng THCS Chu V§n An, Ngô QuyÁn, H£i Phòng) 

n() =4!= 24. 

�üng �Ëa chi. 

không 

Goi X là bi¿n cÑ "có ít nh¥t môt lá th° bÏ 

- Có 6 kh£ n�ng chi 2 lá th° bÏ �úng �Ëa chÉ, 
�ó là: A1- B2- C4- D3: A1-B4-C3 -D2: 

Xác su¥t c§n tim là P(X) = 

gian 

A1- B3- C2- D4; A2 -B1- C3-D4; 
A3- B2- C1-D4; A4 - B2 - C3 -D1. 
- Có 8 kh£ n�ng chÉ 1 lá th° bÏ �úng �Ëa chi, 
�ó là: A1- B3 - C4-D2: A1- B4-C2-D3; 

3 

2 

-Có 1 khà nàng c£ 4 lá th° �Áu bÏ �úng �ia -2/2-x²y' + 1+x²y² -2xy + 1=0 
chÉ, �ó là: A1-B2 -C3 - D4. 

A3- B2-C4-D1; A4 -B2- C1-D3; 
A2- B4 - C3-D1; A4 - B1-C3 -D2: 

A2- B3 -C1-D4; A3 -B1-C2-D4. 
V­y sÑ ph©n tí cça bi¿n cÑ X là 
n(X) =1+6+8=15. 

(�Ã �§ng trên TTT2 sÑ 266) 

3 thuÙc Parabol y = -x, suy ra 
2 

2) Do BH=1,5 (m) nên �i¿m B(1,5; ye) 

YB = 1,5 =-3,375. 

m«u 

n(X) 15 

n(2) 24 

ChiÃu cao të O �¿n m·t �¥t là 
ye=-3,375 -3,38. 

Bài 2. 1) �iÁu kiÇn xác �Ënh: 
1 

2 

0,63. 

Të x(y +1) +y=3 ta có x + y =3- xy. 
Th¿ vào ph°¡ng trình thé hai cça hÇ ta �°ãc 

J2-x²y? = 2 

< xy s V2. 

V2xy -1+ 

G4-2/2xy -1-2/2-x²y² =0 
2xy -1-2/2xy -1+1+2-x²y? 

e/2xy-1-1 +(/2-xy-1 + (xy -1 =0 
2xy-1=2-x*y' = xy =1. 

Të �ó ta có 

�iÃu kiÇn). 

x+y =2 
xy =1 

V­y hÇ ph°¡ng trình có nghiÇm duy nh¥t 
(x, y) = (1, 1). 

(26) 

X= y=1 (tho£ m«n 

2) �iÃu kiÇn xác �Ënh: x >1. 
Ph°¡ng trình �ã cho �°ãc vi¿t l¡i thành 
x²+ 2x/x-1+x -1-2(x + x-1)-3=0 

(x+ Vx-1) -2(x + Vx-1)-3=0 
(x+ Vx-1+1)(x + Vx-1-3) = 0 
X+ x-1=3 Vx-1=3-x 
(1sx<3 
X-1=9-6x + x 

X=2. 

V­y ph°dng trình có nghiÇm x=2. 

2 



Bài 3. a) Té giác BCDE nôi ti¿p nên 
ADE = ABC, suy ra các tam giác ADE và 
ABC �Óng d¡ng. 

S 

có 

GA 

có 

B 

có 

F 

b) Té giác BCDE nÙi ti¿p CED =CBD (Cùng 
ch§n cung CD). 

Các �iÃm B. C. R, S cùng thuÙc �°Ýng tròn 
(O) nên CBD = CSR (Cùng ch¯n cung CR). 
Do �ó CED = CSR. suy ra DE Song song 
vÛi SR. 
Cüng do té giác BCDE nÙi ti¿p nên 
DBE � DCE hay ABR = ACS, suy ra 
AR = AS. K¿t hãp vÛi OR =0S, suy ra AO là 
trung tr°c cça SR. Të �ó AN là tia phân giác 
cça góc SAR. 

H 

c) Goi Q, G theo thé t° là giao �iÃm cça BO, 
CO vÛi �°Ýng tròn (0). 

MB MA MA 

Các tam giác MCN và MAB �Óng d¡ng nên ta 
MN MC MN MB-MC 

PA PB PB 

MB-MC 

FG FB FG 

MA 

Các tam giác PQC và PAB �Óng d¡ng nên ta 
PQ PC PQ PC-PA 

FA FC FC 

P 

M 

PC-PA 

Të �ó ta có 

Các tam giác FGB và FAC �Óng d¡ng nên ta 

PB? 

D 

MN 

N 

MA2 

PB? 

FC? 
FA-FB 

SgNC 

FA -FB 

R 

Do �ó 

FC 
Goi H tr°c tâm cça tam giác ABC thi té giác 

BHCN là hinh binh hành nên ABNC = ABHC. 

MN PO FG 

MA PB FC 

SBHC 
MA SABC 

VÛi các k¿t gu£ t¯¡ng tñ, ta có 
SABC 

() 

MN PQ 

MA 
FG SpHC SCHA SAMe1 (2) 

PB FC 

Tí (1) và (2) ta có �iêu phái ch°ng i 
Bài 4 Ta vi¿t lai b¥t �±ng théc d°Ûi dang 

(a +b-1) 

(a + b) + 1 

�·t x = 

thì 
b+1 1 

(1-2z)2 

Ta có 

(27) 

z +(1-z)² 
42 -42+1 

a +b+1 

X 

1 

27-2z +1 

�°¡ng vÛi 

-

Ta c§n chéng minh 

18(3x -1) 
25 

9(3x -1) 
5 

’ (3x -1)) 

1 

1. 

a +1 

X+y+ Z =1,0<X, y, Z <1. 

1 

+ 

9 

b 

5 

a 1 

b 

+ 

y= 

2 

a +1 

b 

1 

2 

+1 

SABC 

1 

1 

b 

(1-2y)? 

a +b+1 

1 

b+1 

b+1 

3x -2 

22 -22+1 2y-2y +1 2x 
54( 1) X- vÛi mÍi 

Z= 

=--1,a +b=-1 

(1-2x)? 
y' +(1-y)? x² +(1-x)² 5 

4y-4y +1 
2y-2y +1 

2x-2x+1 5 25 

0<x<1. Th­t v­y b¥t �¯ng théc này t°¡ng 
18(3x �1) 9 

25 

2x' -2x +1. 

27 - 2z +1 2y-2y +1 

2 

+ 

(3x -1)(3x - 2),0 
2x-2x +1 

D¥u �£ng théc x£y ra khi 

a =b=1. 

1 

2 

+1 

1 

1 

4x-4x +1 

->0 

5 2x-2x +1 
18x-18x +4 
5(2x -2x + 1) 

>0 

2x-2x +1 5 

->0 

a +b+1 

-2x+1 

3 

5 

1 

(3x -1)(6x +1) ,o luôn �úng vÛi 0 < X<1. 5/2x-2x +) 
Công theo v¿ b¥t �³ng théc trèn vÛi các b¥t 
�³ng théc t°¡ng tñ ta �°ãc 

2x-2x +1 

3 

x = y=z= 
1 

27 

5 

3 

27 

5 

téc 

(Xem ti¿p trang 28 ) 



COMPA VUI.. INH 

Ki này cÓ GIÁ TRI LÚN NHÁT KHÔNG? 
Bài toán. Bi¿t tam giác ABC có BC-a, CA -b, AB=c, 3B + 2C 180° 

b+ c (�Ù dài các canh thay �Õi). HÏi biÃu théc có giá trË lÛn nh¥t 

không? 

K¿t quá (TT2 sÑ 264+265) 

HONG HA' 

NGUYÂN T®N NGÌc (Tr°Ýng THCS Binh �Ënh, An Nh¡n, Binh �Ënh) 

CÓ TÔN TAI KHÔNG? 
LÝi giai. Vìk là sÕ nguyên lÛn h¡n 1 nên tôn 
t¡i sÑ nguyên tÑ p sao chok chia h¿t cho p. 

Gi£ sí tÓn t¡i các sÑ nguyên x và y sao cho 
A chia h¿t cho k, suy ra A chia h¿t chop. 
Theo gi£ thi¿t thì x2024;k nên x2024 :p. 
L¡i vi p là sÑ nguyên tÕ nên të x2024 

ra x:p. 

Tu¡ng tñ, ta cing có y:p. Do �ó x + yip. 
Tê �ó suy ra x+y-1 không chia h¿t cho p 
(do p2 nên 1 không chia h¿t cho p). 
V­y �iêu gi£ sí là sai, téc không tÓn t¡i các 
sÑ nguyên x và y sao cho A chia h¿t cho k. 

Nh­n xét. MÙt sÑ b¡n m¯c sai lâm 
khi cho r±ng x2024 và y2025 �Ãu 
chia h¿t cho k thì x và y chia h¿t 

cho k. Các b¡n sau có lÝi gi£i �úng �°ãc 
th°ßng kì này: Lê ThË Thanh Bình, 7A3, 
THCS Lê V�n Thiêm, TP. Hà T)nh, Hà T)nh; 
�·ng ThË Ph°¡ng Th£o, 8C, THCS Bach 
Lieu, Yên Thành, NghÇ An. 

Ta vi¿t ph°¡ng trình 
2"p = (g-1)(g + 

:p, suy 

QUANG ANH 

HUÚNG DÂN GIÁI �¾ THI... 
(Ti¿p the0 trang 2) 

Bài 5, 1) Vi m>0 và p là sÑ nguyên tÑ nên 
2Mp +1 là sÑ l», dán d¿n g là sÑ l». 

�ã cho d°Ûi d¡ng 
+q +q+1). 

Viq là sÑ l» nên q +q+ g +q+1 là sÑ l» 

IÛn h¡n 1, d«n �¿n 2"p có °Ûc l» lÛn h¡n 1 

nên p là sÑ nguyên tÕ l». 
Të �ó ta có g + g +q +q+1=p ho­c 

q +q+q +q+1=p. 
+ VÛi qt + q + q' +q+1=p ta có 
q-1=2"p>p=g + q° +q + q+1 (vô li). 
+ VÛi q + q° + q + q+1=p ta có 

4q + 4q° + q <4p = 4q + 4q° + 4q + 4q+ 4 
<4g + 4qg +9q + 4q+ 4 
hay (2q + g) < 4p < (2q +q+2)'. 
Suy ra 4(q +q +q +q+1) =(2g +q+1² 
hay q-2q-3 =0, suy ra q=3 (do g là sÑ 
nguyên tÑ). Tí �ó tìm �°ãc p=11, m =1. 
2) Chia månh �¥t hình chï nh­t kích th°Ûc 
100mx120m thành 10 hình chï nh­t có 
kích th°Ûc 30mx40m nh° hình v½ sau: 

30 

(28) 

40 

40 

30 

B 

D 

C 

Theo nguyên lí Dirichlet, tÕn t¡i ít nh¥t mÙt hinh chï nh­t không chéa tâm hình tròn nào 
trong 9 hình tròn có �°Ýng kính 5 m, gi£ sí �ó 
là hình chï nh­t ABCD. Rõ ràng hoàn toàn cÓ 
th¿ xây sân bóng vÛi kích th°Ûc 25mx 35m 
bên trong hình chï nh­t ABCD Þ trên. 



CÂU L C BÓ 
TO¢N TUOI THO 

CLB1. Given tWO numbers a and b such that 
a + b =1 and a +b 

1 

X 

value of the following 
M=al + b10 

prime number. 

that 

CLB2. Given non-negative numbers a, b, C 

number. Show that x2025 

Xy 
a square number. 

CAU L C BØ TTT 
NGUYÊN �èC T®N 

(a+b)(a+ c) 
a-c 

�Â THI 

C+b 

Kì 79 

+ 

CLB4. Given positive integers x and y such 
x+ y'-x 

+ 

C-b b-a 
+ 

b 

1 

CLB5. Given trapezoid ABCD (AB | CD). 
Point M is inside ABCD. Draw parallelograms 
AMDE, BMCF. Show that the length of 
segment EF does not depend on the location 

of point M. 

2 

and d that can change in values such that V­y giá trË lÛn nh¥t cça P là 
a+b+C+d<4, find the maximum value of 

the expression P =2a + 3b+ 4c +5d 
CLB3. Given positive number x such that 

X+ in an integer, x°+ is a prime 

K¿t qu£ Ki 77 TTT2 sÑ 264+265) 

CLB1. Ta có M= (a�- c<)+ (c-b2) 

(C+ a)(c +b) 

(b²-a') + (a?-o²), (c? -b²) + (b² - a') 

a+b b+c C+a 

is an integer. Show that x is 

+ 

Calculate the 

a+c C+a 

expression 

x2025 

a-C 

a +b 

is also a 

(b+ c)(b + a) 

+ 
c-b 

b+a 
+ 

b-a 

CLB 2. Të 2X - 2 =1984 ta có X>y nén 

X -yeN". Khi �ó 2 (2X-y -1) = 2°.31. 

Do 2%- -1 là sÑ l» nên 2 � 2,2x-y -1=31, 
Suy ra X =11, y =6. 

b+c 

CLB 3. Ta có P = 

-3 =2-2025-3 =4047. 

+ 

s 
1 

1 

ab + b+1 

(b² +c²) + (c² +1)+2 (c +a') + (a+1)+2 

a =b=C=1 

CLB 5. 

(29 

(a? + b²) + (b² +1) +2 

B 

V� AH vuông góc vÛi CD tai H. Goi K là giao 
�Ö �èC THÀNH (dËch) �iÃm cça AH và CF thì K là trñc tâm cça tam 

giác ACD nên DK I AC, d«n �¿n DK | AB. 

K¿t hãp vÛi AK I/ BD thi té giác ABDK là hình 
binh hành, suy ra AB=DK. 

1 

bc + c +1 

1 

A 

E 

D 

CLB 4. Gi£ sí x>y>Zt, khi �ó 

x-y+ |y -z+|z-t+|t-x=2(x -) là sÑ 
chãn. Do �ó không tÕn t¡i các sÑ nguyên x, y. 
z, t �Ã lx - yl+|y -zl+|z -t+|t-x= 2025. 

1 

1 

2 

ca +a +1 2 

1 

�at �°ãc t¡i 

H 

Të �ó AAEB = ADFK (c¡nh huyÃn - góc nhÍn), 
suy ra AE = DF, dân �¿n AF = DE. 

Nh­n xét. Các ban sau có lÝi gi£i 

tÑt, �°ãc th°ßng kì này: Nguy¿n Th¿ 
HONG HA Minh, Vi C°Ýng Thinh, 7A1, THCS 
NguyÁn ��ng �¡o, TP. B¯c Ninh; Lê 
NguyÅn NgÍc DiÇp, 8A1, THCS Lê V�n 
ThËnh, Gia Binh, B¯c Ninh. 

NGUYÊN QUANG TUÂN 



Các b¡n hây gi£i bài toán sau b§ng ti¿ng Anh và gít vÑ tòa so¡n nhé! 
N�m b¡n có bài gi£l tÑt nh¥t s½ �°ãc nh­n quà. 
Problem 58(267). In the diagram, ABCD is a square with side length 
of 1. Mand F are points on AB, P and E are points on CD, Q and N are 
points on EF and BC respectively. ADEF and MNPQ are rectangles 
where AF = MQ and AD - MN. Find the length AF. 

K¿t quá Problem 56(264+265). 
We have p+q =4r 

p=(2r - q)(2r + q). 

’q=2r -1. p = 4r -1. 

Because p, q. r are prime numbers and 
2r -q< 2r +q 2r -q =1, 2r + q =p 

Case 1:r=3q =5, p=11 (satisfy). 
Case 2: rz3. 

A 

D 

HONG HA 

If r=1(mod 3) then p= 4r -1= 0 (mod 3) 
and p= 4r -1>4-2-1=7>3 lead to p is 
Composite number. 

Answer: (p. q. r) = (11, 5, 3), (7, 3, 2) 

VÕ QUÐC BÁ C¦N (Tr°Ýng Archimedes Acaderny, Cáu Giáy, Hâ NÙi) 

If r=2 (mod 3) then q= 2r -1= 0 (mod 3) 
and q is prime numbers, lead to q =3 
’r=2,p=7. 

Nh­n xét. Chúc mëng b¡n sau có 
lÝi gi£i �úng, �°ãc th°ßng ki này: 
Trán Anh �éc, TriÇu Anh Tri, 8A3, 

THCS Vi DuÇ, Lâm Thao, Phúc ThÍ: Lê ThË 
Hã An, Nguy¿n Hà Vy. 6A1, THCS Quán 
Hanh, Nghi LÙc. NguyÅn �éc Nhân, 7C, 
Nguyén Khánh NgÍc, 7E, THCS �£ng Thai 

Mai, TP. Vinh, NghÇ An. 
�Ô �èC THÀNH 

E 

(30 

M B 

P C 

N 

THÔNG BÁO 
Theo ké hoach, Olympic Ván - Toán TuÕi 
th¡ toàn quÑc s½ �°ãc NXBGD ViÇt Nam 
tÕ chéc th°Ýng niên. N�m 2025 dñ ki¿n 
tÕ chéc t¡i thành phÑ Vinh, tinh NghÇ An 
vào các ngày 13 - 15 tháng 6. 

Tuy nhiên trong thÝi gian tÛi, do các 
�Ëa ph°¡ng �ang t­p trung thñc hiÇn K¿t 
lu­n sÑ 127 - KLUTW ngày 28/02/2024 
cça BÙ Chinh trË, Ban Bí th° vÁ triÃn khai 
s¯p x¿p l¡i tÕ chéc cça hÇ thÑng chính tri 
và các �¡n vË hành chính nên không có 

�iÁu kiÇn thành l­p �Ùi tuy¿n tham gia 
Olympic Vàn - Toán TuÕi th¡ toàn quÑc 
n�m 2025. 

Vi v­y, Sß GD&ÐT NghÇ An (�¡n vË 
�£ng cai) và NXBGD ViÇt Nam quy¿t 
�Ënh t¡m dng tÕ chéc Olympic Vàn -Toán 
TuÕi th¡ toàn quÑc nåm 2025. 

Trân trÍng 

ThÝi h¡n và �Ëa �iÃm tÕ chéc Olympic 
Ván - Toán TuÕi th¡ toàn quÑc nàm 2026 
s½ �°ãc thông báo sau. 



Hoi: Dip này, tr°Ýng em tÕ chéc các �ãt ngo¡i khóa ngoài tr°Ýng. Các b¡n �Óng viên nhau tham gia, nh°ng mÙt sÑ b¡n e ng¡i mât thÝi gian cho viÇc ôn thi cuÑi c¥p. Anh Phó có ý ki¿n vÃ viÇc này nh° thÃ nào a? 

Dap: 

ù thàn. ..Tà th§m thôi. 
TuÕi hÓng... xin cé tuÕi hÓng ChuyÇn gì quá sßm.. xin khóng tr£ lÝi 

PHAN B. N 
(THCS NguyÅn Du, TP. BUôn Ma ThuÙt, 

�¯k L¯k) 

Ph°¡ng châm "HÍc", "�oc" và "�Ë" 
�i là tr£i nghiÇm, nhß ghi vào lòng. 

Ön thi - ngo¡i khóa song song 
Lich trình hãp li - thành công �ón chÝ. 

Dáp: 

SCHOOL BUS 

Hoi: Ban em th°Ýng �°ãc bÑ m¹ th°ßng tiÃn 
sau khi làm viÇc nhà. Có tiÃn b¡n ¥y th°Ýng 

mua �Ó �n v·t, s±m �Õ dùng mÙt cách phung 
phí. Theo anh Phó, bÑ m¹ có nên cho ti¿n khi 
con cái làm viÇc nhà không a? 

�¶NG L. M 
(THCS Lý Tñ TrÍng, TP. H¡ Long, 

Quång Ninh) 

Hång ngày phå viÇc gia �ình 
ViÇc làm thi¿t thñc, th°Ýng tình �ó em. 

M¹ cha có th°ßng tiÃn thêm 
Góp gom, cân nh¯c khi �em chi dçng. 

Hoi Em có ng°Ýi ban, mÙt vài lân thây giáo 
gç SÑ liên l¡c vÁ nhà. Khi �ó, b¡n ý không 
�°a cho bÑ me �oc và kí xác nhân mà tñ kí 
gi£ chï kí cça bÑ. �iÃu �ó là không �úng, vì 

th¿, em �Ënh báo vÛi th¥y chç nhiÇm, theo 
anh có nên không a? 

�áp: 

BÙI A. Q 
(THCS Hàm RÓng, TP. Thanh Hóa, 

Thanh Hóa) 

Gi£ danh chï kí m¹ cha 
ViÇc làm nh° th¿ ¯t là ch¯ng hay. 

Hãy khoan nói chuyÇn vÛi th§y 
Khuyên sao b¡n tñ giãi bày v«n h¡n. 

Hoi: LÛp em có b¡n r¥t hay 
HÍc hành xu¥t s£c, mÕi ngày khoe khoang 

Mong anh t° v¥n nh¹ nhàng 
�Ã cho ban bÛt vênh vang vÛi ng°Ýi. 

(31) 

�Ô G. A 
(THCS Lô Thánh Tôn, H£i Châu, �à N±ng) 

�áp: 
HÍc hành xu¥ s¯c là hay 

Tñ khen thì ph£i tÏ bày khéo, khôn. 
�ëng nh° ai �ó "sôn sÓn" 

Khoe khoang th vång, �Ñ dÓn d¡i ra. 
ANH PHÓ Gà 



THI GUAI rOAN 
QUA TH¯ 

CAC LOP 6 &7 
Bài 1(267). Cho x là sÑ th°c tho£ mân 
x*-x là mÙt sÑ nguyên khác 1 và x° -2x 

cing là mÙt sÑ nguyên. Chéng minh r§ng x là 
mÙt sÑ nguyên. 

NGUYÀN HÀM THÀNH 
(Tr°Ýng THCS �§ng Thai Mai, TP. Vinh, 

NghÇ An) 
Bài 2(267). Cho các sÑ nguyên d°¡ng a, b. 

c. X. y. z thÏa m«n aabc = x*z. HÏi 

a2025(b2025 2025) + x2025(y2025 + z2025) 
là sÑ nguyên tÑ hay hãp sÑ? 

NGUYÊN NGÌC HÙNG 
(Tr°öng THCS Hoàng Xuân H§n, �éc ThÍ. 

Hà T)nh) 

Bai 3(267). Hai ng°Ýi ch¡i mÙt trò chai nh° 
sau: Ng°Ýi ch¡i thé nh¥t chÍn mÙt sÑ b¥t kì 
trong b£y sÑ sau: -3, -2. -1, 1, 2, 3, 4. Sau 
�ó, ng°Ýi ch¡i thé nh¥t thêm vào sô �ó mÙt 

trong båy sÑ trên. Ti¿p theo, ng°Ýi ch¡i thé 
hai thêm vào tÕng thu �°ãc mÙt trong b£y sÑ 
�ã cho. Bi¿t ràng ai l§n �§u chon sÑ âm thì 
lân sau cing ph£i chon sÑ âm, ai l§n �§u 
chon sÑ d°¡ng thi l§n sau cing ph£i chÍn sÑ 
d°¡ng. Ng°Ýi nào t¡o tÓng là -30 hoàc 30 là 
ng°Ýi th£ng cuÙc. Hây chéng tÏ r±ng ng°Ýi 
ch¡i thé hai luôn có cách th³ng cuÙc. 

�INH KHÁNH (Hà NÙi) 

Bài 4(267). Cho tam giác ABC cân t¡i A có 

BAC 10s° Lây �iÃm M n±m bên trong tam 
giàc ABC sao cho MBC -18°. MCB - 120 
Tinh sÑ �o cça góc MAB. 

HUòNH THANH TÂM (An Nh¡n, Binh �Ënth) 

CÁC LOP THCS 
Bài 5/267). �iÃn vào mÕi ô vuông cça b£ng 
3x3 môt trong ba sÑ -1, 0, 1. Tinh xác su¥t 

�Ã tÕng các sÑ trên m×i hàng, mÕi cÙt và m×i 
�°Ýng chéo cça b£ng �Áu b§ng 0. 

(CLB Toán A1, Hà NÙ) 
Bài 6(267). VÛi a,b. c là các sÑ thñc d°¡ng 

thÏa m�n a +b+C+2=abc, chémg minh 

a - a+1 b -b+ 1 c-ct1 
3 

r±ng 

(32 

3 

sabc)-1. 

NGUYÀN TIÂN LÂM 

HOÀNG LÊ NH¬T TÙNG (Tr°Ýng THCS 
Tr§n Duy Hung. C§u Giäy, Hà NÙi) 

Bài 7(267). Chéng minh ràng sÑ 
s0°(a? + b²)(c? + d²y2025 là tÕng cça hai 
sÑ chính ph°¡ng vÛi a, b, c, d là sÑ tñ nhiên. 

NGUYÀN VI¾T CH¯ NG (Hà Tnh) 
Bài 8(267). Cho tam giác ABC (AB < AC) 
nhÍn, không cân, nÙi ti¿p �°Ýng tròn (0). 

�°Ýng tròn nÙi ti¿p () cça tam gi£c ABC ti¿p 
xúc VÛi BC, CA, AB l§n l°ãt t¡i D, E, F. Gi£ sí 
BCICA + AB) = AB* + AC'. Chéng minh r±ng 
Ol. EF. BC �Óng quy. 

-20 

3 

NGUYÊN DUY KH¯ NG 
(CLB Toán Lim, Hà NÙi) 

|30 



HONG HA 

B¬T MÍ"B¢O BÐI 
Suipn Vha Cha D 

Mä: 2289 

TRä SÐ CHÍNH 

Ma: 2282-Sân phám thi chung k¿t 
VCÐ t¡i V�n mi¿u QuÑc Tí Giám 

MOOA 

autNEIiRON (UCKr|2289|scS 

Co sß I: 25 Lý Th°Ýng KiÇt, Hoàn Ki¿m, HN 
Co sß Il: 672 Ngô Gia Tñ, Long Biên, HN 
Tel: 024.36523330 Fax: 024.36524157 
Email: congty(@vpphongha.comvn 
Website: www.vpphonghaonline.comvn 

MA 

CHI NHÁNH �À N�NG 
23-25 Duöng Yên Th¿, 
P.Hòa An, Q. C§m LÇ. 

t 

Hee 
l2261| 
SCHas 

Ngòi m£i nét hoo 0.5mm công nghÇ mÛi, 

d� dàng t¡o nét thanh néet dÙm khi vi¿t. 

DiÇn tho¡ai: 0236 3649 046 
Fax: 0236 3649 046 

Mã, 2261 

CHI NHÁNH TP.HCM 
Lô 10, �°Ýng sÑ 4, KCN Tân T¡o 

P. Tân T¡o A, Q. Binh Tân. 
�lÇn tho¡i: 028 3756 2158 
Fax: 028.3756 2157 



Vui, tñ hào -Phong cách dân ca miÁn núi 

Bån em ß lung núi. Sóm chiÁu mây gi�ng gi�ng. Con su×i ngàn 

råo. TiÃng chim rëng vui hót. TruÝng em ß xa l¯m. Cách b£n m¥y con �èo 

SÛm tinh s°¡ng di 

Ti¿ng gà rëng theo chân. Hôm nay em tÛi tr°Ýng. �°Ýng thênh thang rông 

chï. 

hÍc. Ti¿ng gà rëng theo chân. Sóm tinh suong �i hoc 

mß. Câu v°ãt suôi v°ãot khe. Không còn lo con li. Chúng em �ây vui l³m. 

Nhïng thi¿u nhi vùng cao. 

Nh¡c và li: Xuân Vinh 

On �£ng, ¡n Bác 

Þn �£ng, ¡n Bác HÕ 

HÓ cho cuØc �Ýi ¥m 

cho em hoc cái 

no. no. 

Nh¡c s) Xuân Vinh (tên khai sinh là NguyÅn Th¿ Vinh). 
hÙi viên HÙi Nh¡c s) ViÇt Nam, hÙi viên HÙi Am nh¡c Hà 
NÙi, Chç nhiÇm Trung tâm NghÇ thu­t truyÁn thÕng 
M°Ýng - Vân hoà, Chç nhiÇm Câu l¡c bÙ NghÇ thu­t v«n 
hoá truyÁn thÑng dân tÙc huyÇn Ba Vi. Nh¡c s) hiÇn sÑng 
và làm viÇc ß Ba Vi, TP. Hà NÙi. Ông tham gia các ho¡t 

�Ùng âm nh¡c cça Trung °¡ng và �Ëa ph°¡ng, sáng t£c 
nhiÃu bài hát ß các th¿ loai, �Á tài khác nhau... 

Thi¿u nhi vùng cao ¡n �£ng, Bác Hô là mÙt sáng tác 
mÛi cça nh¡c s) Xuân Vinh. VÛi giai �iÇu vui t°¡i, t° hào. 
bài hát dã thÃ hiên tình c£m, lòng bi¿t  n cça các em 

thi¿u nhi vßi �£ng, Bác Hó kính yêu. Xin trân trÍng gißi thiÇu cçng các em. 

Dành cho giáo viên, phå huynh và tr» em të 12 tuÑi dÃn d°Ûi 16 tuÕi. Mã sÑ: 8BTT267M25. 
Gi¥y phép xu¥t b£n: sÑ 534/GP-BTTTT, c¥p ngày 19/11/2020 cça BÙ Thông tin và TruyÁn thông. 
In tai: Xí nghiÇp B£n �ó 1, công ty TNHH MTV Tr¯c �Ëa B£n �Õ, P. Phúc �Óng, Q. Long Biên, TP. Hà NÙi. 
In xong và nÙp l°u chi¿u tháng 4 n�m 2025. 

Giá: 14 000 �Óng 
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