






 

ba bµi to¸n hay vÒ chøng minh 
tam gi¸c ®Òu 

PGS. TS. lª quèc h¸n - Khoa To¸n, §¹i häc Vinh 

NguyÔn Thanh Tïng -Tr−êng THCS §øc Long, §øc Thä, Hµ TÜnh 

Bµi viÕt nµy chóng t«i xin giíi thiÖu ba bµi 

to¸n hay vÒ chøng minh tam gi¸c ®Òu.  

Bµi to¸n 1. Cho hai ®−êng th¼ng xy, zt c¾t 

nhau t¹i O sao cho n = oxOz 60 .  Trªn c¸c tia 

Ox, Oz, Oy, Ot thø tù lÊy c¸c ®iÓm A, B, C, D  

sao cho OA = OB, OC = OD. Gäi M, N, P lÇn 

l−ît lµ trung ®iÓm cña OA, OD, BC. Chøng 

minh r»ng ΔMNP lµ tam gi¸c ®Òu. 

Lêi gi¶i. (H×nh 1) 

 

Ta chøng minh ®−îc hai tam gi¸c AOB vµ 

COD lµ c¸c tam gi¸c ®Òu. 

Suy ra BM ⊥ OA; CN ⊥ OD. 

Trong tam gi¸c vu«ng BMC cã ®−êng trung 

tuyÕn MP nªn =
1

MP BC.
2

 (1) 

T−¬ng tù =
1

NP BC
2

. (2) 

MÆt kh¸c, MN lµ ®−êng trung b×nh tam gi¸c 

AOD nªn =
AD

MN .
2

 (3) 

XÐt hai tam gi¸c AOD vµ BOC cã OA = OB, 

OD = OC; n n=AOD BOC.  

Suy ra ΔAOD = ΔBOC (c.g.c). 

Do ®ã AD = BC. (4) 

Tõ (1), (2), (3) vµ (4) suy ra PM = PN = MN. 

VËy ΔMNP lµ tam gi¸c ®Òu. 

Bµi to¸n 2. Trªn ®o¹n th¼ng AB lÊy ®iÓm M 

kh¸c A, B. Dùng c¸c tam gi¸c ®Òu AMC, 

BMD ë vÒ cïng mét nöa mÆt ph¼ng víi bê lµ 

®−êng th¼ng AB. Gäi N, P lÇn l−ît lµ trung 

®iÓm cña c¸c ®o¹n th¼ng AD, BC. Chøng 

minh r»ng ΔMNP lµ tam gi¸c ®Òu.   

Lêi gi¶i. (H×nh 2) 

 

XÐt hai tam gi¸c AMD vµ CMB cã 

AM = CM, n n= = oAMD CMB( 120 ) , MD = MB. 

Suy ra ΔAMD = ΔCMB (c.g.c). 



 

 

Do ®ã�AD = CB ⇒ AN = CP. 

Ta l¹i cã MN vµ MP lÇn l−ît lµ ®−êng trung 

tuyÕn cña c¸c tam gi¸c AMD vµ CMB nªn 

MN = MP.  

XÐt hai tam gi¸c AMN vµ CMP cã 

AM = CM, MN = MP, AN = CP. 

Suy ra�ΔAMN = ΔCMP (c.c.c).�

Tõ ®ã suy ra n n=AMN CMP.  

Do ®ã n n= = oNMP AMC 60 .  

VËy ΔMNP lµ tam gi¸c ®Òu. 

Bµi to¸n 3. Cho tam gi¸c ABC cã c¸c gãc 
nhá h¬n 120o. Dùng ra ngoµi tam gi¸c ABC 

c¸c tam gi¸c ®Òu BCA1, CAB1, ABC1  vµ  gäi 

I, J, K t−¬ng øng lµ trùc t©m cña c¸c tam 

gi¸c ®Òu ®ã. Chøng minh r»ng ΔIJK lµ tam 

gi¸c ®Òu. 

Lêi gi¶i. Tr−íc hÕt ta nhËn xÐt r»ng AA1, 

BB1, CC1 ®ång quy t¹i ®iÓm M  trong tam 

gi¸c ABC (H×nh 3a) vµ ta cã n nAMB BMC=  

n oAMC 120= =  (Xem TTT2 sè 187, trang 7).  

§iÓm M nµy  ®−îc gäi lµ ®iÓm Torixenli cña 

tam gi¸c ABC. 

 

Trªn tia KM lÊy ®iÓm M’ sao cho KM’ = KA = 

KB. 

Gäi Kx lµ tia ®èi cña tia KM (H×nh 3b). 

Khi ®ã hai tam gi¸c AKM’, BKM’ c©n t¹i K 

nªn n n=AKx 2.AMK,’  n n=BKx 2.BMK’ . 

Do ®ã 

n n n no o1 1
AMB (AKx BKx) .240 120 AMB.

2 2
= + = = =’  

 

KÕt hîp víi M, M’ ®Òu thuéc tia KM nªn 

M ≡ M’.  

Tõ ®ã suy ra KM = KA. 

T−¬ng tù ta cã JA = JM nªn KJ lµ ®−êng 

trung trùc cña AM. 

Do ®ã KJ ⊥ AM. 

T−¬ng tù ta cã KI ⊥ BM. 

Mµ n = oAMB 120  nªn suy ra m oIKJ 60 .=  

T−¬ng tù ta cã m = oKIJ 60 .  

Suy ra ΔIJK lµ tam gi¸c ®Òu. 

Bµi tËp vËn dông 

Bµi 1. Cho tam gi¸c ABC cã n ≠ oBAC 60 . 

Dùng ra phÝa ngoµi tam gi¸c ABC c¸c tam 

gi¸c ®Òu ABD, ACE. Dùng h×nh b×nh hµnh 

DAEF. Chøng minh r»ng ΔFBC lµ tam gi¸c 

®Òu. 

Bµi 2. Cho h×nh vu«ng ABCD vµ ®iÓm M n»m 

trong h×nh vu«ng sao cho n n oMAB MBA 15 .= =  

Chøng minh r»ng ΔMCD lµ tam gi¸c ®Òu. 



 

�

O K× nμy Loμi chim nμo? 

 Chim g× b¸o hiÖu xu©n sang 
Chim g× biÓu t−îng thÕ gian hßa b×nh 
 Chim g× ®éi mò rÊt xinh 
Chim g× hay móa lung linh ®u«i xße 
 Chim g× tªn cã vÇn “oe” 
Chim g× mµ cø mïa hÌ hay kªu 
 Chim g× chép c¸ rÊt siªu 
Chim g× cã tÝnh nghe nhiÒu nãi theo 
 Chim g× mÆt gièng nh− mÌo 
Chim g× tªn chØ vÇn “eo” míi k× 
 Chim g× tiÕng hãt mª li 
Chim g× chØ b−íc, ch¼ng phi lªn trêi 
 Th¶o d©n ®Õn víi “Rõng C−êi” 
§¸p nhanh, ®¸p ®óng ta thêi th−ëng ngay! 

TrÇn ThÞ Sen, Hå ThÞ Thu H−êng 
(Tr−êng TH V−îng Léc, Can Léc, Hµ TÜnh) 

 
 
 

 
 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

 (TTT2 sè 199) 

Hoa g×? 
 Hoa sim tÝm ng¾t l−ng ®åi 

Hoa bÌo còng tÝm hay tr«i s«ng nhµ 

 Hoa ly tªn mét danh ca 

Hoa mai ®ãn TÕt, quª lµ ph−¬ng nam 

 M−êi giê nãi ®Õn thêi gian 

Hoa quúnh ®ªm në chøa chan h−¬ng thÇm 

 Hoa m¾t lµm b¹n nh×n nhÇm 

Hoa tai ®«i chiÕc dµnh phÇn chÞ em  

 Loa kÌn tr«ng gièng c¸i kÌn 

Hoa hËu danh hiÖu ®Ó khen ®Ñp ng−êi 

 H−íng d−¬ng tªn cã mÆt trêi 
Hoa tay ai khÐo lÐo thêi xøng danh 

NhËn xÐt. Vua TÕu rÊt vui mõng khi 
nhËn ®−îc rÊt nhiÒu c©u tr¶ lêi cña 
c¸c thÇn d©n trªn kh¾p c¶ n−íc göi 

vÒ. K× nµy cã n¨m thÇn d©n ®−îc Vua TÕu 
ban th−ëng: NguyÔn H»ng Nga, 7D, THCS Lý 
NhËt Quang, §« L−¬ng, NghÖ An; L· Hoµng 
QuÕ §an, 7A3, THCS Tr−ng V−¬ng, Mª Linh, 
Hµ Néi; TrÇn ViÕt H−ng, 8A, THCS Hoµng 

Xu©n H·n, §øc Thä, Hµ TÜnh; Ph¹m B¶o Kim 
Ng©n, 8A4, THCS GiÊy Phong Ch©u, Phï 
Ninh, Phó Thä; NguyÔn Ngäc HuyÒn Anh, 

8A, THCS NguyÔn HiÒn, Nam Trùc, Nam 
§Þnh. 

VUA TÕU  



 

          sè nμo thÝch hîp? 
Theo b¹n trong h×nh trßn (cã dÊu ?) sÏ lµ sè nµo thÝch hîp? V× sao? 

 

§ç thÞ thóy ngäc - Phßng Gi¸o dôc Trung häc, Së GD&§T Ninh B×nh  
(S−u tÇm vµ giíi thiÖu) 

 CHäN H×nh NµO §óNG? (TTT2 sè 199) 

Quy luËt. Sau mçi b−íc, sè chÊm tr¾ng t¨ng 
thªm mét theo c¶ chiÒu däc vµ chiÒu ngang, 
c¸c chÊm tr¾ng ®−îc nèi víi nhau, kh«ng nèi 
víi chÊm xanh.  

VËy h×nh ®−îc chän thay vµo chç dÊu ? lµ 
h×nh E. 

NhËn xÐt. §a sè c¸c b¹n chän ®¸p ¸n 
®óng. Mét sè b¹n kh«ng nªu ®ñ c¸c 
dÊu hiÖu cña quy luËt. C¸c b¹n ®−îc 

th−ëng k× nµy: B¹ch Th i̧ S¬n, 7A1, THCS 
VÜnh Yªn, TP. VÜnh Yªn, VÜnh Phóc; Ph¹m 
Minh Ch©u, 7A3, THCS L©m Thao, L©m Thao, 
Phó Thä; Lª V¨n Quang HiÕu, 7D, THCS Lý 
NhËt Quang, §« L−¬ng, NghÖ An; TrÇn NhËt 
Huy, 9B, THCS Hoµng Xu©n H·n, §øc Thä; 
NguyÔn Duy Léc, 7/2, THCS Lª V¨n Thiªm, 
TP. Hµ TÜnh, Hµ TÜnh. 
C¸c b¹n sau ®−îc tuyªn d−¬ng: NguyÔn 
Quang M¹nh, 7A, THCS Lý Tù Träng, B×nh 
Xuyªn, VÜnh Phóc; NguyÔn Nh− Ngäc, 7D, 
THCS NguyÔn Cao, QuÕ Vâ, B¾c Ninh; 
NguyÔn §øc Häc, 7D, THCS Lý NhËt Quang, 
§« L−¬ng, NghÖ An; TrÇn Nguyªn Anh KiÖt, 
7I; §Æng Quang Huy, 8G, THCS §Æng Thai 
Mai, TP. Vinh, NghÖ An.  

NGUYÔN XU¢N B×NH 

§−îc th−ëng k× nµy 
Thi gi¶i to¸n qua th− 

D−¬ng Trung Quèc, §ç Thµnh Nam, 6D, 
THCS LËp Th¹ch, LËp Th¹ch, VÜnh 
Phóc; Chu Thanh Ngäc, 7D, THCS Nh÷ 
B¸ Sü, thÞ trÊn Bót S¬n, Ho»ng Hãa, 
Thanh Hãa; NguyÔn Anh Th−, 7A1, 
THCS KÕ An, KÕ S¸ch, Sãc Tr¨ng; TrÇn 
Minh Kh«i, 9C, THCS V¨n Lang, 
TP. ViÖt Tr×; Ph¹m Minh Ch©u, 7A3; Hµ 
Quang Tïng, 9A3, THCS L©m Thao, 
L©m Thao, Phó Thä; Phan Thïy Tr©m, 
7C, THCS B¹ch Liªu, Yªn Thµnh; Phan 
H÷u C−êng, 7B; Ng« ThÞ An B×nh, 8E, 
THCS §Æng Thai Mai, TP. Vinh; NguyÔn 
C¶nh Nam Kh¸nh, 7D, THCS Lý NhËt 
Quang, §« L−¬ng, NghÖ An; TrÇn Minh 
Hoµng, 7E, THCS NguyÔn Tr·i, Nghi 
Xu©n; Ph¹m ThÞ Thu Ng©n, 7C, THCS 
Hoµng Xu©n H·n, §øc Thä, Hµ TÜnh; 
TrÇn Träng Trung, 8A4, THCS Thanh 
Xu©n, Q. Thanh Xu©n; NguyÔn TriÕt 
Khoa, Archimedes Academy, Q. CÇu 
GiÊy, Hµ Néi. 



 

C¸c b¹n h·y gi¶i bµi to¸n sau b»ng tiÕng Anh vµ göi vÒ tßa so¹n nhÐ! 
N¨m b¹n cã bµi gi¶i tèt nhÊt sÏ ®−îc nhËn quµ. 

Problem 10(202). The sum of two natural numbers is 100. Show that 
their product cannot be greater than 2500. 

TS. §ç §øC THµNH 
Tr−êng liªn cÊp TiÓu häc vµ THCS Ng«i Sao Hµ Néi 

  

 

 

  Problem 7(199). 
Let x be his age on his last birthday and y 
(y ≤ 12) be the number of months elapsed 
after that birthday, we have: 
x(12x + y) = 1800 
12x2 ≤ 1800 or x2 ≤ 150. 
The largest integral value of x satisfying this 
inequality is 12.  
Thus, James’ age on his last birthday is 12.  

NhËn xÐt. C¸c b¹n sau cã lêi gi¶i 
®óng, ®−îc th−ëng k× nµy: TrÇn 
Minh Hoµng, 7E, THCS NguyÔn 

Tr·i, Nghi Xu©n, Hµ TÜnh; TrÇn Trung Phóc, 
8A4, THCS Ng« Gia Tù, Hång Bµng, H¶i 
Phßng; TrÇn Duy H−ng, 8G, Phan H÷u 
C−êng, 7B, THCS §Æng Thai Mai, TP. Vinh, 
NghÖ An.  

§ç §øC THµNH 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(TiÕp theo trang 29) 
CLB5.  

 
Qua D vÏ ®−êng th¼ng song song víi BE c¾t 
AM t¹i K.  

Tam gi¸c ABM cã DK // BM nªn =
AK AD

AM AB
 

(®Þnh lÝ Thales). 

Tam gi¸c ABC cã DE // BC nªn =AE AD

AC AB
 

(®Þnh lÝ Thales). 

Do ®ã 
⎛ ⎞= =⎜ ⎟
⎝ ⎠

AK AE AD

AM AC AB
. 

XÐt ΔAMC  cã =AK AE

AM AC
 nªn KE // MC (®Þnh 

lÝ Thales ®¶o) hay KE // MD.  
MÆt kh¸c cã DK // ME.  
Do ®ã tø gi¸c DKEM lµ h×nh b×nh hµnh.  
VËy N lµ trung ®iÓm cña DE. 

NhËn xÐt. C¸c b¹n sau cã lêi gi¶i tèt 
vµ ®−îc th−ëng k× nµy: NguyÔn 
Ph¹m Thanh Nga, 9A3, THCS L©m 

Thao, L©m Thao, Phó Thä; TrÇn Minh 
Hoµng, 7E, THCS NguyÔn Tr·i, Nghi Xu©n, 
Hµ TÜnh; TrÇn Anh Vò, 9A, THCS Hîp TiÕn, 
Nam S¸ch, H¶i D−¬ng; NguyÔn Thanh 
TuÊn, 8G; Ng« ThÞ An B×nh, 8E, THCS §Æng 
Thai Mai, TP. Vinh, NghÖ An. 

thiÒu quang tïng 



 

kÕt luËn nh− thÕ 
®· ®óng ch−a? 

trÇn anh tuÊn 

Tr−êng THCS Phó Phóc, Lý Nh©n, Hµ Nam 

Bµi to¸n. Cho tø gi¸c låi ABCD. T×m vÞ trÝ 
®iÓm M n»m trong tø gi¸c ABCD sao cho 

MA + MB + MC + MD ®¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt. 

Mét b¹n häc sinh ®· cã lêi gi¶i nh− sau: 

 

XÐt tam gi¸c MAC ta cã MA + MC > AC. 
XÐt tam gi¸c MBD ta cã MB + MD > BD. 
Do ®ã MA + MB + MC + MD > AC + BD. 
VËy kh«ng tån t¹i ®iÓm M n»m trong tø gi¸c 
ABCD ®Ó MA + MB + MC + MD ®¹t gi¸ trÞ 
nhá nhÊt. 
C¸c b¹n cã ý kiÕn g× vÒ lêi gi¶i trªn kh«ng?

  (TTT2 sè 199) 

mét lêi gi¶i... nh− ®óng 
Lêi gi¶i nµy m¾c lçi sai ë phÐp biÕn ®æi: Chia 
tõng vÕ cña 2 bÊt ®¼ng thøc cïng chiÒu, lçi 
sai nµy hÇu hÕt c¸c em ph¸t hiÖn ra vµ ®· 
söa l¹i b»ng lêi gi¶i ®óng. 

Lêi gi¶i ®óng. ¸p dông bÊt ®¼ng thøc  
AM-GM cho 2 sè d−¬ng ta cã 

⎛ ⎞ ⎛ ⎞= − ≤ −⎜ ⎟ ⎜ ⎟+ ++ + ⎝ ⎠⎝ ⎠

bc 1 a 1 a
1 1 .

2 2 a b ca 2 bc a 2 bc
§¼ng thøc x¶y ra khi vµ chØ khi b = c. 

T−¬ng tù ta cã: 
⎛ ⎞≤ −⎜ ⎟+ ++ ⎝ ⎠

ca 1 b
1 ,

2 a b cb 2 ca
 

⎛ ⎞≤ −⎜ ⎟+ ++ ⎝ ⎠

ab 1 c
1 .

2 a b cc 2 ab
  

Tõ ®ã suy ra 

⎛ ⎞ ⎛ ⎞≤ − + −⎜ ⎟ ⎜ ⎟+ + + +⎝ ⎠ ⎝ ⎠
+ +⎛ ⎞ ⎛ ⎞+ − = − =⎜ ⎟ ⎜ ⎟+ + + +⎝ ⎠ ⎝ ⎠

1 a 1 b
P 1 1

2 a b c 2 a b c

1 c 1 a b c
1 3 1.

2 a b c 2 a b c

 

Suy ra P ≤ 1. 

§¼ng thøc x¶y ra khi vµ chØ khi a = b = c. 

VËy Pmax lµ 1 khi a = b = c. 

NhËn xÐt. C¸c b¹n sau ®−îc 
th−ëng k× nµy: Ph¹m Ngäc Trinh, 
9B, THCS Hå Xu©n H−¬ng, Quúnh 

L−u, NghÖ An; NguyÔn Ph¹m Thanh Nga, 
8A3, THCS L©m Thao, L©m Thao, Phó Thä; 
§Æng Vò C−êng, 9A5, THCS CÇu GiÊy, Q. 
CÇu GiÊy, Hµ Néi; Hoµng ThÞ YÕn Linh, 9A, 

THCS Lª V¨n ThÞnh, Gia B×nh, B¾c Ninh; Lª 
ThÞ DiÖu Thóy, 9A, THCS B×nh ThÞnh, §øc 
Thä, Hµ TÜnh. 

vi m¹nh t−êng 



 

h−íng dÉn gi¶i ®Ò THI imc 2019 
vâ quèc b¸ cÈn 

Tr−êng Archimedes Academy, Q. CÇu GiÊy, Hµ Néi 
 (S−u tÇm vµ dÞch) 

(§Ò ®¨ng trªn TTT2 sè 200+201) 

Trong bµi nµy, chóng t«i sÏ tr×nh bµy lêi gi¶i 
chi tiÕt cho mét sè c©u hay vµ khã. C¸c c©u 
cßn l¹i, chóng t«i chØ ghi ®¸p ¸n. 
§¸p ¸n cña phÇn tr¾c nghiÖm: 

1. A;  2. A;  3. C;  4. C;  5. B;  

6. A;  7. A;   8. B;   9. 9;   10. 1;  

11. 
40

105
;    12. 48.  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

H−íng dÉn gi¶i chi tiÕt cña c¸c c©u cßn l¹i: 

13. Gäi A lµ biÓu thøc ®· cho. 

Sö dông bÊt ®¼ng thøc + ≥ +a b a b  ta cã 

− + − ≥ − + − =

− + − ≥ − + − =

…
− + − ≥ − + − =

− ≥

x 1 2019 x x 1 2019 x 2018,

x 2 2018 x x 2 2018 x

x 1009 1011 x x 1009 1011 x 2,

x 101

016,

0

2

0.

Céng c¸c bÊt ®¼ng thøc trªn theo vÕ, ta ®−îc 
≥ + =+ +" 201A 2 4 1018 9090.  

§¼ng thøc x¶y ra khi vµ chØ khi =x 1010.  

VËy =minA 1019090  khi x = 1010. 

14. Gäi S  lµ tæng cÇn tÝnh. Mçi sè h¹ng cña 

S  (ngo¹i trõ sè h¹ng ®Çu) cã d¹ng 

−
= −

n

n n

2 1 1
1

2 2
 víi …=n 1,  2,  ,  11.  

Do ®ã 
⎛ ⎞= − + +⎜ ⎟
⎝ ⎠

+"
112

1 1
S 12 .

2 2

1

2
 

Tõ ®©y, ta còng cã  

⎛ ⎞= − + + +⎜ ⎟
⎝ ⎠

+"
02 1

11 1
2S 24 1

2 2 2
.  

Suy ra 

⎛ ⎞= − = − − = + =⎜ ⎟
⎝ ⎠11 11

1 1 22529
S 2S S 12 1 11 .

20482 2
15. Theo ®Ò bµi, ta cã 

− − ∀+ ∈+ = \(a b)x (a b)y , a, ba b .  

Suy ra 

− − − + + ∀ ∈= \a(x y 1) b(x y 1) a,  b0, .  

§iÒu nµy x¶y ra khi vµ chØ khi 

− − = =⎧ ⎧
⇔⎨ ⎨+ + = = −⎩ ⎩

x y 1 0 x 0

x y 1 0 y 1.
 

VËy = = −o ox 0,  y 1.  

Suy ra + = −o ox y 1.  

 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

16. Gäi A lµ biÓu thøc ®· cho. 
> NÕu >x 0  th× 

− −
= = = −

−
2x 3x x 1

A .
2x 5x 3x 3

 

> NÕu <x 0  th× 

− − −= = =
− − −

( 2x) 3x 5x 5
A .

2x ( 5x) 7x 7
 

VËy gi¸ trÞ nhá nhÊt cña biÓu thøc A lµ −
1

3
 

®¹t ®−îc khi >x 0.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
17. H×nh ch÷ nhËt d−íi ®©y tháa m·n c¸c 
yªu cÇu cña ®Ò bµi, trong ®ã c¸c h×nh vu«ng 
mµu tr¾ng cã c¹nh a ®¬n vÞ, c¸c h×nh ch÷ 

nhËt mµu x¸m cã kÝch th−íc a × b vµ c¸c 
h×nh vu«ng mµu xanh cã c¹nh b ®¬n vÞ. 

 

18. Theo gi¶ thiÕt, ta cã − 7
8x

2
 lµ sè 

nguyªn.  
Theo tÝnh chÊt cña phÇn nguyªn, ta cã 

[ ] [ ]− + − < + ≤ +(2x 1) (3x 1) 2x 3x 2x 3x.  

Suy ra − < − ≤7
5x 2 8x 5x.

2
 

Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh nµy, ta ®−îc < ≤1 7
x .

2 6
 

Suy ra < − ≤
1 7 35

8x .
2 2 6

 

MÆt kh¸c − 7
8x

2
 lµ sè nguyªn nªn ta cã 

∈− {1,  2,  3,  4,
7

8x
2

5}.  

Suy ra 
⎧ ⎫∈ ⎨ ⎬
⎩ ⎭

9 11 13 15 17
,  ,  ,  ,  .

16 16 16 6 16
x

1
 

B»ng phÐp thö trùc tiÕp, ta t×m ®−îc c¸c gi¸ 

trÞ x  tháa m·n yªu cÇu lµ = 13
x

16
 vµ = 17

x .
16

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

C¸ch ®Æt mua t¹p chÝ n¨m 2020 
@ §Æt t¹i b−u ®iÖn cña VNPT: T¹p chÝ 
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nh÷ng con sè  
trªn ®iÖn tho¹i cña n¹n nh©n 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

TrÇn Ph−¬ng Nam (ghi l¹i)

ét lÇn t«i hái th¸m tö Sª Lèc Cèc: 
Cã khi nµo nhê nh÷ng con sè vµ c¸c 
h×nh h×nh häc mµ th¸m tö t×m ra thñ 

ph¹m kh«ng? 
Th¸m tö ®i vÒ phÝa chiÕc ®ång hå treo t−êng 
ra hiÖu t«i b−íc l¹i bªn råi kÓ: 
Mét lÇn c¶nh s¸t tr−ëng nhê t«i ®Õn thÈm 
vÊn 3 kÎ t×nh nghi lµ thñ ph¹m cña mét vô ¸n 
m¹ng. C¶nh s¸t tr−ëng cho biÕt: “HiÖn 
tr−êng vô ¸n cã mét chiÕc ®ång hå treo ë 
t−êng ®ang ch¹y tèt vµ chiÕc ®iÖn tho¹i cña 
n¹n nh©n. Kh«ng hiÓu v× lÏ g× mµ thñ ph¹m 
l¹i kh«ng lÊy ®i chiÕc ®iÖn tho¹i nµy.”  
C¶ 3 kÎ t×nh nghi ®Òu chèi téi vµ c¶nh s¸t 
tr−ëng ch−a biÕt cã c¸ch g× ®Ó kh¼ng ®Þnh ai 
lµ thñ ph¹m. 
T«i ®Ò nghÞ c¶nh s¸t tr−ëng cho xem chiÕc 
®iÖn tho¹i cña n¹n nh©n. C¶nh s¸t tr−ëng 

cho biÕt nã ®· ®−îc cho vµo tói giÊy b¶o 
qu¶n ngay lËp tøc. T«i më tói giÊy vµ thÊy 
trªn mµn h×nh cã d·y sè cïng dÊu g¹ch nèi: 
2-4-8-10. 
T«i nh×n chiÕc ®ång hå trong phßng cña 
c¶nh s¸t tr−ëng vµ ®Ò nghÞ cho gÆp 3 kÎ t×nh 
nghi. 
Khi 3 kÎ t×nh nghi b−íc vµo phßng, t«i ®· 
ph¸t hiÖn ra mét ®iÒu ®Æc biÖt: c¶ 3 ng−êi 
®Òu cã vÕt x¨m c¸c h×nh ë tay, mét ng−êi 
x¨m h×nh tam gi¸c, mét ng−êi x¨m h×nh ch÷ 
nhËt vµ mét ng−êi x¨m h×nh vu«ng. 
T«i nãi víi c¶nh s¸t tr−ëng: “N¹n nh©n ®· kÞp 
nh¾n cho chóng ta ®Æc ®iÓm cña thñ ph¹m!”. 
C¶nh s¸t tr−ëng vµ c¶ 3 kÎ bÞ t×nh nghi ®Òu 
tá th¸i ®é ng¹c nhiªn khi nghe t«i nãi. 
Ngµi c¶nh s¸t tr−ëng nh×n 3 kÎ t×nh nghi m·i 
mµ còng ch−a biÕt ®−îc ®iÒu g× h¬n. 

m 



 

Cßn b¹n cã biÕt thñ ph¹m lµ ai kh«ng? NÕu 
biÕt ®−îc chÝnh x¸c th× b¹n xøng ®¸ng cã 
mét t− duy kh¸ tèt ®Êy! H·y göi ngay ý kiÕn 
cña b¹n vÒ t¹p chÝ To¸n Tuæi th¬ nhÐ! 
Nh÷ng phÇn quµ ®ang chê tÆng cho b¹n nµo 
hiÓu ra ý cña th¸m tö Sª Lèc Cèc. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  (TTT2 sè 199) 

bÝ mËt n»m trong bµi th¬?  
Con sè cuèi bµi th¬ chÝnh lµ ch×a khãa ®Ó t×m 
mËt m· cña bµi th¬. Sè 131151 gåm 6 ch÷ 
sè, trong ®ã mçi ch÷ sè chÝnh lµ sè thø tù 
cña nh÷ng tõ cÇn lÊy ë tõng c©u th¬ (tÝnh tõ 
trªn xuèng). Do ®ã sè 1 (c©u 1) lµ “B·i”; sè 3 
(c©u 2) lµ “göi”; sè 1 (c©u 3) lµ “xe”; sè 1 
(c©u 4) lµ “®−êng”; sè 5 (c©u 5) lµ “ven”; sè 1 
c©u 6 lµ “biÓn”. GhÐp c¸c tõ ®ã ta ®−îc “B·i 
göi xe ®−êng ven biÓn”. §©y chÝnh lµ ®Þa 
®iÓm mµ g· chñ tiÖm t¹p hãa nhËn hµng 
cÊm. Víi tµi n¨ng cña th¸m tö Sª Lèc Cèc 
th× bµi th¬ cña g· chñ tiÖm t¹p hãa ®· ®−îc 
gi¶i m· mét c¸ch nhanh chãng. 

NhËn xÐt. Th¸m tö Sª Lèc Cèc rÊt 
vui v× k× nµy cã nhiÒu b¹n tham gia 
“ph¸ ¸n”. C¸c “th¸m tö Tuæi Hång” 

còng rÊt tµi t×nh khi ®· ph¸n ®o¸n chÝnh x¸c. 
PhÇn quµ cña Sª Lèc Cèc xin ®−îc göi tíi 
c¸c b¹n sau: NguyÔn Ng©n Giang, §ç H÷u 

S¬n, 7A2, THCS Tr−ng V−¬ng, Mª Linh, Hµ 
Néi; NguyÔn ThÞ Kim YÕn, 9A1, THCS Yªn 

Phong, Yªn Phong, B¾c Ninh; NguyÔn Hång 
Nam, 7A, THCS Lý Tù Träng, B×nh Xuyªn, 

VÜnh Phóc; NguyÔn ThÞ Kim Anh, 8A, THCS 

NguyÔn HiÒn, Nam Trùc, Nam §Þnh; Lª ThÞ 
DiÖu Thóy, 9A, THCS B×nh ThÞnh, §øc Thä, 

Hµ TÜnh. 

C¸c “th¸m tö nhÝ” sau còng rÊt ®¸ng khen: 
NguyÔn Kim Dung, Ph¹m Ng©n Linh, 9A5, 

THCS CÇu GiÊy, Q. CÇu GiÊy, Hµ Néi; 
NguyÔn Nh− Ngäc, 7C, THCS NguyÔn Cao, 

QuÕ Vâ, B¾c Ninh; D−¬ng Quèc B¶o, 6C, 

THCS VÜnh T−êng, VÜnh T−êng, VÜnh Phóc; 

Vò Hång Phóc, 9A, THCS Hïng V−¬ng, TX. 
Phó Thä; Hoµng §øc D−¬ng, 7A1, THCS 

GiÊy Phong Ch©u, Phï Ninh, Phó Thä; TrÞnh 
Ngäc Khanh, 7A2, THCS Méc Lþ, Méc 

Ch©u, S¬n La; NguyÔn §¨ng Quang, 6B, 

TrÇn ThÞ Kh¸nh Ly, 7D, THCS Lý NhËt 
Quang, §« L−¬ng; Lª Duy M¹nh, 7B, 
NguyÔn ThÞ Ngäc Linh, 9C, THCS §Æng Thai 

Mai, TP. Vinh, NghÖ An; §Æng §×nh Kh¸nh, 

8/2, THCS Lª V¨n Thiªm, TP. Hµ TÜnh; Phan 
NguyÔn Quèc B¶o, TrÇn ViÕt H−ng, 8A, 

THCS Hoµng Xu©n H·n, §øc Thä, Hµ TÜnh. 

Th¸m tö Sª Lèc Cèc 

 



 

 

m¹ch kiÕn thøc “sè vµ ®¹i sè” 
nh÷ng yªu cÇu cÇn ®¹t ë líp 6 
1. Sè tù nhiªn 
Sè tù nhiªn vµ tËp hîp c¸c sè tù nhiªn. 

Thø tù trong tËp hîp c¸c sè tù nhiªn. 
- Sö dông ®−îc thuËt ng÷ tËp hîp, phÇn tö 

thuéc (kh«ng thuéc) mét tËp hîp; sö dông 

®−îc c¸ch cho tËp hîp.  

- NhËn biÕt ®−îc tËp hîp c¸c sè tù nhiªn. 

- BiÓu diÔn ®−îc sè tù nhiªn trong hÖ thËp 

ph©n.  

- BiÓu diÔn ®−îc c¸c sè tù nhiªn tõ 1 ®Õn 30 

b»ng c¸ch sö dông c¸c ch÷ sè La M·. 

- NhËn biÕt ®−îc (quan hÖ) thø tù trong tËp 

hîp c¸c sè tù nhiªn; so s¸nh ®−îc hai sè tù 

nhiªn cho tr−íc.  

C¸c phÐp tÝnh víi sè tù nhiªn. PhÐp tÝnh 

luü thõa víi sè mò tù nhiªn. 
- Thùc hiÖn ®−îc c¸c phÐp tÝnh: céng, trõ, 

nh©n, chia trong tËp hîp sè tù nhiªn. 

- VËn dông ®−îc c¸c tÝnh chÊt giao ho¸n, kÕt 

hîp, ph©n phèi cña phÐp nh©n ®èi víi phÐp 

céng trong tÝnh to¸n.  

- Thùc hiÖn ®−îc phÐp tÝnh luü thõa víi sè 

mò tù nhiªn; thùc hiÖn ®−îc c¸c phÐp nh©n 

vµ phÐp chia hai luü thõa cïng c¬ sè víi sè 

mò tù nhiªn.  

- NhËn biÕt ®−îc thø tù thùc hiÖn c¸c phÐp 

tÝnh.  

- VËn dông ®−îc c¸c tÝnh chÊt cña phÐp tÝnh 

(kÓ c¶ phÐp tÝnh luü thõa víi sè mò tù nhiªn) 

®Ó tÝnh nhÈm, tÝnh nhanh mét c¸ch hîp lÝ.  

- Gi¶i quyÕt ®−îc nh÷ng vÊn ®Ò thùc tiÔn g¾n 

víi thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh (vÝ dô: tÝnh tiÒn 

mua s¾m, tÝnh l−îng hµng mua ®−îc tõ sè 

tiÒn ®· cã, ...). 

TÝnh chia hÕt trong tËp hîp c¸c sè tù 

nhiªn. Sè nguyªn tè. ¦íc chung vµ béi 

chung. 
- NhËn biÕt ®−îc quan hÖ chia hÕt, kh¸i niÖm 

−íc vµ béi.  

- VËn dông ®−îc dÊu hiÖu chia hÕt cho 2, 5, 

9, 3 ®Ó x¸c ®Þnh mét sè ®· cho cã chia hÕt 

cho 2, 5, 9, 3 hay kh«ng.  

- NhËn biÕt ®−îc kh¸i niÖm sè nguyªn tè, 

hîp sè. 

- Thùc hiÖn ®−îc viÖc ph©n tÝch mét sè tù 

nhiªn lín h¬n 1 thµnh tÝch cña c¸c thõa sè 

nguyªn tè trong nh÷ng tr−êng hîp ®¬n gi¶n. 

- X¸c ®Þnh ®−îc −íc chung, −íc chung lín 

nhÊt; x¸c ®Þnh ®−îc béi chung, béi chung 

nhá nhÊt cña hai hoÆc ba sè tù nhiªn; nhËn 

biÕt ®−îc ph©n sè tèi gi¶n; thùc hiÖn ®−îc 

phÐp céng, phÐp trõ ph©n sè b»ng c¸ch sö 

dông −íc chung lín nhÊt, béi chung nhá 

nhÊt.  

- NhËn biÕt ®−îc phÐp chia cã d−, ®Þnh lÝ vÒ 

phÐp chia cã d−.  

- VËn dông ®−îc kiÕn thøc sè häc vµo gi¶i 

quyÕt nh÷ng vÊn ®Ò thùc tiÔn (vÝ dô: tÝnh to¸n 

tiÒn hay l−îng hµng ho¸ khi mua s¾m, x¸c 

®Þnh sè ®å vËt cÇn thiÕt ®Ó s¾p xÕp chóng 

theo nh÷ng quy t¾c cho tr−íc, ...). 



 

2. Sè nguyªn  
Sè nguyªn ©m vµ tËp hîp c¸c sè nguyªn. 

Thø tù trong tËp hîp c¸c sè nguyªn. 
- NhËn biÕt ®−îc sè nguyªn ©m, tËp hîp c¸c 

sè nguyªn.  

- BiÓu diÔn ®−îc sè nguyªn trªn trôc sè.  

- NhËn biÕt ®−îc sè ®èi cña mét sè nguyªn.  

- NhËn biÕt ®−îc thø tù trong tËp hîp c¸c sè 

nguyªn. So s¸nh ®−îc hai sè nguyªn cho 

tr−íc.  

- NhËn biÕt ®−îc ý nghÜa cña sè nguyªn ©m 

trong mét sè bµi to¸n thùc tiÔn.  

C¸c phÐp tÝnh víi sè nguyªn. TÝnh chia 

hÕt trong tËp hîp c¸c sè nguyªn. 
- Thùc hiÖn ®−îc c¸c phÐp tÝnh: céng, trõ, 

nh©n, chia (chia hÕt) trong tËp hîp c¸c sè 

nguyªn. 

- VËn dông ®−îc c¸c tÝnh chÊt giao ho¸n, kÕt 

hîp, ph©n phèi cña phÐp nh©n ®èi víi phÐp 

céng, quy t¾c dÊu ngoÆc trong tËp hîp c¸c 

sè nguyªn trong tÝnh to¸n (tÝnh viÕt vµ tÝnh 

nhÈm, tÝnh nhanh mét c¸ch hîp lÝ). 

- NhËn biÕt ®−îc quan hÖ chia hÕt, kh¸i niÖm 

−íc vµ béi trong tËp hîp c¸c sè nguyªn.  

- Gi¶i quyÕt ®−îc nh÷ng vÊn ®Ò thùc tiÔn g¾n 

víi thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh vÒ sè nguyªn (vÝ 

dô: tÝnh lç l·i khi bu«n b¸n, ...).  

3. Ph©n sè  
Ph©n sè. TÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n sè. 

So s¸nh ph©n sè. 
- NhËn biÕt ®−îc ph©n sè víi tö sè hoÆc mÉu 

sè lµ sè nguyªn ©m.  

- NhËn biÕt ®−îc kh¸i niÖm hai ph©n sè b»ng 

nhau vµ nhËn biÕt ®−îc quy t¾c b»ng nhau 

cña hai ph©n sè.  

- Nªu ®−îc hai tÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n sè.  

- So s¸nh ®−îc hai ph©n sè cho tr−íc.  

- NhËn biÕt ®−îc sè ®èi cña mét ph©n sè.  

- NhËn biÕt ®−îc hçn sè d−¬ng.  

C¸c phÐp tÝnh víi ph©n sè. 

- Thùc hiÖn ®−îc c¸c phÐp tÝnh céng, trõ, 

nh©n, chia víi ph©n sè.  

- VËn dông ®−îc c¸c tÝnh chÊt giao ho¸n, kÕt 

hîp, ph©n phèi cña phÐp nh©n ®èi víi phÐp 

céng, quy t¾c dÊu ngoÆc víi ph©n sè trong 

tÝnh to¸n (tÝnh viÕt vµ tÝnh nhÈm, tÝnh nhanh 

mét c¸ch hîp lÝ).  

- TÝnh ®−îc gi¸ trÞ ph©n sè cña mét sè cho 

tr−íc vµ tÝnh ®−îc mét sè biÕt gi¸ trÞ ph©n sè 

cña sè ®ã.  

- Gi¶i quyÕt ®−îc mét sè vÊn ®Ò thùc tiÔn 

g¾n víi c¸c phÐp tÝnh vÒ ph©n sè (vÝ dô: c¸c 

bµi to¸n liªn quan ®Õn chuyÓn ®éng trong 

VËt lÝ, ...). 

4. Sè thËp ph©n 
Sè thËp ph©n vµ c¸c phÐp tÝnh víi sè 

thËp ph©n. TØ sè vµ tØ sè phÇn tr¨m. 
- NhËn biÕt ®−îc sè thËp ph©n ©m, sè ®èi 

cña mét sè thËp ph©n. 

- So s¸nh ®−îc hai sè thËp ph©n cho tr−íc.  

- Thùc hiÖn ®−îc c¸c phÐp tÝnh céng, trõ, 

nh©n, chia víi sè thËp ph©n.  

- VËn dông ®−îc c¸c tÝnh chÊt giao ho¸n, kÕt 

hîp, ph©n phèi cña phÐp nh©n ®èi víi phÐp 

céng, quy t¾c dÊu ngoÆc víi sè thËp ph©n 

trong tÝnh to¸n (tÝnh viÕt vµ tÝnh nhÈm, tÝnh 

nhanh mét c¸ch hîp lÝ). 

- Thùc hiÖn ®−îc −íc l−îng vµ lµm trßn sè 

thËp ph©n.  

- TÝnh ®−îc tØ sè vµ tØ sè phÇn tr¨m cña hai 

®¹i l−îng.  

- TÝnh ®−îc gi¸ trÞ phÇn tr¨m cña mét sè cho 

tr−íc vµ tÝnh ®−îc mét sè biÕt gi¸ trÞ phÇn 

tr¨m cña sè ®ã. 

- Gi¶i quyÕt ®−îc mét sè vÊn ®Ò thùc tiÔn 

g¾n víi c¸c phÐp tÝnh vÒ sè thËp ph©n, tØ sè 

vµ tØ sè phÇn tr¨m (vÝ dô: c¸c bµi to¸n liªn 

quan ®Õn l·i suÊt tÝn dông, liªn quan ®Õn 

thµnh phÇn c¸c chÊt trong Ho¸ häc, ...). 

TTT (Tæng hîp) 

Nguån: Bé Gi¸o dôc vµ §µo t¹o 



 

                          K× 46 
H·y thay c¸c ch÷ c¸i kh¸c nhau bëi c¸c ch÷ sè kh¸c 0 vµ kh¸c nhau sao 
cho: 

TOAN TOAN TUOITHO.× =  

hµ aNH ®øC (Hµ Néi) 

  K× 44 (TTT2 sè 199) 

V×  =
2

MMGBBT TTT  nªn T ≠ 0. 

V× T2 cã ch÷ sè tËn cïng lµ T nªn chØ cã thÓ 

x¶y ra T = 1 hoÆc T = 5 hoÆc T = 6.  

•�Víi  T = 1, ta cã 

= = ≠
2 2TTT 111 12321 MMGBBT.  

VËy T = 1 kh«ng tháa m·n. 

•�Víi  T = 5, ta cã 

= = ≠
2 2TTT 555 308025 MMGBBT.   

VËy T = 5 kh«ng tháa m·n. 

•�Víi  T = 6, ta cã 

= = =
2 2TTT 666 443556 MMGBBT.   

VËy T = 6 tháa m·n yªu cÇu ®Ò bµi. 

§¸p sè: M = 4, G = 3, B = 5, T = 6.  

NhËn xÐt. C¸c b¹n sau ®©y gi¶i tèt 

®−îc th−ëng k× nµy: Ph¹m Minh 
Ch©u, 7A3, THCS L©m Thao, L©m 

Thao, Phó Thä; NguyÔn §øc Dòng, 6E, 

THCS TrÇn Mai Ninh, Ba §×nh, Thanh Hãa; 
TrÇn ViÕt H−ng, 8A, THCS Hoµng Xu©n 

H·n, §øc Thä, Hµ TÜnh; NguyÔn Hång Nam, 

7A, THCS Lý Tù Träng, B×nh Xuyªn, VÜnh 
Phóc; Bïi ThÞ Linh Nhi, 7D, THCS NguyÔn 

HiÒn, Nam Trùc, Nam §Þnh. 

C¸c b¹n sau cã lêi gi¶i ®óng ®−îc khen: 
§ång Quèc Kh¸nh, 7B, THCS §Æng Thai 

Mai, TP. Vinh; Th¸i ThÞ Mü H¹nh, NguyÔn 
§¨ng Quang, Th¸i Minh Qu©n, Lª V¨n 
Th¾ng, NguyÔn H¶i TriÒu, 6B; Lª V¨n Quang 
HiÕu, 7D, THCS Lý NhËt Quang, §« L−¬ng, 

NghÖ An; NguyÔn H÷u Niªm, NguyÔn ThÞ 
Kim YÕn, 9A1, THCS Yªn Phong, Yªn 

Phong, B¾c Ninh; NguyÔn B¶o Linh, 9A3; 

Ph¹m ThÞ Thanh Loan, L−¬ng Hµ Phóc, 6A5, 
THCS GiÊy Phong Ch©u, Phï Ninh; Hoµng 
Minh Vò, 7D, THCS V¨n Lang, TP. ViÖt Tr×; 
Hµ Quang Tïng, 9A3, §ç Ngäc TiÕn, 7A3, 

THCS L©m Thao, L©m Thao, Phó Thä; 

NguyÔn Huy Hoµng S¬n, 6A2, THCS Yªn 
L¹c, Yªn L¹c; B¹ch Th¸i S¬n, 7A1, THCS 

VÜnh Yªn, TP. VÜnh Yªn, VÜnh Phóc; NguyÔn 

Anh Th−, 7A1, THCS KÕ An, KÕ S¸ch, Sãc 
Tr¨ng. 

TTT 
 
 
 
 



 

  gãc sót lín nhÊt 
Bµi to¸n. Trong mét trËn thi ®Êu, cÇu thñ tiÒn ®¹o dÉn bãng theo 
®−êng th¼ng d. VÞ trÝ cÇu m«n cña ®èi ph−¬ng lµ AB. 
C¸c em h·y gióp cÇu thñ ®ã t×m trªn ®−êng th¼ng d vÞ trÝ ®Ó cã gãc 
sót lín nhÊt gióp anh dÔ dµng sót bãng vµo cÇu m«n ®èi ph−¬ng nhÐ.  

 

Vò §×NH HßA (Hµ Néi) 

                               (TTT2 sè 199) 

cã tån t¹i hay kh«ng? 
Ta ®Æt x + 1996 = a (a lµ sè tù nhiªn). 
Khi ®ã ta cã 

+ = + + −
= + +

= − + = −

x o

2

30 4 (x 1975)(x 2020 3.45 )

(x 1975)(x 2017)

(a 21)(a 21) a 441.

 

Ta cã + =x 230 445 a . 

XÐt c¸c tr−êng hîp:  

> NÕu x = 0 th× 446 = 2a  kh«ng tháa m·n. 

> NÕu x = 1 th× 475 = 2a  kh«ng tháa m·n. 

> NÕu x > 1 th× +x30 445  lµ béi cña 5 
nh−ng kh«ng ph¶i lµ béi cña 25, trong khi ®ã 

nÕu 2a  lµ béi cña 5 th× 2a  ph¶i lµ béi cña 25. 
Do ®ã kh«ng tån t¹i x vµ a tháa m·n 

+ =x 230 445 a .  
VËy kh«ng tån t¹i sè tù nhiªn x tháa m·n 
yªu cÇu ®Ò bµi. 

NhËn xÐt. C¸c b¹n sau ®©y cã lêi 
gi¶i ®óng, ®−îc th−ëng: §ç Ngäc 
TiÕn, 7A3, THCS L©m Thao, L©m 

Thao, Phó Thä; NguyÔn Thanh TuÊn, 8G, 
THCS §Æng Thai Mai, TP. Vinh, NghÖ An; 
NguyÔn §øc Dòng, 6E, THCS TrÇn Mai 
Ninh, Ba §×nh, Thanh Hãa; NguyÔn Trung 

Kiªn, 8A, THCS NguyÔn HiÒn, Nam Trùc, 
Nam §Þnh; TrÇn Minh Hoµng, 7E, THCS 
NguyÔn Tr·i, Nghi Xu©n, Hµ TÜnh. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

C¸c b¹n sau ®−îc khen: NguyÔn Ph¹m 
Thanh Nga, Hµ Quang Tïng, 9A3, THCS 
L©m Thao, L©m Thao, Bïi Kim Chóc, 9A3 
THCS GiÊy Phong Ch©u, Phï Ninh, Phó 
Thä; Ph¹m Ngäc Trinh, 9B, THCS Hå Xu©n 
H−¬ng, Quúnh L−u, Ng« ThÞ An B×nh, 8E,  
THCS §Æng Thai Mai, TP. Vinh, NghÖ An; 
NguyÔn H÷u Niªm, Ng« Gia §øc, 9A1, 
THCS Yªn Phong, Yªn Phong, B¾c Ninh; 
NguyÔn Anh Th−, 7A1, THCS KÕ An, KÕ 
S¸ch, Sãc Tr¨ng; NguyÔn Quang Huy, 9B, 
THCS Hoµng Xu©n H·n, Lª ThÞ DiÖu Thóy, 
9A, THCS B×nh ThÞnh, §øc Thä, Hµ TÜnh. 

Vò §×NH HßA 



 

 
Bµi 1(199). TÝnh: 

× × −
= ×

×× × ×5 3

20182018 2017 2017 2018 2
M .

2018 201720172 3 7 673
 

Lêi gi¶i. Ta cã 

5 3

20182018 2017 2017 2018 2
M

2018 201720172 3 7 673

× × −= ×
×× × ×
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=

×
× +=
×

×=
×

=

 

VËy M = 1. 

NhËn xÐt. §©y lµ mét bµi to¸n c¬ b¶n nªn 

rÊt nhiÒu em tham gia gi¶i vµ gi¶i ®óng. C¸c 
b¹n sau tr×nh bµy ®Ñp vµ gi¶i bµi hoµn chØnh 

h¬n c¶: B¹ch Th¸i S¬n, 7A1, THCS VÜnh 

Yªn, TP. VÜnh Yªn, VÜnh Phóc; NguyÔn ThÞ 

Trµ My, Lª ThÞ Ph−¬ng Th¶o, NguyÔn ThÞ 

Ph−¬ng Nhi, NguyÔn ThÞ Th¶o, 7A, THCS 

B×nh An ThÞnh, Léc Hµ; TrÇn  Minh Hoµng, 

7E, THCS NguyÔn Tr·i, Nghi Xu©n, Hµ TÜnh; 

§ç Ngäc TiÕn, 7A3, THCS L©m Thao, L©m 

Thao, Phó Thä; NguyÔn V¨n ViÖt, NguyÔn 

§¨ng Quang, NguyÔn H¶i TriÒu, 6B; NguyÔn 
H»ng Nga, Lª ThÞ Kh¸nh H»ng, 7D, THCS 

Lý NhËt Quang, §« L−¬ng; NguyÔn Gia B¶o, 

7B; TrÇn ChÝ §¹t, 8E, THCS §Æng Thai Mai, 

TP. Vinh, NghÖ An; Ph¹m Trung Kiªn, 7B,  

THCS Hµn Thuyªn, L−¬ng Tµi, B¾c Ninh. 

phïng kim dung 
Bµi 2(199). T×m c¸c sè thùc x, y tháa m·n 

2019|x − 1| + 2020|y − 2| + 2021|y − 3| + 

2022|y − 4| = 4042. 

Lêi gi¶i. Sö dông tÝnh chÊt |a| ≥ a, ta cã 

2019|x − 1| + 2020|y − 2| + 2021|y − 3| 

+ 2022|4 − y| = 2019|x − 1| + 2020|y − 2| 

+ 2019|y − 3| + 2|y − 3| + 2022|4 − y|. 

≥�2019.0 + 2020(y − 2) + 2019.0 + 2(y − 3) + 

2022(4 − y) = 2020y − 4040 + 2y − 6 + 8088 

− 2022y = 4042. 

Do ®¼ng thøc x¶y ra nªn  

x − 1 = 0, y − 2 ≥ 0; y − 3 ≥ 0; y − 3 = 0. 

VËy x = 1 vµ y = 3. 

NhËn xÐt. NhiÒu b¹n cã lêi gi¶i ®óng. C¸c 

b¹n sau cã lêi gi¶i tèt: D−¬ng Trung Quèc, 

6D, THCS LËp Th¹ch, LËp Th¹ch; B¹ch Th¸i 

S¬n, 7A1, THCS VÜnh Yªn, TP. VÜnh Yªn, 

VÜnh Phóc; NguyÔn V¨n Hïng, V−¬ng ViÕt 

L−îng, 7A; NguyÔn H»ng Nga, 7D, THCS Lý 

NhËt Quang, §« L−¬ng; NguyÔn Gia B¶o, 

7B, THCS §Æng Thai Mai, TP. Vinh, NghÖ 

An; TrÇn Minh Hoµng, 7E, THCS NguyÔn 

Tr·i, Nghi Xu©n, Hµ TÜnh; NguyÔn Anh Th−, 

7A1, THCS KÕ An, KÕ S¸ch, Sãc Tr¨ng. 

Hå Quang Vinh 

Bµi 3(199). TÝnh tæng tÊt c¶ c¸c sè tù nhiªn 

cã hai ch÷ sè, kh«ng chia hÕt cho 5 vµ 

kh«ng chia hÕt cho 9. 



 

Lêi gi¶i. Gäi S lµ tæng cÇn t×m; S1 lµ tæng 

c¸c sè cã hai ch÷ sè; S2 lµ tæng c¸c sè cã 
hai ch÷ sè chia hÕt cho 5; S3 lµ tæng c¸c sè 
cã hai ch÷ sè chia hÕt cho 9; S4 lµ tæng c¸c 
sè cã hai ch÷ sè chia hÕt cho c¶  5 vµ 9. 

•�Ta cã: = + + + +1S 10 11 12 .... 99.  

Sè c¸c sè h¹ng cña tæng S1 lµ  

− + =(99 10) :1 1 90  sè h¹ng. 

= + =1S (10 99).90 : 2 4905.  

•�Ta cã = + + + +2S 10 15 20 ... 95.  

Sè c¸c sè h¹ng cña  tæng S2 lµ 

− + =(95 10) : 5 1 18  sè h¹ng. 

= + =2S (95 10).18 : 2 945.  

•�Ta cã = + + + +3S 18 27 36 .... 99.  

Sè c¸c sè h¹ng cña  tæng S3 lµ 

− + =(99 18) : 9 1 10  sè h¹ng.  

= + =3S (99 18).10 : 2 585.  

•�Ta cã = + =4S 45 90 135.  

Do c¸c sè h¹ng chia hÕt cho c¶ 5 vµ 9 ®−îc 
tÝnh 2 lÇn trong tæng cña S2 vµ S3 nªn  

= − + −
= − + − =

1 2 3 4S S (S S S )

4905 (945 585 135) 3510.  

VËy tæng cÇn t×m lµ 3510. 

NhËn xÐt. §©y lµ bµi to¸n kh«ng khã nh−ng 

nhiÒu b¹n quªn kh«ng tÝnh S4 nªn dÉn ®Õn 
kÕt qu¶ sai. Cã nhiÒu b¹n tham gia gi¶i bµi 
vµ cã lêi gi¶i ®óng: Phan Thïy Tr©m, 7C, 
THCS B¹ch Liªu, thÞ trÊn Yªn Thµnh; Phan 
H÷u C−êng, NguyÔn Gia B¶o, 7B, TrÇn ChÝ 
§¹t, 8E, Ph¹m V¨n §¹i, 6D, THCS §Æng 
Thai Mai, §« L−¬ng; TrÇn Ph−¬ng Mai, 7B, 
THCS Hå Xu©n H−¬ng, Quúnh L−u; Lª ThÞ 
Kh¸nh H»ng, NguyÔn §øc Häc, TrÇn ThÞ 

Kh¸nh Ly, Vò ¸nh D−¬ng, NguyÔn C¶nh 

Nam Kh¸nh, Hoµng V¨n Hïng, Lª ThÞ 
Kh¸nh H»ng, 7D, NguyÔn Danh TiÕn Nam, 

8C, THCS Lý NhËt Quang, §« L−¬ng, NghÖ 
An; B¹ch Th¸i S¬n, 7A1, THCS VÜnh Yªn, 

TP. VÜnh Yªn; §µo Quang Minh, §ç Thµnh 

Nam, 6A; D−¬ng Trung Quèc, 6D; §ç ThÞ 
KiÒu Oanh, 6A, THCS LËp Th¹ch, LËp 

Th¹ch, VÜnh Phóc; TrÇn Minh Hoµng, 7E, 

THCS NguyÔn Tr·i, Nghi Xu©n; Ph¹m ThÞ 
Thu Ng©n, 7C; TrÇn Gia Huy, 8C, THCS 

Hoµng X©n H·n, §øc Thä, Hµ TÜnh; Lª 
Hång H¹nh, 7A4, THCS GiÊy Ch©u Phong, 
Phï Ninh; Ph¹m Minh Ch©u, 7A3, THCS 

L©m Thao, L©m Thao, Phó Thä; §oµn 
NguyÔn Vò, 6B, THCS NguyÔn HiÒn, Nam 

Trùc, Nam §Þnh; Chu Thanh Ngäc, 7D, 

THCS Nh÷ B¸ Sü, Ho»ng Hãa, Thanh Hãa; 

NguyÔn Anh Th−, 7A1, THCS KÕ An, KÕ 

S¸ch, Sãc Tr¨ng; Hoµng Anh Kh«i, NguyÔn 
TriÕt Khoa, 7C, THCS Achimedes Academy, 

Q. CÇu GiÊy, Hµ Néi. 

lª ®øc thuËn 
Bµi 4(199). T×m sè nguyªn tè cã hai ch÷ sè, 
biÕt r»ng nÕu viÕt c¸c ch÷ sè cña sè ®ã theo 
thø tù ng−îc l¹i ta còng ®−îc mét sè nguyªn 
tè vµ tæng cña hai sè nµy lµ mét sè cã hai 
ch÷ sè.  
Lêi gi¶i. > Sè nguyªn tè ph¶i t×m cã hai ch÷ 

nªn c¸c ch÷ sè cña nã kh«ng thÓ lµ 2, 3, 5, 
6, 8 v× khi ®ã sè viÕt ng−îc l¹i sÏ lµ hîp sè. 
Mét trong hai ch÷ sè cña nã còng kh«ng thÓ 
lµ 9 v× khi ®ã tæng cña hai sè sÏ lµ sè cã 3 
ch÷ sè, tr¸i víi ®Ò ra. Suy ra c¸c ch÷ sè cña 
sè nguyªn tè ph¶i t×m chØ cã thÓ lµ 1, 3, 7.  
> NÕu lÊy ch÷ sè hµng chôc lµ 1, ta cã sè 
nguyªn tè 13, 17. Sè viÕt ng−îc l¹i lµ 31, 71 
còng lµ sè nguyªn tè vµ tæng cña chóng lµ 
44, 88, tháa m·n bµi to¸n. 
> NÕu lÊy ch÷ sè hµng chôc lµ 3, ta cã sè 
nguyªn tè 31, 37. Sè viÕt ng−îc l¹i lµ 13, 73 
còng lµ sè nguyªn tè nh−ng 37 bÞ lo¹i v× 

37 + 73 = 110, lµ sè cã 3 ch÷ sè tr¸i víi yªu 
cÇu bµi to¸n. 
> NÕu lÊy ch÷ sè hµng chôc lµ 7, ta cã sè 
nguyªn tè 71, 73. Sè viÕt ng−îc l¹i lµ 17, 37 

còng lµ sè nguyªn tè nh−ng 73 bÞ lo¹i v× 73 + 

37 = 110 lµ sè cã 3 ch÷ sè. 



 

VËy c¸c sè nguyªn tè ph¶i t×m lµ: 13, 17, 31, 
71. 

NhËn xÐt. Cã nhiÒu b¹n tham gia gi¶i bµi. 
C¸c b¹n sau ®©y cã lêi gi¶i tèt: NguyÔn TriÕt 
Khoa, Hoµng Anh Kh«i, 7C1, Archimedes 
Academy, Q. CÇu GiÊy, Hµ Néi; NguyÔn 

Anh Th−, 7A1, THCS KÕ An, KÕ S¸ch, Sãc 
Tr¨ng; Ph¹m Minh Ch©u, 7A3, THCS L©m 

Thao, L©m Thao, Phó Thä; TrÇn §øc 
Quang, 6B, Ph¹m ThÞ Thu Ng©n, 7C, THCS 

Hoµng Xu©n H·n, §øc Thä, Hµ TÜnh; Lª §øc 
Th¾ng, 6B, §ç Thµnh Nam, 6A, THCS LËp 
Th¹ch, LËp Th¹ch; D−¬ng Nh− Quúnh, 7A, 
THCS Lý Tù Träng, B×nh Xuyªn, VÜnh Phóc; 
Phan H÷u C−êng, 7B, THCS §Æng Thai Mai, 
TP. Vinh; NguyÔn C¶nh Nam Kh¸nh, 7D, 
THCS Lý NhËt Quang, §« L−¬ng; Phan 
Thïy Tr©m, 7C, THCS B¹ch Liªu, Yªn 
Thµnh, NghÖ An. 

cao v¨n dòng 
Bµi 5(199). T×m tÊt c¶ c¸c sè chÝnh ph−¬ng 
sao cho nÕu ®æi chç ch÷ sè hµng chôc vµ 
ch÷ sè hµng ®¬n vÞ cña sè ®ã th× ta ®−îc mét 
sè chÝnh ph−¬ng kh¸c sè ban ®Çu. 

Lêi gi¶i. Gäi sè ph¶i t×m lµ A = Xab  víi a, b 
lµ c¸c ch÷ sè kh¸c nhau vµ X lµ mét sè tù 
nhiªn (cã thÓ b»ng 0).  

Theo gi¶ thiÕt Xab  = x2, Xba  = y2 (x, y ∈ ` ).  

Ta cã thÓ gi¶ sö a > b.  
Ta thÊy a, b ∈ {0; 1; 4; 5; 6; 9}. 

> NÕu b = 0 th× x2 chia hÕt cho 2 vµ 5 suy ra 
x còng chia hÕt cho 2 vµ 5. 
Do ®ã x chia hÕt cho 10. 

Suy ra Xa0  = 2x chia hÕt cho 100 

⇒�a = 0 (lo¹i). 

> NÕu b = 5 th× 2x #5 suy ra x #5  

⇒ Xa5  = 2x #25 ⇒ a5 #25.  

Suy ra a = 2 hoÆc a = 7 (lo¹i). 

> NÕu b = 4 th× x lµ sè ch½n nªn 

Xa4  = 2x #4.  

Suy ra a4 #4 ⇒ a  lµ sè ch½n. 

Do ®ã a = 6 (lo¹i v× 2y = X46  kh«ng chia hÕt 

cho 4).  

> NÕu b = 6 th× a = 9. 

Khi ®ã 2x  − 2y  = X96  − X69  = 27.  

Suy ra (x − y)(x + y) = 1.27 = 3.9. 

Tõ ®ã t×m ®−îc x = 6 (lo¹i) hoÆc x = 14. 

Tõ ®ã A = 196 (tháa m·n). 

> NÕu b = 1 th× a lµ sè ch½n (v× nÕu a lµ sè lÎ 

th× 2x  = Xa1 ≡  a1 ≡  10a + 1 ≡  10(a − 1) 

+ 11 ≡  3 (mod 4). 
§iÒu nµy v« lÝ nªn suy ra a ∈ {4, 6}. 

•�Víi a = 4 th× 2y = X14 ≡  14 ≡  2 (mod 4): 

v« lÝ. 

•�Víi a = 6 th× 2x  − 2y = X61− X16  = 45. 

Suy ra (x − y)(x + y) = 1.45 = 3.15 = 5.9. 

Tõ ®ã ta t×m ®−îc x ∈ {23; 9; 7}. 
C¸c gi̧  trÞ nµy ®Òu kh«ng tháa m·n.  
VËy chØ cã hai sè tháa m·n ®Ò bµi lµ 169 vµ 
196. 
NhËn xÐt. Cã nhiÒu b¹n göi bµi ®Õn tßa 
so¹n. HÇu hÕt c¸c b¹n ®Òu cã lêi gi¶i ®óng. 
C¸c b¹n sau cã lêi gi¶i ®óng, tr×nh bµy tèt: 
NguyÔn Danh TiÕn Nam, 8C, THCS Lý NhËt 
Quang, §« L−¬ng; Ng« ThÞ An B×nh, 8E, 
THCS §Æng Thanh Mai, TP. Vinh, NghÖ An; 
NguyÔn Anh Th−, 7A1, THCS KÕ An, KÕ 
S¸ch, Sãc Tr¨ng; TrÇn Minh Kh«i, 9C, 
THCS V¨n Lang, TP. ViÖt Tr×; Vò Minh §øc, 
T¹ §øc Quý, 7A3; NguyÔn Ph¹m Thanh 
Nga, Hoµng ThÞ YÕn Nhi, Hµ Quang Tïng, 
9A3, THCS L©m Thao, L©m Thao, Phó Thä. 

trÞnh hoµi d−¬ng 
Bµi 6(199). Gi¶i ph−¬ng tr×nh 

+ =
+ + +

1 1 2
.

x 3 3x 1 1 x
 

Lêi gi¶i. (Dùa theo lêi gi¶i cña b¹n Lª Duy 
Anh, 9C1, THCS Archimedes Academy, 
Q. CÇu GiÊy, Hµ Néi). 
§KX§ ≥x 0.  

Ta thÊy x = 1 lµ mét nghiÖm cña ph−¬ng 
tr×nh.  



 

XÐt ≠x 1.  

Víi c¸c sè thùc a, b ta cã 

+ = + + − ≥ +
+

⇒ + ≥

2 2 2 2 2

2 2

2(a b ) (a b) (a b) (a b)

a b
a b . (1)

2  

§¼ng thøc x¶y ra khi vµ chØ khi a = b. 

¸p dông (1), ta cã 

≤ =
+ + + + +

+ −
=

−

≤ =
+ + + + +

− +
=

−

1 1 2

x 3 x 1 2 x 1 2

2

2( x 1 2)
,

x 1

1 1 2

3x 1 2x x 1 2x x 1

2

2( 2x x 1)
.

x 1

 

Suy ra +
+ +

1 1

x 3 3x 1
 

+ − − +
≤ +

− −
−= =

− +

2( x 1 2) 2( 2x x 1)

x 1 x 1

2( x 1) 2
. (2)

x 1 x 1
 

§¼ng thøc ë (2) x¶y ra khi 

⎧ + =⎪ ⇔ =⎨
= +⎪⎩

x 1 2
x 1

2x x 1
 (lo¹i v× ≠x 1). 

VËy ph−¬ng tr×nh ®· cho cã nghiÖm duy nhÊt 

x = 1. 

NhËn xÐt. Ngoµi lêi gi¶i trªn, ta còng cã thÓ 

tiÕp cËn bµi to¸n theo c¸ch kh¸c nh− sau: 

Tr−íc hÕt, sö dông bÊt ®¼ng thøc AM-GM, ta 

cã 
⎛ ⎞≤ +⎜ ⎟++ ⎝ ⎠

1 1 1 2
,

2 2 x 3x 3  

+⎛ ⎞≤ +⎜ ⎟+ ++ ⎝ ⎠

x 1 x x 1

2 x 1 x 3x 3  

+ ⎛ ⎞≤ +⎜ ⎟+
⇒

+ ⎝ ⎠

1 x 1 x 3
.

2 x 1 2x 3  

Mét c¸ch t−¬ng tù, ta cã 

+⎛ ⎞≤ +⎜ ⎟+ ++ ⎝ ⎠

⎛ ⎞≤ +⎜ ⎟++ ⎝ ⎠

1 1 1 x 1
;

2 x 1 3x 13x 1

x 1 1 2x
;

2 2 3x 13x 1
 

Suy ra 

+ ⎛ ⎞≤ +⎜ ⎟++ ⎝ ⎠

1 x 1 3 1
.

2 2 x 13x 1  

Do ®ã 

⎛ ⎞
+ + ≤⎜ ⎟

+ +⎝ ⎠

1 1
(1 x) 2.

x 3 3x 1
 

Bµi to¸n ®−îc ®−a vÒ xÐt dÊu ®¼ng thøc 

trong c¸c ®¸nh gi¸ vµ ta còng thu ®−îc 

nghiÖm =x 1 nh− trong lêi gi¶i trªn. 

Ngoµi b¹n Lª Duy Anh, c¸c b¹n sau còng cã 

lêi gi¶i tèt: TrÇn Träng Trung, 8A4, THCS 

Thanh Xu©n, Q. Thanh Xu©n, Hµ Néi; TrÇn 

Quang §¹t, TriÖu Hoµng ¸nh D−¬ng, TrÇn 

ThÞ yÕn Khanh, Hµ Quang Tïng, 9A3, THCS 

L©m Thao, L©m Thao, Phó Thä. 

vâ quèc b¸ cÈn 

Bµi 7(199). Cho c¸c sè thùc x, y, z tháa m·n 

0 ≤ x, y, z ≤ 1. T×m gi¸ trÞ lín nhÊt cña biÓu 

thøc = + +
+ + +
x y z

P .
1 yz 1 xz 2 2xy

 

Lời giải. ¸p dông bÊt ®¼ng thøc AM-GM cho 

hai sè d−¬ng ta cã 

= + +
+ + +

⎛ ⎞ ⎛ ⎞≤ + + + +⎜ ⎟ ⎜ ⎟+ + +⎝ ⎠⎝ ⎠

x y z
P 1. 1.

1 yz 1 xz 2 2xy

1 x 1 y z
1 1

2 1 yz 2 1 xz 2 2xy

 

⇒ − ≤ + +
+ + +

≤ + +
+ + + + + +

x y z
2P 2

1 yz 1 xz 1 xy

2x 2y 2z
.

1 yz x 1 xz y 1 xy z

 

MÆt kh¸c − − ≥ ⇒ + ≥ +(1 x)(1 y) 0 1 xy x y.  

T−¬ng tù + ≥ + + ≥ +1 yz y z;  1 zx z x.  



 

Suy ra 

− ≤ + + =
+ + + + + +

⇒ ≤

2x 2y 2z
2P 2 2

x y z x y z x y z

P 2.

 

VËy Pmax = 2 khi ch¼ng h¹n x = y = 1, z = 0. 

NhËn xÐt. Bµi to¸n bÊt ®¼ng thøc trªn thuéc 

d¹ng c¬ b¶n, kh«ng qu¸ khã. C¸c b¹n sau 

cã lêi gi¶i tèt: TrÇn Quang §¹t; Hµ Quang 

Tïng, 9A3, THCS L©m Thao, L©m Thao, 

Phó Thä; Bïi Hµ Linh, 9D; NguyÔn Quèc 

B¶o Long, 9C, THCS §Æng Thai Mai, 

TP. Vinh, NghÖ An; §Æng Vò C−êng, 9A5, 

THCS CÇu GiÊy, Q. CÇu GiÊy; Ph¹m Duy 

Nguyªn L©m, 8A1; TrÇn Träng Trung, 8A4, 

THCS Thanh Xu©n, Q. Thanh Xu©n, Hµ Néi. 

NGUYÔN QUANG TUÊN 

Bµi 8(199). Cho tam gi¸c nhän ABC víi hai 

®−êng cao BD vµ CE c¾t nhau t¹i H. Gäi M, 
N thø tù lµ trung ®iÓm cña BC, DE. Chøng 

minh r»ng = −2MN BC DE
.

AH DE BC
 

Lêi gi¶i.  

 

Do c¸c tam gi¸c DBC vµ EBC vu«ng t¹i D vµ 
E t−¬ng øng cã c¸c ®−êng trung tuyÕn DM, 

EM nªn = =
BC

MD ME.
2

 

Suy ra MN vu«ng gãc víi DE (v× N lµ trung 
®iÓm cña DE). 
Ta cã 

−
− =

⋅
−

= =
⋅ ⋅

2 2

2 2 2

BC DE BC DE

DE BC DE BC

4MD 4ND 2MN
. (1)

DE 2MD DE MD

 

Ta chøng minh ®−îc 

ΔMND  ΔCEA (g.g); ΔDEC  ΔHAC (g.g). 

Do ®ã  

= =MN CE DE
. (2)

MD CA AH
 

Tõ (1) vµ (2), ta suy ra  

− = ⋅ =
BC DE DE MN 2MN

2 .
DE BC AH DE AH

 

§ã lµ ®iÒu ph¶i chøng minh. 

NhËn xÐt. Bµi to¸n nµy cã thÓ tæng qu¸t cho 

mét tø gi¸c néi tiÕp bÊt k×. C¸c b¹n sau ®©y 

cã lêi gi¶i ng¾n gän, tr×nh bµy xóc tÝch vµ 

kh«ng dïng l−îng gi¸c: Bïi Hµ Linh, 9D; 

Ng« ThÞ An B×nh, 8E, THCS §Æng Thai Mai,  

TP. Vinh, NghÖ An; NguyÔn Anh Th−, 7A1, 

THCS KÕ An, KÕ S¸ch, Sãc Tr¨ng; Nguyễn 

TuÊn D−¬ng, 9D5, THCS Chu V¨n An, Ng« 

QuyÒn, H¶i Phßng; TrÇn Minh Kh«i, 9C 

THCS V¨n Lang, TP. ViÖt Tr×, Phó Thä. 

trÇn quang hïng 

 



 

TrËn ®Êu thø mét tr¨m s¸u m−¬i b¶y 
Ng−êi th¸ch ®Êu: NguyÔn Duy Liªn, GV. THPT chuyªn VÜnh Phóc. 

Bµi to¸n th¸ch ®Êu: Cã n ®éi bãng tham gia mét gi¶i thi ®Êu bãng ®¸ 

(n ∈ `,  n ≥ 2). Gi¶i ®Êu tæ chøc theo thÓ thøc thi ®Êu vßng trßn mét 

l−ît. C¸ch tÝnh ®iÓm mçi trËn ®Êu nh− sau: §éi th¾ng ®−îc 3 ®iÓm, ®éi 
thua ®−îc 0 ®iÓm, trËn ®Êu cã kÕt qu¶ hßa th× mçi ®éi ®−îc 1 ®iÓm. Khi 
kÕt thóc gi¶i kh«ng cã hai ®éi nµo cã ®iÓm b»ng nhau. Hái ®éi ®øng 
®Çu Ýt nhÊt h¬n ®éi xÕp cuèi bao nhiªu ®iÓm? 

Thêi h¹n: Tr−íc ngµy 08.01.2020 theo dÊu b−u ®iÖn. 

 TrËn ®Êu thø mét tr¨m s¸u m−¬i l¨m (TTT2 sè 199) 

§Ò bµi. Cho c¸c sè thùc d−¬ng a, b, c tháa 

m·n a2 + b2 + c2 = 3abc. T×m gi¸ trÞ nhá nhÊt 
cña biÓu thøc 

+ += + + +
+ + + + +
ab bc ca 2(a b c)

P .
c 2 a 2 b 2 ab bc ca

 

Lêi gi¶i. Tr−íc hÕt ta cã nhËn xÐt sau: 
Víi mäi sè thùc d−¬ng a, b, x, y th× 

− + − + −+ − = =
3 2

2 2 a 3a 2 (a 1)(a a 2)
1) a 3

a a a
 

− += ≥
2(a 1) (a 2)

0.
a

  

Suy ra + ≥2 2
a 3.

a
  

§¼ng thøc x¶y ra khi vµ chØ khi a = 1. 

( )
⎛ ⎞

+ + = + + +⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠

− +
= + +

≥ + + = +

2 2 2 2
2 2

2
2 2

2 2 2

a b a y b x
2) x y a b

x y x y

(ay bx) 2abxy
a b

xy

a b 2ab (a b) .

 

Suy ra 
+

+ ≥
+

2 2 2a b (a b)
.

x y x y
 

§¼ng thøc x¶y ra khi vµ chØ khi ay = bx 

⇔ =
a b

.
x y

 

¸p dông c¸c nhËn xÐt trªn ta ®−îc 

+ += + + +
+ + + + +
ab bc ca 2(a b c)

P
c 2 a 2 b 2 ab bc ca

+ += + + +
+ + + + +

2 2 2(ab) (bc) (ca) 2(a b c)

ab(c 2) bc(a 2) ca(b 2) ab bc ca

+ + +≥ + +
+ + + + + +

+ + + +
≥ +

+ + + + + + +

+ + + +
= +

+ + + + +

+ + + += + ≥
+ ++ +

2 2

2

2

2

2

(ab bc) (ca) 2(a b c)

ab(c 2) bc(a 2) ca(b 2) ab bc ca

(ab bc ca) 2(a b c)

ab(c 2) bc(a 2) ca(b 2) ab bc ca

(ab bc ca) 2(a b c)

3abc 2(ab bc ca) ab bc ca

(ab bc ca) (a b c)
2. 3.

ab bc ca(a b c)

= ⇔ = =
+ + +

ab bc ca
P 3 ,

ab(c 2) bc(a 2) ca(b 2)
 

+ +
=

+ +
a b c

1
ab bc ca

⇔ = = =a b c 1.  

VËy gi¸ trÞ nhá nhÊt cña P b»ng 3 khi a = b = 

c = 1. 

NhËn xÐt. Häc sinh Trung häc c¬ 

së chØ ®−îc dïng trùc tiÕp bÊt ®¼ng 
thøc AM-GM cho hai sè thùc kh«ng 

©m, c¸c bÊt ®¼ng thøc cæ ®iÓn kh¸c khi dïng 

ph¶i kÌm theo chøng minh l¹i bÊt ®¼ng thøc 

®ã. Trªn tinh thÇn ®ã, trong c¸c vâ sÜ göi lêi 

gi¶i tíi tßa so¹n, vâ sÜ Lª Thµnh Trung, 9D, 

THCS §iÖn Biªn, TP. Thanh Hãa, Thanh 

Hãa lµ vâ sÜ ®−îc ®¨ng quang trong trËn ®Êu 

nµy. 

nguyÔn minh ®øc 



 

 
ph−¬ng tr×nh nghiÖm nguyªn 

lª anh tuÊn (Quúnh L−u, NghÖ An) 

h−¬ng tr×nh nghiÖm nguyªn lµ mét 
chuyªn ®Ò hay vµ quan träng víi häc 
sinh giái bëi c¸c kiÕn thøc ®Ó gi¶i 

quyÕt bµi to¸n nµy rÊt phong phó. Nh÷ng 
kiÕn thøc nµo th−êng ®−îc sö dông ®Ó gi¶i 
ph−¬ng tr×nh nghiÖm nguyªn? 
1. §−a biÓu thøc chøa Èn vÒ d¹ng tÝch 
NhiÒu ph−¬ng tr×nh nghiÖm nguyªn cã thÓ 
®−a vÒ d¹ng tÝch c¸c thõa sè chøa Èn b»ng 
mét sè nguyªn. 
Bµi to¸n 1. T×m nghiÖm nguyªn cña ph−¬ng 

tr×nh − =3 3y x 91. (1)   

Lêi gi¶i. Ph−¬ng tr×nh (1) t−¬ng ®−¬ng víi 

− + + =2 2(y x)(x xy y ) 91. (2)  

V× x2 + xy + y2 > 0 víi mäi x, y nªn tõ (2) suy 
ra y − x > 0. 
MÆt kh¸c 91 = 1.91 = 7.13 vµ x2 + xy + y2, 
y − x ®Òu lµ sè nguyªn d−¬ng nªn ta cã c¸c 
tr−êng hîp sau:  

> TH1. 
− =⎧⎪

⎨
+ + =⎪⎩

2 2

y x 1

x xy y 91.
 

Gi¶i ra ta ®−îc (x, y) = (−6; −5); (5; 6). 

> TH2. 
− =⎧⎪

⎨
+ + =⎪⎩

2 2

y x 91

x xy y 1
 (v« nghiÖm).   

> TH3. 
− =⎧⎪

⎨
+ + =⎪⎩

2 2

y x 7

x xy y 13.
 

Gi¶i ra ta ®−îc (x, y) = (−3; 4); (−4; 3). 

> TH4. 
− =⎧⎪

⎨
+ + =⎪⎩

2 2

y x 13

x xy y 7
 (v« nghiÖm). 

VËy ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm nguyªn  
(x; y) ∈ {(−6; −5); (5; 6); (−3; 4); (−4; 3)}. 

Bµi to¸n 2. T×m nghiÖm nguyªn cña ph−¬ng 

tr×nh + + =2 4x 4x 1 y . (1)  

Lêi gi¶i. Ph−¬ng tr×nh (1) t−¬ng ®−¬ng víi 

+ − = ⇔ + − + + =2 4 2 2(x 2) y 3 (x 2 y )(x 2 y ) 3.

KÕt hîp víi + − ≤ + +2 2x 2 y x 2 y  nªn ta cã 

⎧ + − = −⎪
⎨

+ + = −⎪⎩

2

2

x 2 y 3

x 2 y 1
 hoÆc 

⎧ + − =⎪
⎨

+ + =⎪⎩

2

2

x 2 y 1

x 2 y 3.
 

Gi¶i c¸c hÖ trªn ta ®−îc 
(x; y) ∈ {(−4; 1); (−4; −1); (0; 1); (0; −1)}. 
Bµi to¸n 3. T×m nghiÖm nguyªn cña ph−¬ng 

tr×nh = + + +2x y(y 1)(y 2)(y 3). (1)  

Lêi gi¶i. Ph−¬ng tr×nh (1) t−¬ng ®−¬ng víi 

= + + +2 2 2x (y 3y)(y 3y 2).  

§Æt = +2t y 3y  ta ®−îc 

+ − = ⇔ + − =
⇔ + − + + =

2 2 2t(t 2) x 0 (t 1) x 1

(t 1 x)(t 1 x) 1.
 

Tõ ®ã dÔ dµng t×m ®−îc nghiÖm nguyªn cña 
ph−¬ng tr×nh 
(x; y) ∈ {(0; 0); (0; −1); (0; −2); (0; −3)}. 
Bµi to¸n 4. T×m nghiÖm nguyªn kh«ng ©m 
cña ph−¬ng tr×nh 

+ + = + +4 4 2 2(y 1) y (x 1) x . (1)  

Lêi gi¶i. Ph−¬ng tr×nh (1) t−¬ng ®−¬ng víi  

+ + + = +

⇔ + + + + + = + +

⇔ + + = + +

4 3 2 2

4 3 2 2 2

2 2 2

y 2y 3y 2y x x

(y 2y y ) 2(y y) 1 x x 1

(y y 1) x x 1.

 

§Æt = + +2t y y 1 th× ∈ ≥`t ; t 1 ta ®−îc 

= + + ⇔ = + +

⇔ − + =
⇔ − − + + =

2 2 2 2

2 2

t x x 1 4t 4x 4x 4

4t (2x 1) 3

(2t 2x 1)(2t 2x 1) 3.

 

P 



 

Chó ý r»ng 2t + 2x + 1 ≥ 3 nªn ta cã  
2t + 2x + 1 = 3 vµ 2t − 2x − 1 = 1. 
Tõ ®ã ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm nguyªn kh«ng 
©m lµ (x; y) = (0; 0). 
2. Sö dông tÝnh chia hÕt 
Ngoµi c¸c quy t¾c chia hÕt cho c¸c sè, cÇn 
l−u ý thªm vÒ sè d− cña sè chÝnh ph−¬ng khi 
chia cho mét sè. 
Bµi to¸n 5. Gi¶i ph−¬ng tr×nh nghiÖm 
nguyªn x2 + 4y2 = 2019. 
Lêi gi¶i. Mét sè chÝnh ph−¬ng khi chia cho 4 
cã sè d− lµ 0 hoÆc 1. 
Mµ x2; (2y)2 lµ c¸c sè chÝnh ph−¬ng nªn khi 
chia c¸c sè nµy cho 4 chØ cã c¸c sè d− lµ 0 
hoÆc 1. 
Do ®ã x2 + 4y2 chia cho 4 chØ cã c¸c sè d− lµ 
0; 1; 2. 
MÆt kh¸c 2019 chia cho 4 d− 3 nªn ph−¬ng 
tr×nh ®· cho kh«ng cã nghiÖm nguyªn. 
Bµi to¸n 6. Gi¶i ph−¬ng tr×nh nghiÖm 
nguyªn  

+ + + + + + + =x(x 1)(x 2)(x 3) y(y 1)(y 2)(y 3) 2019.

Lêi gi¶i. TÝch cña n sè nguyªn liªn tiÕp lu«n 
chia hÕt cho n mµ + + +x(x 1)(x 2)(x 3)  vµ 

+ + +y(y 1)(y 2)(y 3)  ®Òu lµ tÝch cña 4 sè 
nguyªn liªn tiÕp nªn chóng chia hÕt cho 4. 
Tõ ®ã ta cã tæng 

+ + + + + + +x(x 1)(x 2)(x 3) y(y 1)(y 2)(y 3)  chia 
hÕt cho 4. 
MÆt kh¸c 2019 kh«ng chia hÕt cho 4. 
VËy ph−¬ng tr×nh ®· cho kh«ng cã nghiÖm 
nguyªn. 
Bµi to¸n 7. Gi¶i ph−¬ng tr×nh nghiÖm 

nguyªn − =2 2x 2y 5.  (1) 

Lêi gi¶i. V× 2y2 lµ sè ch½n, 5 lµ sè lÎ nªn x lµ 
sè lÎ. 

§Æt x = 2k + 1 (k ∈ Z), thay vµo (1) ta ®−îc 

+ + − = ⇔ + − =2 2 2 24k 4k 1 2y 5 2(k k 1) y .  
Suy ra y lµ sè ch½n. 

§Æt y = 2t (t ∈ Z), ta cã 

+ − = ⇔ + = +2 2 22(k k 1) 4t k(k 1) 2t 1. (2)  

Ta thÊy k(k + 1) lµ sè ch½n, 2t2 + 1 lµ sè lÎ 
nªn ph−¬ng tr×nh (2) v« nghiÖm.  
Bµi to¸n 8. T×m nghiÖm nguyªn cña ph−¬ng 

tr×nh + =2 26x 5y 74.   

Lêi gi¶i. Ta thÊy nÕu (xo; yo) lµ nghiÖm cña 
ph−¬ng tr×nh th× (xo; −yo); (−xo; −yo); (−xo; yo) 
còng lµ nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh. Bëi vËy ta 
chØ cÇn t×m nghiÖm (xo; yo) víi xo, yo ≥ 0. 
Ta cã 6(x2 − 4) = 5(10 − y2). 

Suy ra x2 − 4 # 5  ⇒  x2 + 1 # 5. 

MÆt kh¸c 6x2 < 74 nªn 

⇒ < < =2 74 1
0 x 12

6 3
  

⇒  < ≤20 x 12   

⇒
⎡ =
⎢
⎢ =⎣

2

2

x 4

x 9
  (v× x2 + 1 # 5). 

> NÕu x2 = 4 ⇒  y2 = 10 (lo¹i). 
> NÕu x2 = 9 ⇒  y2 = 4. 
VËy ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm nguyªn  
(x; y) ∈ {(3; 2);(3; −2);(−3; 2);(−3; −2)}. 
Bµi to¸n 9. T×m nghiÖm nguyªn cña ph−¬ng 

tr×nh + − + =2xy 2xy 243y x 0.  

H−íng dÉn gi¶i. Ta viÕt ph−¬ng tr×nh ®· cho 

vÒ d¹ng + =2x(y 1) 243y.   

> NÕu y = −1 th× ph−¬ng tr×nh trë thµnh 
0 = −243 (kh«ng tháa m·n). 
> NÕu y ≠ −1 th× ph−¬ng tr×nh t−¬ng ®−¬ng 

víi =
+ 2

243y
x .

(y 1)
  

V× x lµ sè nguyªn nªn 243y # (y + 1)2. 

 Mµ (y ; y + 1) = 1 nªn 243 # (y + 1)2. 

Suy ra 

⎡ + =
⎢
⎢ + =
⎢
⎢ + =⎣

2

2 2

2 4

(y 1) 1

(y 1) 3

(y 1) 3

 

Tõ ®ã ta t×m ®−îc c¸c nghiÖm nguyªn cña 
ph−¬ng tr×nh. 
Bµi to¸n 10. T×m c¸c sè nguyªn x ®Ó gi¸ trÞ 

cña y lµ sè nguyªn, biÕt r»ng 
− +

=
+

2x x 3
y .

x 2
  

H−íng dÉn gi¶i. Ta viÕt ph−¬ng tr×nh ®· cho 

vÒ d¹ng = − +
+
9

y x 3 .
x 2

  

V× x, y lµ sè nguyªn nªn 
+
9

x 2
 lµ sè nguyªn 

⇔ +x 2  lµ −íc cña 9. 



 

Tõ ®ã suy ra + ∈ ± ± ±x 2 { 1; 3; 9}  

⇔ ∈ − − − −x { 1; 3;1; 5; 7; 11}.  

Tõ ®ã ta t×m ®−îc nghiÖm nguyªn cña 
ph−¬ng tr×nh. 

3. S¾p thø tù c¸c Èn 
NÕu c¸c Èn x, y, z,… cã vai trß b×nh ®¼ng, ta 
cã thÓ gi¶ sö x ≥ y ≥ z ≥ … ®Ó t×m nghiÖm 
tháa m·n ®iÒu kiÖn nµy. Tõ ®ã, dïng phÐp 
ho¸n vÞ ®Ó suy ra c¸c nghiÖm cßn l¹i cña 
ph−¬ng tr×nh ®· cho. 

Bµi to¸n 11. T×m nghiÖm nguyªn d−¬ng cña 
ph−¬ng tr×nh + + =x y z xyz. (1) 

Lêi gi¶i. Kh«ng mÊt tÝnh tæng qu¸t ta gi¶ sö  
≥ ≥ ≥ ⇒ ≥ ⇒ ≤x y z 1 3x xyz yz 3.  

> NÕu yz = 1 ⇒ y = z = 1. 
Thay vµo (1) ta cã x + 2 = x (v« lÝ). 
> NÕu yz = 2 ⇒ z = 1, y = 2. 
Thay vµo (1) ta cã x + 3 = 2x ⇒ x = 3. 
> NÕu yz = 3  do y ≥  z ⇒ z = 1, y = 3. 

Thay vµo (1) ta cã x + 4 = 3x ⇒ x = 2 (m©u 
thuÉn víi gi¶ thiÕt). 
Do ®ã x = 3; y = 2; z = 1. 
V× vai trß b×nh ®¼ng cña x, y, z nªn nghiÖm 
nguyªn d−¬ng cña ph−¬ng tr×nh lµ c¸c ho¸n 
vÞ cña (1, 2, 3). 

Bµi to¸n 12. T×m nghiÖm nguyªn d−¬ng cña 

ph−¬ng tr×nh + + =
1 1 1

2.(1)
x y z

 

Lêi gi¶i. Kh«ng mÊt tÝnh tæng qu¸t gi¶ sö  
≥ ≥ ≥x y z 1.  

Ta cã = + + ≤ ⇒ ≤ ⇒ =
1 1 1 3 3

2 z z 1.
x y z z 2

 

Thay vµo (1) ta cã 

+ + = ⇒ = + ≤ ⇒ ≤1 1 1 1 2
1 2 1 y 2.

x y x y y
 

> NÕu y = 1 ⇒ =
1

0
x

 (v« lÝ). 

> NÕu y = 2 ⇒ = ⇒ =
1 1

x 2.
x 2

 

VËy x = y = 2, z = 1.  
V× vai trß b×nh ®¼ng cña x, y, z nªn nghiÖm 
nguyªn d−¬ng cña ph−¬ng tr×nh lµ c¸c ho¸n 
vÞ cña (1, 2, 2). 

Bµi to¸n 13.  T×m c¸c sè nguyªn d−¬ng x, y  

tho¶ m·n + =1 1 1
.

x y 3
 (1) 

Lêi gi¶i. Do vai trß b×nh ®¼ng cña x, y nªn 
gi¶ sö ≥ ≥x y 1.  

Tõ (1) ta cã < ⇔ >
1 1

y 3
y 3

. (2) 

MÆt kh¸c ≥ ≥x y 1 nªn ≤ ≤
1 1

1
x y

 

⇒ = + ≤ + =
1 1 1 1 1 2

3 x y y y y
 

⇒ ≤y 6.  (3) 

V× y lµ sè nguyªn nªn tõ (2) vµ (3) ta cã 
≤ ≤4 y 6.  

Tõ ®ã ta cã c¸c nghiÖm nguyªn d−¬ng cña 
ph−¬ng tr×nh lµ 

∈(x; y) {(4;12); (12; 4); (6; 6)}.   

Bµi tËp vËn dông 
Bµi 1. Gi¶i c¸c ph−¬ng tr×nh nghiÖm nguyªn:  
a) x2 − 4xy = 23; 
b) 3x − 3y + 2 = 0; 
Bµi 2. T×m nghiÖm nguyªn d−¬ng cña c¸c 
ph−¬ng tr×nh sau: 
a) 4xy − 3(x + y) = 59; 
b) 5(xy + yz + zx) = 4xyz; 
Bµi 3. Chøng minh r»ng c¸c ph−¬ng tr×nh 
sau kh«ng cã nghiÖm nguyªn. 
a) x3 + y3 + z3 = x + y + z + 2020; 
b) 19x2 + 28y2 = 729;  
c) x2 + 4y2 + 9z2 = 2015. 

(K× sau ®¨ng tiÕp) 
 



 

®Ò thi chän häc sinh giái líp 9  
quËn cÇu giÊy, TP. hµ néi 

N¨m häc 2019 - 2020 
M«n thi: To¸n 

Thêi gian lµm bµi: 150 phót 

Bµi 1. (5 ®iÓm) 

1. Cho biÓu thøc 
⎛ ⎞+ − + −

= − +⎜ ⎟⎜ ⎟−− + − −⎝ ⎠

2x x x x x x x 1 x
P . .

x 1x x 1 2x x 1 2 x 1
 

a) T×m ®iÒu kiÖn cña x ®Ó biÓu thøc P cã nghÜa vµ rót gän P. 
b) T×m gi¸ trÞ nhá nhÊt cña P. 

2. Cho 3 sè d−¬ng x, y, z tháa m·n: x2 + y2 + z2 = (x − y)2 + (y − z)2 + (z − x)2. 

a) TÝnh x + y + z biÕt xy + yz + zx = 9. 

b) Chøng minh r»ng nÕu z ≥ x; z ≥ y th× z > x + y. 

Bµi 2. (5 ®iÓm)  

1. Gi¶i ph−¬ng tr×nh + + + − = + + + −2 29x 33x 28 5 4x 3 5 3x 4 12x 19x 21.  

2. T×m c¸c sè nguyªn (x, y) víi x ≥ 0; y ≥ 0 tháa m·n x2 + 3y2 + 4xy + 4x + 10y − 12 = 0. 

Bµi 3. (3 ®iÓm)   

1. Cho 3 sè thùc kh«ng ©m a, b, c tháa m·n a2 + b2 + c2 = 1. T×m gi¸ trÞ lín nhÊt cña biÓu thøc 

T = a + b2011 + c1954 − ab − bc − ac. 

2. T×m sè nguyªn d−¬ng x ®Ó 4x3 + 14x2 + 9x − 6 lµ sè chÝnh ph−¬ng. 

Bµi 4. (6 ®iÓm)  
Cho tam gi¸c ®Òu ABC c¹nh a, hai ®iÓm M, N lÇn l−ît di ®éng trªn hai ®o¹n AB, AC sao cho 

+ =
AM AN

1.
MB NC

 §Æt AM = x, AN = y. 

a) BiÕt =AM 1
,

AB 5
 tÝnh diÖn tÝch tam gi¸c AMN theo a. 

b) Chøng minh r»ng MN = a − x − y. 

c) Gäi D lµ träng t©m tam gi¸c ABC, K lµ trung ®iÓm cña AB. VÏ DI ⊥ MN, chøng minh r»ng 

DI = DK. 

Bµi 5. (1 ®iÓm)  

Cho mét b¶ng « vu«ng 2019 × 2020, mçi « vu«ng con cã thÓ t« mét trong hai mµu xanh hoÆc 
®á. BiÕt r»ng ban ®Çu tÊt c¶ c¸c « ®Òu ®−îc t« mµu xanh. Cho phÐp mçi lÇn ta chän mét 
hµng hoÆc mét cét vµ thay ®æi mµu cña tÊt c¶ c¸c « thuéc hµng hoÆc cét ®ã. Hái sau mét sè 
h÷u h¹n lÇn ®æi mµu ta cã thÓ thu ®−îc mét b¶ng gåm ®óng 2000 « vu«ng mµu ®á kh«ng? 



 

H¦íNG DÉN GI¶I ®Ò thi  
tuyÓn sinh LíP 10 thpt tP. hå chÝ minh 

N¨m häc 2019-2020 
M«n thi: To¸n  

(§Ò ®¨ng trªn TTT2 sè 200+201)

Bµi 1. a) B¶ng gi¸ trÞ 

x −4 −2 0 2 4 

= − 21
y x

2
 −8 −2 0 −2 −8

  

x 0 4 

y = x − 4 −4 0 

 

b) Ph−¬ng tr×nh hoµnh ®é giao ®iÓm cña (P) 
vµ (d) lµ nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh: 

− = − ⇔ − = − ⇔ + − =2 2 21
x x 4 x 2x 8 x 2x 8 0.

2
Suy ra x1 = 2; x2 = −4. 
•�Víi x1 = 2 th× y1 = −2. 
•�Víi x2 = −4 th× y2 = −8. 
VËy giao ®iÓm cña (P) vµ (d) lµ A(2; −2); 
B(−4; −8). 
Bµi 2. Ph−¬ng tr×nh ®· cho cã d¹ng 
ax2 + bx + c = 0, a = 2 > 0, c = −1 < 0. 
V× a vµ c tr¸i dÊu nhau nªn ph−¬ng tr×nh cã 2 
nghiÖm ph©n biÖt x1, x2. 
MÆt kh¸c 2(−1)2 − 3(−1) − 1 = 2 + 3 −1 = 4 ≠ 0. 
Ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm kh¸c −1 nªn x1, x2 

kh¸c −1. Theo hÖ thøc Vi-Ðt ta cã 
−

+ = =1 2 1 2
3 1

x x ; x .x .
2 2

 Do ®ã  

− − − + + − +
= + =

+ + + +

− + − + − −
= =

+ + + + + +

1 2 1 1 2 2

2 1 1 2

2 2 2
1 2 1 2 1 2

1 2 1 2 1 2 1 2

x 1 x 1 (x 1)(x 1) (x 1)(x 1)
A

x 1 x 1 (x 1)(x 1)

x 1 x 1 (x x ) 2x x 2

x x x x 1 x x x x 1

 

⎛ ⎞ ⎛ ⎞− − −⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠= =

− + +

2
3 1

2 2
52 2

.
1 3 81

2 2

 

Bµi 3. a) Víi ngµy 02 th¸ng 9 n¨m 2019 th× ta 
cã n = 2, t = 9 vµ H = 0.  
Do ®ã T = 2 + 0 = 2. Sè 2 chia cho 7 cã sè d− 
lµ 2 nªn ngµy 02 th¸ng 9 n¨m 2019 lµ ngµy 
thø Hai. 
Víi ngµy 20 th¸ng 11 n¨m 2019 th× ta cã 
n = 20, t = 11 vµ H = −2.  
Do ®ã T = 20 + (−2) = 18. 
Sè 18 chia cho 7 d− 4 nªn ngµy 20 th¸ng 11 
n¨m 2019 lµ ngµy thø T−. 
b) H»ng cã ngµy sinh nhËt vµo th¸ng 10 nªn 
t = 10, do ®ã H = 2. 
Ngµy sinh cña H»ng lµ béi cña 3 nªn ngµy 
sinh cña H»ng cã d¹ng n = 3k víi k ∈ {1; 2; 
...; 10}. 
Ta cã T = n + H = 3k + 2. 
Mµ ngµy sinh cña H»ng lµ thø Hai nªn ta cã 
3k + 2 = 7 A  + 2 (víi A  ∈` ) 
⇒�3k = 7 A �⇒�3k�# �7 ⇒ k # �7.�
Do vËy k = 7, suy ra n = 3k = 21. 
VËy ngµy sinh nhËt cña H»ng lµ ngµy 21. 
Bµi 4. a) Theo ®Ò bµi ta cã 

⎧= + = =⎧ ⎧ ⎪⇔ ⇔⎨ ⎨ ⎨= + =⎩ ⎩ ⎪ =⎩

1
1 a.0 b a.10 1 a

10
2 a.10 b b 1

b 1.

  

VËy = =1
a , b 1.

10
  



 

b) y1 = 2,85 (atm). MÆt kh¸c = +1
1

x
y 1.

10
  

Do ®ã + = ⇒ =1
1

x
1 2,85 x 18,5 (m).

10
  

VËy ng−êi thî lÆn ®ang ë ®é s©u 18,5 m. 
Bµi 5. Tæng sè tiÒn ba b¹n theo hîp ®ång 
ph¶i ®ãng gãp lµ: 
18000.(31 − 3) = 504000 (®ång). 
Chi phÝ cho 1 b¹n theo hîp ®ång ph¶i ®ãng 
gãp lµ: 504000 : 3 = 168000 (®ång). 
VËy tæng chi phÝ cho chuyÕn ®i lµ: 
168000 . 31 = 5208000 (®ång). 
Bµi 6. Ta cã 

a) n n n= − = − =o o oAOB BOX AOX 72 47 25 .   
Kho¶ng c¸ch gi÷a hai vÞ trÝ ®ã lµ: 

≈
25

20000. 2800
180

 (km). 

b) Gäi R lµ b¸n kÝnh cña Tr¸i §Êt. 

Ta cã π = ⇒ = ≈
π

20000
R 20000 R 6400 (km). 

§é dµi ®−êng xÝch ®¹o lµ π ≈2 R 40000 (km). 
ThÓ tÝch cña Tr¸i §Êt lµ:  

34
.3,14.6400 1097509546700

3
≈  (km3). 

Bµi 7. §æi 1,5 giê = 90 phót. 
Gäi thêi gian h«m nay cho ho¹t ®éng b¬i cña 
Dòng lµ x (phót), cho ho¹t ®éng ch¹y cña 
Dòng lµ y (phót), (®iÒu kiÖn x, y > 0). 
Theo ®Ò bµi ta cã hÖ ph−¬ng tr×nh 

+ = + =⎧ ⎧
⇔⎨ ⎨+ = + =⎩ ⎩

x y 90 10x 10y 900

15x 10y 1200 15x 10y 1200
  

= =⎧ ⎧
⇔ ⇔⎨ ⎨+ = =⎩ ⎩

5x 300 x 60

x y 90 y 30
 (nhËn). 

VËy h«m nay b¹n Dòng mÊt 60 phót ®Ó b¬i vµ 
mÊt 30 phót ®Ó ch¹y. 

Bµi 8. a) Tø gi¸c BEDC cã n n= = oBEC BDC 90   
Suy ra tø gi¸c BEDC lµ tø gi¸c néi tiÕp. 
Tam gi¸c DBA vu«ng t¹i D cã ®−êng cao DL 
nªn suy ra BD2 = BL. BA. 
b) Tø gi¸c ADHE cã  
n n+ = + =o o oADH AEH 90 90 180  nªn tø gi¸c 
ADHE néi tiÕp. 

Tõ ®ã n n=BAK BDE.   

Mµ n n=BJK BAK (hai gãc néi tiÕp cïng ch¾n 
mét cung).  

Do ®ã n n=BJK BDE.   

 
c) XÐt ΔBJD vµ ΔBDI cã 
nJBD chung, n n=BJD BDI.   
Do ®ã ΔBJD  ΔBDI (g.g). 

Suy ra = ⇒ =2BJ BD
BD BJ.BI.

BD BI
 

Do ®ã BJ. BI = BL. BA (=�BD2). 

XÐt ΔBIL vµ ΔBAJ cã mIBL  lµ gãc chung, 

=BI BL

BA BJ
 (v× BJ.BI = BL.BA). 

Do ®ã ΔBIL  ΔBAJ (c.g.c).  

Suy ra m n=BIL BAJ.   
Tõ ®ã tø gi¸c ALIJ lµ tø gi¸c néi tiÕp. 

Suy ra m n=ELI AJB.   

Mµ n n n m= =AJB ACB, ACB LEI  (v× tø gi¸c BEDC 
néi tiÕp). 

Suy ra m m=ELI LEI.  
Do ®ã ΔIEL c©n t¹i I ⇒�IE = IL. 

Mµ m n m n+ = + = oELI ILD LEI IDL 90 .   

Do ®ã n n=ILD IDL.   
Tõ ®ã tam gi¸c IDL c©n t¹i I. 
Suy ra ID = IL. 
Suy ra ID = IE (v× cïng b»ng víi IL). 
VËy I lµ trung ®iÓm cña ED.  
 



 

K× nμy    Magic Words 
L£ THÞ HUÖ 

Nhµ xuÊt b¶n Gi¸o dôc ViÖt Nam 
 
Mét sè tõ khi c¸c em thay ®æi vÞ trÝ c¸c ch÷ c¸i sÏ t¹o thµnh c¸c tõ míi 
rÊt thó vÞ. 
Ch¼ng h¹n nh−: 
Tõ gèc ban ®Çu                       Tõ míi sau khi xÕp l¹i 

on       no 
now       won 
pot       top 
bat       tab 

   sale       seal 
C¸c em h·y thö thay ®æi con ch÷ trong c¸c tõ d−íi ®©y nhÐ. 
1. Change sore to a thorny flower.      ________ 

2. Change bus to a type of underwater transportation.    ________ 

3. Change add to a word for father.       ________ 

4. Change not to a word for 2,000 pounds.      ________ 

5. Change stone to little messages.       ________ 

6. Change panel to a flying machine.      ________ 

7. Change net to the number of fingers and toes you have.   ________ 

8. Change low to a very wise bird.       ________ 

9. Change raw to a word for battle.       ________ 

KÕt qu¶ « ch÷ c¸c loµi vËt quen thuéc (TTT2 sè 199) 

Vµo th¨m V−ên Anh k× tr−íc, cã rÊt ®«ng 
c¸c b¹n ®· nhiÖt t×nh tham gia vµ t×m ®−îc 
rÊt nhiÒu loµi vËt b»ng tiÕng Anh trong « 
ch÷. Cã thÓ cã nhiÒu tõ tiÕng Anh cïng 
®iÒn ®−îc vµo mét hµng. Chñ V−ên rÊt vui 
v× cã kh«ng Ýt b¹n ®· t×m ra nhiÒu c¸ch 
®iÒn. Sau ®©y lµ ®¸p ¸n ®óng c¸c loµi vËt 
theo thø tù hµng ngang tõ trªn xuèng: 
DOLPHIN – con c¸ heo; FOX – con c¸o 
(hoÆc DOG – con chã; hoÆc COW – con 
bß); FROG – con Õch; MOUSE – con 
chuét (hoÆc HORSE – con ngùa); 
LEOPARD – con b¸o; MONKEY – con khØ 
(hoÆc DONKEY – con lõa); GOAT – con 
dª; LION – con s− tö; HORSE – con ngùa 
(hoÆc MOUSE – con chuét); GOOSE – 

con ngçng (hoÆc MOOSE – nai sõng tÊm); 
SPARROW -  con chim sÎ. 

NhËn xÐt. N¨m b¹n ®· tham gia 
vµ t×m ®óng vµ ®ñ c¸c loµi vËt sÏ 
®−îc nhËn quµ tÆng cña Chñ 

V−ên: Vò Ngäc Linh, 8G, THCS §Æng Thai 

Mai, TP. Vinh, NghÖ An; L−¬ng Hµ Phóc, 
6A5, THCS GiÊy Phong Ch©u, Phï Ninh, 

Phó Thä; D−¬ng Nh− Quúnh, THCS Lý Tù 

Träng, B×nh Xuyªn, VÜnh Phóc; Nghiªm 
Minh Vò, 7A3, THCS Yªn Phong, Yªn 

Phong, B¾c Ninh; TrÇn Gia Huy, 8C, 

THCS Hoµng Xu©n H·n, §øc Thä, Hµ 
TÜnh. Xin chóc mõng c¸c b¹n. 

Chñ V−ên 



 

®Ò thi  
c©u l¹c bé ttt 

vâ xu©n minh 

K× 30 
CLB1. Find the integers x and y such that  

+ =4 yx 3 28562.  
CLB2. Find x and y satisfying 
⎧⎪ + = − +
⎨
+ =⎪⎩

4 4 2 2x y 8(x xy y )

x y 4.
  

CLB3. Given real numbers x, y and z such 
that  

+ − = − + =
x y z x y z

1.
3 4 6 4 8 6

 

Find the value of the expression  
M = 3x + 6y − 5z.  
CLB4. Given the expression 

− + − + − +
= + +

− − − − − −

2 2 2a (a 1) bc b (b 1) ca c (c 1) ab
S .

(a b)(a c) (b c)(b a) (c a)(c b)
 

Where a, b and c are pair-sely different. 
Prove that the value of S is always an integer.   
CLB5. Given right angle xAy. Points B, C can 
move along on rays Ax and Ay respectively 
with the condition that AB + BC + CA = 1. 
Find the minimum and the maximum value of 
the length of segment BC.   

®ç ®øc thµnh (dÞch) 
 

 K× 28 (TTT2 sè 199) 

CLB1. §iÒu kiÖn a, b, a + 3b kh¸c 0. 

−
− = ⇒ + − +

+
= − ⇒ − − =2 2

1 3 14
b(a 3b) 3a(a 3b)

a b a 3b

14ab 3a 6ab 3b 0

⇒ − − = ⇒ − =a b a b
2 0 2

b a b a
 

Do ®ã 

⎛ ⎞ ⎛ ⎞= − = − + −⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

= + =

33 3

3 3

3

a b a b a b a b
M 3 . .

b a b a b ab a

2 3.2 14.

 

CLB2.  
• n = 1 th× 2n − 1 = 1 kh«ng lµ sè nguyªn tè. 

• n = 2 th× 2n − 1 = 3 vµ 2n + 1 = 5 lµ c¸c sè 
nguyªn tè. 

•� ≥n 3  th× 2n − 1, 2n, 2n + 1 lµ ba sè tù nhiªn 
liªn tiÕp nªn cã mét sè chia hÕt cho 3.  
Mµ 2n kh«ng chia hÕt cho 3.  

Do ®ã 2n − 1 hoÆc 2n + 1 chia hÕt cho 3.  

MÆt kh¸c, do ≥n 3  nªn 2n − 1 vµ 2n + 1 ®Òu 
lín h¬n 3.  

Khi ®ã, 2n − 1 hoÆc 2n + 1 lµ hîp sè. 

VËy chØ cã n = 2 th× 2n − 1 vµ 2n + 1 ®ång thêi 
lµ sè nguyªn tè. 

CLB3. • Víi n = 2k ∈`(k *)  th× 

[ ]n n 1 1
k k k k 2k n.

2 2 2

+⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ = + + = + = =⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦
  

• Víi n = 2k + 1 ∈`(k )  th× 

[ ]n n 1 1
k k 1

2 2 2

k k 1 2k 1 n.

+⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ = + + +⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦
= + + = + =

 

VËy 
n n 1

n.
2 2

+⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ =⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦
 

CLB4. Tõ 
+⎛ ⎞− ≥ ⇒ ≤ ⎜ ⎟

⎝ ⎠

2
2 x y

(x y) 0 xy
2

 ta cã 

+ − + −(a b c)(b c a)

+ − + + −⎛ ⎞≤ =⎜ ⎟
⎝ ⎠

2
2a b c b c a

b . (1)
2

 

+ − + −(b c a)(c a b)

+ − + + −⎛ ⎞≤ =⎜ ⎟
⎝ ⎠

2
2b c a c a b

c . (2)
2

 

+ − + −(c a b)(a b c)

+ − + + −⎛ ⎞≤ =⎜ ⎟
⎝ ⎠

2
2c a b a b c

a . (3)
2

 

MÆt kh¸c, do a, b, c lµ ba c¹nh cña tam gi¸c 
nªn a + b − c > 0, b + c − a > 0 vµ c + a − b > 0. 
Khi ®ã, nh©n vÕ víi vÕ cña (1), (2) vµ (3) ta cã 

[ ]+ − + − + − ≤

⇒ + − + − + − ≤

2 2(a b c)(b c a)(c a b) (abc)

(a b c)(b c a)(c a b) abc.
 

(Xem tiÕp trang 6) 



 

Hái: Xem c¸c bøc ¶nh Noel ë nhiÒu n−íc, em 
thÊy «ng giµ Noel ®i trong tuyÕt r¬i tr«ng rÊt 
®Ñp. Quª em ch−a bao giê thÊy tuyÕt r¬i 
nh−ng cã n¬i nµo ë n−íc ta cã tuyÕt r¬i kh«ng 
anh? 

Huúnh V¨n H. 
(8A1, THCS Mü Léc, Phó Mü, B×nh §Þnh) 

§¸p:  

 ThËt l¹nh míi cã tuyÕt r¬i  
N−íc ta còng cã nh÷ng n¬i thÊy råi  
 Sa Pa n¨m tr−íc ®Êy th«i  
Sím ra nh×n c¶ khung trêi tr¾ng tinh 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Hái: Ngµy 20/11 hµng n¨m cã ng−êi gäi lµ 
Ngµy HiÕn ch−¬ng Nhµ gi¸o nh−ng tr−êng 
em gäi lµ Ngµy Nhµ gi¸o ViÖt Nam. Sao thÕ 
anh? 

Tr−¬ng T. T. 
(Líp 9B, THCS Nh÷ B¸ Sü, Ho»ng Ho¸, 

Thanh Ho¸) 

§¸p: 
 HiÓu lÞch sö sÏ t−êng m×nh  
Ngµy cña thÕ giíi, n−íc m×nh lÊy lu«n  
 Ngµy c«ng bè b¶n HiÕn ch−¬ng  
Ngµy thªm g¾n bã yªu th−¬ng thÇy trß 

Hái: Em trai em n¨m tíi vµo líp 1, nghe nãi 
sÏ häc theo s¸ch gi¸o khoa míi. Nh− vËy 
s¸ch cò mµ em ®Ó dµnh sÏ kh«ng dïng ®−îc 
cho em n÷a ph¶i kh«ng anh? 

Phïng K. L.  
(Líp 7A2, THCS Nghi H−¬ng, Cö Lß,  

NghÖ An) 

§¸p: 
 C¶m ¬n chÞ g¸i biÕt lo  
Dµnh c¶ s¸ch cò tÆng cho em dïng  
 Sang n¨m líp mét c¸c vïng  
Häc gi¸o khoa míi ®Ó cïng ®æi thay  

Hái: Cã b¹n líp em lªn m¹ng x· héi ®Ó nãi 
xÊu em? Anh ¬i! Nh− vËy cã ph¹m luËt 
kh«ng? 

Vâ T. A. 
(Líp 6/1, THCS Lý Tù Träng, Tiªn Kú, 

Tiªn Ph−íc, Qu¶ng Nam) 

§¸p: 
 Nh¾c b¹n ph¶i xo¸ ®i ngay 
LuËt an ninh m¹ng ®iÒu nµy rÊt nghiªm  
 Tuæi nhá th©n kÕt b¹n hiÒn  
Nãi xÊu trªn m¹ng lµ phiÒn l¾m c¬… 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Anh Phã Gì x−a 



 

C¸c líp 6 & 7
Bµi 1(202). Cho A = 5n2 + 

10n + 601, víi n lµ sè tù 
nhiªn. T×m gi¸ trÞ nhá nhÊt 
cña tæng c¸c ch÷ sè cña A. 

t¹ thËp  
(TP. Hå ChÝ Minh) 

Bµi 2(202). T×m c¸c sè nguyªn x, y, z tháa 

m·n 2013 2016 2019 2021x y z 2018 .+ + =   

nguyÔn ®¨ng dòng  
(Sè nhµ 138, tæ 20A, P. Yªn Hßa, 

Q. CÇu GiÊy, Hµ Néi) 
Bµi 3(202). ViÕt ngÉu nhiªn chÝn sè 2, 5, 8, 
11, 14, 17, 20, 23, 26 vµo chÝn « vu«ng trong 
h×nh bªn, mçi « chøa mét sè. Gäi x lµ tæng 
c¸c sè trong 3 hµng, y lµ tæng c¸c sè trong 3 
cét, z lµ tæng c¸c sè trong 2 ®−êng chÐo. §Æt  

S = x + y + z. T×m gi¸ trÞ lín nhÊt cña S. 

 

trÇn quang vinh  
(Nhµ xuÊt b¶n Gi¸o dôc ViÖt Nam) 

Bµi 4(202). Cho tam gi¸c ®Òu ABC cã sè ®o 
®é dµi c¹nh lµ mét sè tù nhiªn. Gäi D lµ ®iÓm 
tïy ý trªn c¹nh BC (D kh«ng trïng víi B vµ 
C). Trªn tia ®èi cña tia DA lÊy ®iÓm M sao 

cho n = oAMB 60 .  Chøng minh r»ng MA2 + 

MB2 + MC2 kh«ng lµ sè chÝnh ph−¬ng. 

Huúnh thanh t©m 
(B−u ®iÖn TX. An Nh¬n, B×nh §Þnh) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1(202). Given that A = 5n2 + 10n + 601, 
where n is a natural number. Find the 
minimum sum of the digits of A.  

2(202). Find integers x, y and z such that 
2013 2016 2019 2021x y z 2018 .+ + =  

3(202). Nine numbers 2, 5, 8, 11, 14, 17, 20, 

23, 26 are randomly filled in the below 3 × 3 
grid with each number in one cell. Let x be 
the sum of all of the numbers in the 3 rows, y 
be the sum of all of the numbers in the 3 
columns and z be the sum of all the numbers 
in the 2 diagonals. Find the maximum value 

of S = x + y + z. 

 

4(202). Given equilateral triangle ABC with 
natural-number side length. Let D be an 
arbitrary point on BC (D is neither B nor C). 
In the opposite ray of DA, construct point M 

such that n = oAMB 60 .  
Show that MA2 + MB2 + MC2 is not a perfect 
square.  



 

C¸c líp THCS 
Bµi 5(202). Gi¶i ph−¬ng tr×nh 

+ + − =
−

1 1
1 2x 2 2.

x 1 x
  

l¹i quang thä 
(Phßng Gi¸o dôc vµ §µo t¹o Tam D−¬ng, 

VÜnh Phóc) 

Bµi 6(202). Cho c¸c sè thùc x, y, z, t tháa 

m·n 0 < x, y, z, t ≤ 1. T×m gi¸ trÞ nhá nhÊt 

cña biÓu thøc 
+=

+ + +
xyzt 3

Q .
x y z t

 

cao minh quang 
(Tr−êng THPT chuyªn NguyÔn BØnh Khiªm, 

VÜnh Long) 

Bµi 7(202). Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh 

⎧ + + =⎪
⎨

− + − + − =⎪⎩

2 2 2

3 3 3 3 3 3

x y z 8

x y y z z x 32 2.
  

vò hång phong 
(Tr−êng THPT Tiªn Du 1, Tiªn Du, B¾c 

Ninh) 
Bµi 8(202). Cho tam gi¸c nhän ABC (AB < AC) 

néi tiÕp ®−êng trßn (O). C¸c ®−êng cao BD, 

CE cña ΔABC c¾t nhau t¹i H. Gäi M lµ trung 
®iÓm cña BC, N lµ giao ®iÓm cña AH vµ DE, 
K lµ giao ®iÓm cña AO vµ BC. Chøng minh 
r»ng HM // NK. 

nguyÔn ®øc TÊn 
(TP. Hå ChÝ Minh) 

 
 
 
 
 
 
 

 
5(202). Solve the following equation 

+ + − =
−

1 1
1 2x 2 2.

x 1 x
  

6(202). Given 4 real numbers x, y, z and t 

such that 0 < x, y, z, t ≤ 1. Find the minimum 

value of the expression 
+

=
+ + +
xyzt 3

Q .
x y z t

 

7(202). Solve the following system of 

equations 

⎧ + + =⎪
⎨

− + − + − =⎪⎩

2 2 2

3 3 3 3 3 3

x y z 8

x y y z z x 32 2.
 

8(202). Acute triangle (AB < AC) is inscribed 

in circle (O). The two altitudes BD and CE of 

ΔABC meet each other at H. Let M be the 

midpoint of BC, N be the intersection point of 
AH and DE, AO intersects BC at K. Prove 
that HM // NK.  

 






