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NHÁ XUÂT BÁN GIÁO DUC VIÆT NAM THAM GIA HÌI SÃCH 
CHAO MUNG NGÂY SÁCH UÀ U¢N HÓA BOC UIÊT NAM LAN THU TU QAM 20S 

Ngày 19/4/2025, t¡i Th° viÇn QuÑc 
gia ViÇt Nam, sÑ 31 Tràng Thi, Hà giÛi thiÇu qu£ng bá sách cça các nhà NÙi, Nhà xu¥t b£n Giáo dåc ViÇt Nam 

(NXBGDVN) �ã tham gia HÙi sách 
chào mëng Ngày Sách và V�n hóa �Íc 
ViÇt Nam l«n thé T° n�m 2025. 

HÙi sách �°ãc tÕ chéc là ho¡t �Ùng 
thi¿t thñc chào mëng Ngày Sách và 
V«n hóa �Íc ViÇt Nam (21/4) và Ngày 
sách và b£n quyÁn th¿ giÛi (23/4). VÛi 

måc tiêu khuy¿n khích và phát triÃn 
phong trào �Íc sách; nâng cao nh­n 
théc cça cÙng dÓng vÁ ý ngh)a và t©m 
quan trÍng cça viÇc �Íc sách; xây 
dñng thÏi quen dÍc sách trong gia 
�ình, nhà tr°Ýng, xã hÙi...: �Óng thÝi 
phát hiÇn, tôn vinh các tÕ chéc, cá 
nhân có nhïng �óng góp cho sñ phát 
tri¿n cça sách và v«n hóa �Íc. 

reio Däc IÆT NAINM 

Noày Súch oà Vàn lho£ dpc 2025 

Gian hàng sách cça NXBGDVN 
Ngày Sách và V�n hóa �Íc n�m nay 

mang mÙt chç �Ã �·c biÇt ý ngh)a: 
"Mõi trang sách -MÙt niÁm tñ hào" 
nh³m kh¯ng �Ënh vai trò to lÛn cça 
sách trong viÇc bÓi �£p tri théc, nuôi 
d°áng tâm hÓn, kh¡i gãi niÁm tñ hào 
vÁ lich sí dân tÙc nhân KÉ niÇm 50 
n�m Ngày Gi£i phóng miÁn Nam, 
thÑng nh¥t d¥t n°ßc. 

ho¡t �Ùng, nÙi dung phong phç nh±m 

HÙi sách d°ãc tÕ chéc vÛi nhiÁu 

xu¥t b£n., các nhà sách, trong dó có 
NXBGDVN. 

VÛi g³n 500 �©u sách, gian hàng 
cça NXBGDVN giÛi thiÇu d¿n b¡n doc 
các s£n ph©m �·c tr°ng cça 
NXBGDVN nh°: sách giáo khoa, sách 
tham kh£o, truyÇn thi¿u nhi,... 

Trong khuôn khÑ Ngày hÙi Sách, 
ngo£i các gian hàng sách còn có 
nhiÃu ho¡t dÙng khác: giÛi thiÇu, 
qu£ng bá xu¥t b£n ph¥n; tÕ chéc hÙi 
th£o, sñ kiÇn, giao l°u, tÍa dàm; giÛi 
thiÇu phong trào dÍc sách, vi¿t sách, 
qu£ng bá sách, l°u giï sách; thi k¿ 
chuyÇn, v½ tranh theo sách: �Íc sách 

chuyên �Á,. 
Tham dñ Ngày HÙi Sách, �¡i diÇn 

L�nh �¡o NXBGDVN - bà Phùng NgÍc 
HÓng. Phó TÑng Giám �Ñc kh¯ng 

�Ënh, �ây là ho¡t �Ùng v�n hóa ý 
nghia nh³m tôn vinh giá tri cça sách, 
cça tri théc, kh¡i d­y tình yêu vÛi 
sách và v�n hóa �Íc trong cÙng �ông 
bßi sách là tri théc, sách bÓi d°áng 
tâm hÓn chúng ta. 

�¿ Ngày Sách và V�n hóa �Íc �i 
vào �Ýi sÑng xã hÙi, tôn vinh giá trË 
cça sách và nhân rÙng viÇc �Íc sách, 
phát tri¿n v�n hóa �Íc, Ban tÕ chéc 
�ã kêu gÍi các nhà xu¥t b£n tài tr¡ vÁ 
sách, t£i liÇu cho các th° viÃn. 
NXBGDVN dã tài trã 624 b£n sách 
tham kh£o t°¡ng d°¡ng giá trË 43 triÁu 
�ông cho Th° viÇn guÑc gia ViÇt Nam 
dÃ úng hÙ tri¿n khai ho¡t �Ùng ý 
ngh)a này. 

BAN TRUYÊN THÔNG 
(Nhà xu¥t b£n Giáo dåc ViÇt Nam) 



TRUNG HOC CO SO 
Khi g·p bài toán tim sÑ d° trong phép chia mÙt 
luó thëa cho mÙt sÑ nguyên tÕ, chúng ta th°Ýng sí 
dång �Óng d° théc. VÛi måc �ich giúp �ôi t°ãng 
hÍc sinh lÛp 6, 7 dÅ dàng h¡n trong viÇc tiÇp c­n 
d¡ng toán này chúng tÑi xin trao �ÑÕi vÛi b¡n �Íc 
ph°¡ng pháp sí dång tÕng các luù thëa vi¿t theo 
quy lu­t �Ã gi£i các bài toán liên quan �Ãn tìm sÑ 
d° khi chia mÙt luù thëa cho mÙt sÑ nguyên tÑ. 
Sau �ây là mÙt sÑ thí då minh ho¡. 
Bài toán 1. Tìn so d° khi chia: 
a) 22012 cho 7: 

b) 32015 cho 7. 
LÝi gi£i. a) Phân tich: Ta có 23-1=7:7 và 2012 

chia cho 3 du 2, të �ó ta có lÝi gi£i sau: 
Goi A=22 +25+28 +...+22006 + 22009, Ta có: 

84-4=(25+28 +211 +..+2209 +22012) 
422+25+28+..+22006 +22009 ) 

7A-22012 �22 =22012 =7A+4. 

Vì tông A là sÑ tu nhiên nên 74:7 suy ra 22012 

chia cho 7 d° 4. 

b) Phân tich: Ta có 36 �1=728=7.104:7 và 2015 

chia cho 6 du 5, të �ó ta có lÝi gi£i 
GÍi B=35 +311 +317+...+32003+32009. Ta có: 

729B-B=(3!!+317 +323 +..+32009 +32015) 

Sì DUNG TÔNG CÁC LÚY THæA �¾ GIÁÂI BAI TOAN 
T0M SÔ DU KHI CHIA MÔT LÚY THæA 
CHO MØT Sh NGUYÆN TÓ 

728B=32015 35 

-(35+311 4+317 +...+32003 +32009) 

sau: 

’32015 =728B+35 =7.104B+34.7+5 

=7(104B+34)+5. 

�ó 32015 chia cho 7 du 5. 

NGUYÄNANH TUÁN (GV THCS Höa Hi¿u 2, TX. Thái Hòa, NghÇ An) 
NGUYÄN THÊ THÚY BÌNH (GV THCS Nghi n, TP Vinh, NghÇ An) 

Nh­n xét. 1) Câu b) chúng ta �ã sí dång k¿t qu£ 
30-1=729-1=728:7. Tuy nhiên viÇc tính toán 

36 =729 cing khá khó kh�n. Ta nh­n thây r¯ng 
3 +1=28:7. Të �ó ta có lÝi gi£i khác cho câu b) 

nh° sau: 

GÍi C=32-35+38�31l+...+32006 -32009 +32012 

’27C+C=(35�38 +3ll-314+...+32009 �32012 +32015) 

+(32�35 +38 �311 +..+32006 �32009 +32012 ) 
28C=32015 432 ’32015 �28C-32 =7.4C-14+5 

=7(4C-2)+5. 
Vì tÕng C là sÑ nguyên nên 7(4C-2):7. V­y 

32015 chia cho 7 d° 5. 
2) Të cách gi£i cça bài toán 1 ta có thê nêu các 

b°Ûc gi£i d¡ng toán tìm sô d° khi chia g" cho 

mÙt sÑ nguyên tÕ p nh° sau: 
B°Ûc I: Tìm sÑ tñ nhiên k nhÏ nh¥t khác 0 sao 

cho (a-1):p. 
B°Ûc 2: Tìm sÑ d° khi chia n cho k (giå sí n 
chia cho k d° r, trong �ó 0<r<k). 

B°Ûc 3: GÍi A=a"+arth +ar+2k +..+a-2k +a-k, 
të �ó tính �°ãc (ak-1)4=a*A-A=a" -a' 

a"=at-1)4+a'. Vi (a-1):p nèn suy ra sÑ 
d° khi chia a" cho sÕ nguyên tÑ p b±ng sÑ d° 
khi chia a' cho p. 

Vì tông B là sÑ tñ nhiên nên 7(104B+34):7. Do biêu théc 

Luu ý. Tr°Ýng hãp tính toán �Ã tìm tñ nhiên k 
nhÏ nh¥t khác 0 sao cho (ak-1):p mà kh·p khó 
kh�n trong tính toán thì ta có thÃ tìm sÑ tñ nhiên 
k nhÏ nh¥t sao cho (ak +1):p. Khi �ó ta chÍn 

A=a>-artk +ar+2k -ar+3k +...+au-2k -a*, 

Të �ó tính �°ãc (ak +1)A =a A+A=a-a" 

’a"=at +1)4+a". Vi (at +1):p nên suy ra sÑ 
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d° khi chia a" cho sÑ nguyên tÑ p b±ng sÑ d° 
khi chia a cho p. 
3) Thñc tÃ khi cho hÍc sinh áp dång cách gi£i nh° 
thí då 1, chúng tôi th¥y r±ng nó phç hãp h¡n cho 

�ôi t°ãng hÍc sinh lÛp 6, 7. Ngoài ra chúng ta có 
thê gi£i �°ãc c£c bài toán d¡ng này b±ng cách sí 
dång k¿t qu£ tÓng quát sau �ây. 
Bài toán 2. Chng tÏ r±ng: 
a) (a"-1):(a-1) vÛi a, neN' và qzl. 
b) (a?nl+1):(a+1) vÛi a, neN. 

c) (a'n-):(a+1) vÛi a, neN. 
LÝi gi£i. a) GÍi A=1+a+a' +a'+...+an-2+al, 
Ta có: aA-A={a+a?+a' +at+..+al+a") 

Vì tÓng A là sÑ tñ nhiên nên (a"-1):(a-1). 
>(a-1)4=a"-1. 

b) GÍi B=1-a+a?-a +...+a2n-2 -q2n-l 4a2n Ta 
có: aB+B=(a-a'+a³-at+...+a2n-l-a2n +q2n+1) 

-(1+a+a?+a?+.ta-2+a) 

Mà 

Vì tÕng B là sÑ nguyên nên (a2n+1+1):(a+1). 
c) GÍi C=1-a+a? -a +..+q2n-2-q2n-1, Ta có: 

aC+C=(a-a? +a'-at +...+q2n1-a2n) 

+{1-a+a'-a+..+azn-2-a2n-+a2n) 
(a+1)B=q2n+1 +1. 

2 

Vì tÕng C là sÑ nguyên nên (a2n �1):(a+1). 
Nh­n xét. B�ng cách áp dång bài toán 2 ta có 
cách gi£i khác cho bài toán 1 nh° sau: 

la+l)C=1-ar, 

a) Ta có: 22012 =4(2010-i)+4=4| (2)"-1l+4. 

chia cho 7 du 4. 

b) Ta có: 

+{1-a+a'-a' +...+a2n-2-a2n1) 

32015 =32(32013 

TOÁN HÌC 
TuÛiltè 

të �ó suy ra 22012 
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Theo bài toán 2b a có (3)" +1 (3+1)-=28 
28:7. Do �ó [(o"}2. 
chia cho 7 d° 5. 

Bài toán 3. Tìm sÑ d° khi chia: 
a) 42011 cho 7: b) 52017 cho 7; c) 92012 cho 7. 

d) 2201 cho 13: e) 3205 cho 13; f) 82001 cho 13 
LÝi gi£i. 

42011 

a) Cách 1. Goi A=4+44 +47+...+42005 +42008 Ta 

có: 644-A=(44 447 +410 +.+42008 +42011) 

634=42011 -4=42011 =63A+4. Vì tÑng A là 
sô tñ nhiên nên 42011 chia cho 7 d° 4. 
Cách 2. Ta có: 

Të �ó suy ra 32015 

(4+44+47 +...+4205 +42008 

-4(300-1)+4=4("4. 
Theo bài toán 2a ta có 

và 

63:7. Tù �ó suy ra 42011 chia cho 7 d° 4. 

Cách 2. Ta có: 

b) Cách 1. GÍi B=5-54 +57-_10 +..+52011 52014 
Ta có: 125B +B-(54 -57+s10-_l4 +..+s2014 �g2017) 

+(5-54 +57 -s10+...+52011 �52014 ) 
126B=5-52017’52017 =5-126B. 

Vì tÕng B là sÑ nguyên nên 126B:7. V­y 52017 
chia cho 7 du 5. 

và 

sao17 =s(s013+)-s =s+| (s-790+5. 

126=7.18:7. Do �ó 

Theo bài toán 2b ta có (s)+1:(5' +1)=126 và 
126=7.18:7. Do �ó (53)+1:7. Të �ó suy ra 
52017 chia cho 7 d° 5. 
Cách 3. Ta có: 

52017 chia cho 7 d° 5. 

Theo bài toán 2c ta có có |("-1(s+)=126 và 
Të �ó suy ra 



c) Cách 1. GÍi C=92 +95 +98 +.. +9206 49209, Ta Ta có: 64F+F=(8}-8$+8? -8° +..t+81999 �g2001) 
có: 729C-C=(95 +98 +9ll+..+92009. 

728C =-92012_2gl012 =728C+92=7(104C+1 1)+4. 

Vì tông C là sÑ tñ nhiên nên 7(104C+11):7. Do 
�ó 92012 chia cho 7 d° 4. 
Cách 2. Ta có: 

Theo bài to£n 2a ta có (9:)-1:(9-i)=728 và 

+92012 ) 

-(92+95 +98 +...+92006 492009) 

728=7.104:7. Të �ó suy ra 92012 chia cho 7 d° 4. 
d) Cách 1. 

13 d° 5. 

GÍi D=23-29 +215-221 +...+2183 �2189 + 2195, 
»64D+D-(29-215 +221-227 +.+2189. -2195 42201 ) 

+[23-2° +215�221 +...+2183 �2189+2195) 

65D=2201 +2>2201 =65D-23=13(5D-1)+5. 

Vì tÕng D là sÑ nguyên nên suy ra 2201 chia cho 

Cách 2. Ta có: 

201=2(2%-1)-|(2) 1-13+5 
Theo b£i toán 2b ta có (29" +1(2+)-65 
65:13. Të �ó suy ra 2201 chia cho 13 d° 5. 

e) Cách1. GÍi E=3+34 +37+...+3199+3202, Ta có: 

27E-E=(34 +37 +310+...+3202 +3205) 

-(3+34 +37 +...+3199 +3202 ) 
26E=3205 �3’3205 =26E+3. Vì tÕng E là sÑ 

tñ nhiên nÇn 3205 chia cho 13 d° 3. 

Cách 2. Ta có 3205 �3(3204 �1)+3=3 (39)°" 

Theo bài toán 2a ta có 

chia cho 13 d° 3. 

và 

(ey)-26 
26:13. Do �ó |("-113. Të �ó suy ra 3205 

f) Cách 1. GÍi F=8-83+85�87+..+81997 -g1999 

và 

+(8-8+85 -87+.+81997 -g1999) 

>65F=8-82001 ’8 201 =8-65F. Vi tÑng F là 
sô nguyên nên 82001 chia cho 13 d° 8. 
Cúch 2. Ta có: 

Theo bài toán 2e ta có |(82)-(8+1)=65 
65:13. Të �ó suy ra 82001 chia cho 13 d° 8. 

Nh­n xét. Þ bài toán 1 và bài toán 3 chúng ta thây 
viÇc tìm sÑ tñ nhiên k nhÏ nh¥t khác 0 sao cho 

(at-1):p ho·c (ak +1): p cing khá dÅ dàng. Tuy 
nhiên tr°Üng hãp c¡ sÑ lÛn thi công viÇc �ó s½ r¥t 

khó kh�n. Chúng ta có thÃ gi£i quy¿t �°ãc v¥n �Ã 
�ó b±ng cách sí dång k¿t qu£ tÕng quát sau �ây: 
Bài toán 4. Chéng tÏ r�ng: 
a) (a" -b"):(a-b) vÛi a, bneN và a>b. 

b) (a2"-b2n):(a+b) vÛi a, b, neN. 

c) (a2nl+b2n! ):(a+b) vÛi a, b, neN. 

Chéng minh. a) GÍi 
A=a-+an-2b+an-3þ2 +..+a?bn-3 +ab-2+bn-. 

Ta có: 

aA=a" +a-b+a*2$2+...+a'bn-3+a?b-2+abn-l. 

bA=a-b+an-252+an-3b³+...+a²b-2+abn-+b". 

Suy ra: (a-b)A=a4-bA=a" -br, Vì tÕng A là sÑ 

tñ nhiên nên (a" -ba):E(a-b). 

b) GÍi 
B=q2n-1�azn-2b+a2n-32-a2n-3 

và 

+...+a'b2n-4-ab2-s +ab2n-2-b2n-1. 

Ta có: aB=a2n -a2n-b+a2-22-a'n-3b3 

+...+atb2n-4-ab2n-3 +a'b2n-2-ab2n-1.: 

bB=q2n-1b-a2n262 +a2n-33-a2n-4b+ 

+...tab2n-3-ab2n-2+ab2n--b2n, 

Të �ó suy ra (a+b)B=a?n-b2n, Vì tÕng B là sÕ 
nguyên nên (a2n-b2n):(a+b). 

SÑ 575(5-2025) 
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c) GÍi 

C=q2n-a2n-b+a2n-2h2 -a2n-33 
+...tatb2n-4-ah2n-3 +a'b2n-2-ab2n-l +h2n, 

Ta có: aC = q2n+l -a2nb+a2n-lh2 -a2n-2þ 
+...+a³b2n-4 -ath2n-3 +a'b2n-2 -a'b2n-l +abln; 

bC=a2"b-a2n-1h2 +q2n-243 -a2n-34 
+..+ab2n-3 -ab2n-2 +a2b2n-1 -ab2n +h2n+1. 

Të �ó suy ra (a+b)C=q2n+l +b2n+l, Vì tÕng C là 
sÕ nguyên nên (a2n+ +b2nl ):(a+b). 
Nh­n xét. 1) Të bài toán 4a ta suy ra �°ãc: 

a" -br =(a-b)k’a" -(a-b)k+b" (keN'). 
2) Tí bài toán 4b ta suy ra �°ãc: 

azn-b2n ={a+b)k>azn =(a+b)k+b2n (keZ). 
3) Të bài toán 4c ta suy ra �°ãc: 

q2n+l +b2n+l =(a+b)kanl =(a+b)k-b2n+1 
(keZ). 
Bài toán 5. Tim só d° khi chia: 

a) 116234 cho 7: 

LÝi gi£i. 
a) Cách 1. Vì 116 chia cho 7 d° 4 nên (116-4):7, 
�¿n �ây ta áp dång k¿t qu£ a^ =(a-b)k+b" ta có 
�°ãc lÛi gi£i nh° sau: Ta có 4234 

Mà 

(1). 

b) 33372345 cho 7. 

nên 4234 chia cho 7 d° 1 

M·t khác: 116234 =(116-4)k+4234 =7.16k+4234 
(kei") (2). 
Të (1) và (2) suy ra 116234 chia cho 7 d° 1. 

Cách 2. Vì 116 chia cho 7 d° 4 nên 
116+3=119:7, �ên �ây ta áp dång kêt qu£ 
azn =(a+b)k+h§n ta có �°ãc lÝi gi£i nhu sau: Ta 

có 3234 

nên 3234 chia cho 7 d° 1 (1). 

TOÁN HÌC 
CTuÛilte 

Ma (0)" -+}|-2* 
M·t khác: 116234=(116+3) k+3234 =7.17k+3234 

(keN') (2). Të (1) và (2) suy ra 116234 chia cho 
7 d° 1. 
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b) Cách 1. Vì 3337 chia cho 

(3337-5):7 �¿n �ây ta áp dång k¿t quà 
a" =(a-b)k+b" ta có �°ãc lÝi gi£i nhñ Sau: 

có: $2346 =s2(s2340 +1)-$? =$ (s)" -28+3. 

Mà 

chia cho 7 d° 3 (1). M·t khác: 

|(e"(sl)=126=7.18, nén 

(keN') (2). Të (1) và (2) suy ra 33372345 chia 

cho 7 d° 3. 

Mà 

33372345 =(3337-5)k+52345 =7.476k +52345 

Cách 2. Vì 3337 chia cho 7 d° 5 nên 

(3337+2):7, �¿n �ây ta áp dång k¿t qu£ 
q§nl =(a+b)k�b2nel ta có �°ãc lÝi gi£i nh° sau: 

Ta có: 22345 =22(22343 . 

chia cho 7 d° 4 (1). M·t khác: 

Mà 

Bài toán 6. Tìm só d° khi chia: 
a) 33332345 cho 13: 

o)+4-2(2)" 

33372345 =(3337+2)k-22345 =7.477k-22345 

(keN') (2). Të (1) và (2) suy ra 33372345 chia 
cho 7 du 3. 

LÝi gi£i. a) Ta có: 

S2345 

$2345 =s($234. 

suy ra 22345 

(ey"-(s +)=26, të �ó suy ra 

b) Ta có: 22024 

(e"--31. 

b) 32842024 cho 31. 

52345 

chia cho 13 d° 5 (1). M·t khác, áp dång k¿t quà 
a" =(a-b)k+br ta có: 

33332345 =(3333-5)k+52345 �13.256k +52345 
(keN') (2). Të (1) và (2) suy ra 33332345 chia 

cho 13 d° 5. 

Mà 

të �ó suy ra 22024 chia 

cho 31 d° 16 (1). M·t khác, áp dång k¿t qu£ 
a2n =(a+b)+b2n ta có: 
32842024 =(3284+2)k+22024 =31.106k +22024 (keN'2). 



Të () và (2) suy ra 32842024 chia cho 31 d° 16. 
Bài toán 7. Ching to ràng 

Lòi gi£i. Ta có: 

Mà 

(22225$$ + 555$?2* ):7. 

mà 

chia cho 7 du 5 (1). L¡i có: 
|(33 +1)=28, të �ö suy ra 

[e"e=63, të �ó suy ra 42222 

22225555 =(2222-3)k +35555 =7.31 7k+355 
và 55552222 -(5555-4)m+42222=7.793m+42222 

(k, meN°) (3). 

35555 

Të (1), (2) và (3) suy ra (22225555 + 55552222):7. 
Chúng ta tiÇp tåc sí dång bài toán 2 và bài toán 4 
�ê gi£i mÙt sÑ bài toán chia h¿t sau �ây: 

Bài toán 8. Chimg minh r�ng: 

Mà 

chia cho 7 d° 2 (2). M·t khác, áp dång k¿t qu£ Mà 
a"=(a-b)k+br ta có: 

a) A=20182024+20322024-19642024 �19842024 

chia h¿t cho 51. 
b) B=7.52n +12.6" chia h¿ cho 19 vÛi neN. 

c) C=122n-l +] |7-2 chia h¿t cho 133 vÛi neN. 

LÝi gi£i. a) Ta có: 
A=(20182024 �19842024 )+(20322024 -19642024). 

(20182024-19842024 ):(2018-1984)=34 và 

34:17 =(20182024 �19842024 ):17; 
(20322024 �19642024 ): (2032-1964)=68 

và 68=17.4:17 »(20322024 -19642024 ):17. 
Tí �ó suy ra A:17 (1). M·t khác, 

4-(20182024 �22024 )+(20322024 -1) 

-(19642024 �22024 )-(19842024-1) 
Ta có: (20182024 �22024 ):(2018-2)=2016:3; 

(19642024 �22024 ):(1964-2)=1962:3; 

(20322024 -1):(2032-1)=203 1:3; 

(19842024 �1):(1984-1)=1983:3. 
Të �ó suy ra 4:3 (2). 
Të (1), (2) và k¿t hãp vÛi (3;17)=1 suy ra A:51. 

b) Ta có: B=7.52r +12.6" =7(32n -6°)+19.6". 
Mà s2n �6" =(52) -6" =(25"-6" ):(25-6)=19 và 
19.6":19, v­y (7.52n +12.6" ):19 hay B:19 vÛi 

neN. 

c) Ta có: C=122n+l +11n+2 =12.122n +121.114 

=12(127 �1)+133.11. 
122n �11" =(144" �11"):144-11)=133 

133.11":133, të �ó suy ra (122n+l +1 1+2):133 

hay C:133 vÛi neN. 

Bài toán 9. Chéng minh r�ng vÛi mÍi sô tñ nhiên 
n ta có: 

a) 222** +3 chia h¿t cho 7. 

b) 324n+) +2 chia h¿ cho l 1. 

LÝi gi£i. a) Phân tích: Ta th¥y (23-1):7 nên ta 

ngh) �ên tìm sÑ d° khi chia 22n+1 cho 3, të �ó ta 

có lÝi gi£i nh° sau: 

Ta có: 22n+1 =2.,2r =2(20,-1)+2=2(4" -l)+2, mà 
(4"-1):(4-1)=3, do �ó 22n+ chia cho 3 d° 2 nên 

22n+l =3k+2 (keN) 22n +3=23k+243 

-22.23k +3=2(23k -1)+7. 
Vì (23* -1):(2?-i)=7 nên [22(23* -1)+7:7 hay 
(22n* +3):7 vÛi mÍi sÑ tñ nhiên n. 

và 

b) Phân tich: Ta th¥y 35�1=242=11.22:11 nên ta 

ngh) �n tìm sÑ d° khi chia 24n+l cho 5, të �ó ta 
có lÝi gi£i nh° sau: 
Ta có 24nl =2.24n =2(24n -1)+2, 
(2n -1):(24-l)=\5 và 1S:5 nên (2n -i):s. 
Do �ó 24n+1 chia cho 

24n+l =5k +2 (keN*) 
324n +2--35k+2 +2=32(35k -1)+11. 

SÑ 675(5-2025) 
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H¯ NG DAN GIAI �E THI CHÌN HÌC SINH GIOT 
TOÁN 9 TÈNH THANH HÓA 

Bài I. Rút gÍn biÃéu théc: 

LÝi gi£i. VÛi a > b>0, ta có: 
va-b 

Va-bta+b 

6 

(a+b)-(a-b) 

2va'-b2 a'+b2 
26 va'-b2 

va-b 

va-b+va+b J(a-b)Xa+b)-(a-b) Na?-b2 

P 

LÝi gi£i. Ta có: 

Va-b Va-b a' +62 

Va-b+va+b a+b)-va-b va?-b2 

Va-bva+b-Va-b) va-b(Wa+b+ya-b) 

46 

Va b 

858 +4a4b4 -468 

a-b 

4atb+458 

a8-b8 

a-b 

va?-b2 -a+b) Va-b2 

a-b 

262 

252 

a2+62 

b 

Bài 2. Cho a.h là c£c só thñc d°¡ng phân biÇt 
thoa mn: 

TOÁN HÌC 
CTuÛilè 

26 

888 454 262 

ab-b8 ut+h4 a'+h2 a+b 

858 464(at-b4) 262 
a8-b8 a%-þ8 a'+62 a+h 

2025 - b. Tinh giá trË biÃu thic: 
lu- b- 10) + 2000. 

(a+b)-(a-b) 

a2+h2 atb 

N�m hÍc 2024-2025 

q' +b2 

a' +b 

a' +b' +b 

-=4 

-=4 

4 

X 
a2+b2 

Na-b2 

-=4 

4 

SÑ 575(5-2025) 

4b4(a +b4) 2h2 
(a+h*a-b4) a? +h? a+h 
464 262(a²-b²) 

a-b4 

2a?b2 +264 
a4-b4 

252 

ab+b2 
-=4 a'-b2 

+ -=4 
a2-b2 a+b 

4 

a+b 

a4-64 a+b 

4a=5b_6 

=4 

V­y P=2025. 

5 4 52 42 

-=4 

262(a? +b2) 
(a?+b²]\a'-b?) a+b 

252 b(a-b)4 

bla+b) b 
-=4- -=4 

a-b (a+b)\(a-b) 

a2-b2 a2-b2 

Të: a²=2025+b2 <ea'-b?=2025. Áp dång tính 
ch¥t dây tÉ sÑ b±ng nhau ta có: 

a? b2 a'-b2 2025 
52 42 25-16 

(vì a > 0, b> 0). Suy ra: a =75, b= 60. 
Thay a = 75, b = 60 vào biÁu théc P, ta có: 

4 

Bài 3. Giai hÇ ph°¡ng trình: 

-r+320 

V-y+3+2 

P-(75-60-10)+2000=s?+2000= 2025. 

a b 
=225==15 

13Nx-1+9/+2 -l6x 
('+a)r-+3= 2v +i-r +l (2) 

LÝi gi£i. �K:y2-2 .Të PT(2), ta có: 

»lr+-yt3-2)+x-y-l=0 

Vr-y+3+2 

5 4 

(r+rry+3=2(r' +)-x+y+l 

+--l=0 

-=4 

() 



Vì r1 nên: 

Vi 

Vr-y+3+2 
’y=-1, thÃ vào PT(|), ta �°ãc: 

nên 13 

-+l>0=>-y-l=0 

13Nr-1+9/rtl=16x 

Dâu"=" x£y ra khi và chÉ khi: 

2 

1 

V­y HPT �ã cho có nghiÇm 

2 

¡»r (thÏa mãn). 

>0 vÛi mÍi x21 

Bài 4. Cho các chë sß: 0,1,2,3,4,5.6, 7,8,9. GoiX 

là táp hop các só tu nhiên có 5 chï só khác nhau 

viet �°ãc të các chï só nói trên. Láy ng§u nhiên 

mÙt só tu táp hãp X. Tinh xá£c xu¥t cça bi¿n cÕ A 
"Só l¥y ra là só lÛn h¡n 59000". 

LÝi gi£. GÍi sÕ có 5 chï sÑ khác nhau là 

abcde (a 0), vì az0 nên a có 9 cách chÍn, b có 

9 cách chÍn, c có 8 cách chÍn, d có 7 cách chÍn, e 

có 6 cách chÍn. SÕ các sÑ tu nhiên có 5 chië sÁ 

khác nhau �°ãc vi¿t të các chï sÑ 0; 1; 2; 3; 4; 5; 

6; 7; 8;9 là: 9.9.8.7.6 = 27216 (sÐ). 

�ê abcde IÛn h¡n 59000 nên ta xét các tr°Ýng 

hãp sau: 

V­y có 336 + 12096 12432 k¿t qu£ thu­n lãi 
cho bi¿n cÑ A. 

TH1: a =5, h=9 thì c có 8 cách chÍn, d có7 cách 

chÍn, e có 6 cách chÍn. Suy ra có 8.7.6 =336 (sÕ). 

TH2: a >5 thi a có 4 cách chÍn, b có9 cách chÍn, 

c có 8 cách chÍn, d có 7 cách chÍn, e có 6 cách 

chÍn. Suy ra có: 4.9.8.7.6 = 12096 (sÐ). 

Xác su¥t cça bi¿n cÑA là: P(A)= 

Bài 5. Tim t¥ c£ các nghiÇm nguyn cça ph°omg 
trinh: (2x -y -2) = 7(x-2y-y'1) 
LÝi gi£i. Ph°¡ng trinh �ã cho t°¡ng �°¡ng vÛi: 

2(2r-y-2)'=7(2r-4y-2y?-2) 

�·t t=2x-y-2 (teZ), ta �°ãc: 
212-71+7(2)y² +3y)=0 

2(2x-y-2)'=7(2x-y-2)-7(2y² +3y) 
>2(2x-y-2y'-7(2x-y-2)+7(2y2 +3y)=0. 

’-4<4y+3<4>-7<4y<le 

12432 37 

27216 81 

l6r2-S6t +49+7(16y? +24y+9)=l 12 

(44-7)'+7(4y+3)' =112. Vi: 
(44-7)'>0, VIeZ7(4y+3)' <112»(4y+3)' <16 

Mà: yeZ=ye{-1;0} 
VÛi y = -1 thì (41-7)'=105 (lo¡i). 

vÛiy =0 thi (44-7)' =49=te0. 
Mà: teZ’t=0r=l (thÏa m«n). 

V­y PT có nghiÇm nguyên (xy)=(1:0). 

Suy ra: có 27216 k¿t qu£ có th¿. Các kêt qu£ là LÝi gi£i. Ta có: no-1=(n)-l=(n-1)| n'+1) 
�Óng kh£ n�ng x£y ra. 

Bài 6. Cho sÑ tñ nhiên n> 2 và sÕ nguyên tÏ p. 

Chmg minh r£ng nêu p-l chia h¿t cho n và 

n-lchia hét cho p thì ít nh£t mÙt trong hai sß 
p-n và p +nlà sÏ chinh phuong. 

-(n-)(n² +n+1)\n+1)|n-n+1). 
Vi n6-1:p và p là sÑ nguyên tÕ, nên ta xét các 

tr°Ýng hãp sau: 
THI: n-p»n-l=p (leN)n=lp+l. 

Mà p-l:n nên ta có: (p-1)(p+1) 
’p-l2lp+1 (vì p-l>0). Suy ra: 

SÑ 575(5-2025) 

((-1)ps-21-|<0=I<l (lo¡i vì leN'). 
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TH2: n+l:p»n+l=ap (ae N") >n=ap-1. 
Mà p-l:n, nên ta có: 

(p-1)(ap-1)>p-12 ap-1 (vi p->0). 
Suy ra: (a-1)ps0a-ls0asl. 
Mà aeN'’0=l; n=p-1.Khi �ó p-n=1 là sÑ 

chính ph°¡ng. 
TH3: n²+n+l:p. Vì p-l:n nên 

p-l=kn (keN}ep=kn+1. Ta có: 

n'+n+1=n-kn +n + kn +l=n(n-k+1)+kn +1 là 

bÙi cça kn +l’n(n-k+1):kn+1. 

Do (n.kn+1)=]’(n-k+1):(kn+1). 
VÛi k,neN',ta có: 

-(kn+1)<-k-1<n-k+lSn<kn<kn+l 

Khi �o: p=n'+n+1p+n=n?+2n+1=(n+1) là 

’n-k+l=0>k=n+1. 

sÑ chính ph°¡ng. 
TH4: n?-n+l:p. Vì p-l:n nên 

Ta có: n²-n+l=n?-kn-n+kn+l=n(n-k-1)+kn+1 
p-l=kn (keN)p=kn+l. 

là bÙi cça kn+l’n(n-k-1):kn+1. 

Do (n.kn+1)=l=(n-k-1):(kn +1). 
VÛi k.neN'.ta có: 

8 

-(kn+1)s-k-l<n-k-l<nskn<kn+1 

’n-k-1=0’k=n-1. 

Khi �ó: p=n'-n+l’p-n=n?-2n+1=(n-1)» là 
sÑ chính ph°¡ng. 
Bài 7. Có hai chiec cÍc can 1Om và 30m d·t 
Tuóng góc vÛi mát dát tai hai vË rí A và B BiÃt 

khoang cách giëa hai cÍc báng 24m. Ng°Ýi tu d·t 
mÙt cçi chot a vË tri M Irén m£t dát, n£m giua hui 
chán coc de giáng dáy nói 

den hai duh C va D cça 
hai coc (nhu hunh ve), Ioi 
ngri ta phai dát chot u vi 
rí cách A mót khoany b£ug 
bao nlhiÃu trén m·t �£t di 
töng dý dài cça hai soi dúy 
dÏ là ng¯n nhát? 

& 
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LÝi gi£i. �·t AM =x (m), (0<x<24). Khi �ó: 
MB=24-x (m). Ap dång �Ënh lý Pythagore cho 

các tam giác vuông CAM và DBM, ta có: 

CM=VC+ AM2=102+x2: 

DM =/BD2 + BM2 =302 +(24-x)': 

CM +DM =V102+*2+y302 +(24-x). 
Ta chéng minh BÐT: VÛi mÍi sÕ thñc a,b,c,d thi: 

Va'+b? +ve+d? 2y(a+c)' +(b+d' ). 
Th­t v­y vÛi mÍi sÑ thñc a,b,c,d thi (1) t°¡ng 
�°¡ng vÛi: 

eal+b?+cl+d²+2|(a² +b² \c² +d?) 

a+6² )X\c'+d2) 2ac+bd (2). 
N¿u ac+bd <0 thì (2) �úng. 

z(a+c)' +{b+d' 

Xét ac+bd 2 0. Bình ph°¡ng hai vÁ cça (2) ta có: 

(ad-bc)´ >0 luôn �úng. V­y (1) luôn �úng. 
D§u �=" x£y ra khi và chÉ khi: ad=bc. 
Ap dång BÐT(1), ta có: 

CM+ DM =/102 +x +302+(24-x)' 

2y(10+30) +(r+24-x) =W2176. 
CM +DM=2176 khi và chi khi 

10(24-x)=30x’x=6 (thÏa m�n). 
V­y ng°Ýi ta ph£i �·t chÑt ß vË trí M cách A mÙt 
�o¡n óm thi tÕng �Ù dài hai dây là ng�n nh¥t. 

Bài 8. Cho tam giác nhÍn ABC noi ticy drÝng 
lron (0), ba d°Ýng cao AD, BE, CE cçt nhau tai 

I1, vÁ OK L BC (KE BC). GÍi l là trong �iÇm 
cça All, goiJ gia0 dien cia Al và EF, k' �ning 
kinh AP cça d°Ýng ròn (O). 

a) Chng mozh: OK 

diem cça EF. 

b) Drons thang qa B song NOng vÛi AC c£t 
dièny thang CE tui S. Chhong minh lE =J.ID 
và KS //CJ. 



LÝi gi£i. 

B 

a) Vi C thuÙc �°Ýng tròn �°Ýng kính 
4P>A4CP vuông t¡i C, suy ra: PClAC. 
Mà BHlAC>PCIIBH. T°¡ng tñ: PBI/CH. 

Suy ra tí giác BHCP là hinh bình hành nên BC 
và HP c�t nhau t¡i trung �iêm cça m×i �°Ýng. 
Mà AOBC cân tai O nên OKLBC»K là trung 
�iêm cça BC do �ó K cing là trung �iêm cça PH. 
A4HP có 0 và K lân l°ãt là trung �iêm cça AP 
và HP nên OK là �°Ýng trung bình cça 

AAPH» OK=AH. AAHE và A4HF vuông 

lân l°ãt vuông t¡i E và F có EI, FI là �°Ýng trung 

tuyÃn nên IE = IF (== AH Do �óI n±m trên 

2 

D 

2 

K 

�°Ýng trung trñc cça EF. 
Chúng minh t°¡ng tñ, ta cing có KE= KF do �ó 
K thuÙc �°Ýng trung trñc cça �o¡n th�ng EF. V­y 
IK là �°Üng trung trñc cça �o¡n th�ng EF hay IK 
�i qua trung �iêm cça cça EF. 

b) GÍi L là giao �i¿m cça KI và EF. Vì 

IF=I4=AH nên AAIF cân t¡i /FAl=0FA. 

AILJ- AIDK(g.g)» 

Tu¡ng tñ: KFC=KCF. Mà KCF+FAl=900 
AFI+CEK =90° =IFK=900. AIFK vuông t¡i 

F có FL là �°Ýng cao nên: E2 = IL.IK (1): 
IL J 

ID IK 

Të (1) và (2) suy ra: JF2=JID. Ta l¡i có: 
DB DIH 

ADBH- ADAC (g.g)> 

’DB.DC=DH.DA (3). 

>lL.IK=J.ID (2). 

DA DC 

Và IE'=J. |D>42=ID(|D-JD) 

ADBI 

Të (3) và (4) suy ra: DB.DC=ID.JD 

JD 

IDJD=|D-142-(ID+I4)/D-14) 

DB ID 

Do 

= DA(ID-IH)=DA.HD (4). 

DC 

và ADJC có: BDI=JDC=900 

ASBC- ABHA (g.g) 

BSI|AC, BFLAC’ BSC= HBA (cùng phå 

vÛi SBE). L¡i có: BCS= BAH (cùng phå vÛi 
ABC), suy ra: 

’ADBI-~ ADJC (C.g.c)’ DIB=DCJ (5). 

Mà 

ASBK và ABHI có: SBK= BHI và 

SB 

2 2 

BH HA 

BC 2.BK BK 

DB ID 

BH HI 

’ASBK ~ ABHI (c.g.c)’ BKS= HIB’ BKS = DIB (6). 

Të (5) và (6) suy ra: BKS=DCJ, mà hai góc này 
ß vË tri �Ñng vË nên KSICJ. 

’AEF=AFE= 

JD DC 

Bài 9. Cho tam gi£c ABC có ba c¡nh tiÇp xúc vÛi 

�°Ýng tròn (). GÍi E, F l§n l°ãt là ti¿p �iÁm cça 
�°Ýng tròn (|) vÛi AC và AB. GÍi M, N l§n lrãt là 
trung �i¿m cça BC và AC. Chéng minh ba �°Ýng 
th¯ng BÊ, MN, EF �Óng quy. 

2 

LÝi gi£i. GÍi K là giao �iÃm cça BI và EF, Ta có: 
BC 

BIC=1800. -=900 4’ KIC-900. 

SÑ 575(5-2025) 

Theo tính ch¥t hai ti¿p tuyÃn c£t nhau, ta có: 
AE = AF’AAEF cân t¡i 4 

2JH IH 

SB BK 

-900 

PE P 

1800-4 
2 

Suy ra: KIC= AEF mà KEC= AEF (�Ñi �inh), 

suy ra: KIC= KEC. GÍi P là giao �iêm cça BK và 
PI PC AC ’AIPC-AEPK (g.g) 

và 

& 

EPI=KPC (�Ñi �inh) 

’AIEP- ACKP (g.c.g) >1EP=CKP=90° (hai 

2 

góc t°¡ng úng) hay BKC-90° (). GÍi K là giao 
�iÃm cça Bl và MN. Vì MN là �°Ýng trung bình 

cça AABC nên MN I/ AB. Suy ra: BK'M =ABK' 

TOAN HÌC 
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DE THI CHÌN HÌC SINH GIÓI MÔN TOÁN - LÚP 9 TÍNH NM DÊNH 

Câu 1. (4,0 �iÃm) 
1) Cho a, b, c là các sÑ thñc thÏa m�n: 

2) 

a+b+c 0 và a +b' +c=(a+b+c)'. 
Chéng minh r±ng 

a+b+c 

Cho 

Câu 2. (4,0 �iêm) 

N�m hoc 2024 - 2025 - ThÝi gian làm bài: 150 phút 

a+b+c 

biÁu théc P= xy+3+y?+3. 

x>0, 

r+3)(y +3) = 3V3. Tinh giá trË cça 

2) Gi£i hÇ ph°¡ng trình 

Câu 3. (3,0 �iem) 

1) Có ba xe ô tô xu¥t phát cùng thÝi �iêm të vË trí 
A, ch¡y cùng mÙt tuyÃn �°Ýng �i qua vË trí B. 

Trong m×i giÝ, xe thé nhåt ch¡y nhanh, h¡n xe thé 
hai 15 km và chay nhanh h¡n xe thé ba 5 km. 
MÙt ng°Ýi quan sát �éng t¡i B th©y r¯ng: Xe thé 
hai tÛi B ch­m h¡n so vÛi xe thé nh¥t 28 phút và 
ch­m h¡n so vÛi xe thé ba 20 phút. Tìm tÑc �Ù 
cça m×i xe ô tô theo �¡n vË km/h (xem nh° c£ ba 
xe �êu duy trì tÑc �Ù trên suÑt hành trình të A 
�¿n B ). 

chia h¿t cho 2027. 

V>0 

xy 

2r(x* y² -i)-2y° + y-l 

Câu 4. (7,0 �iêm) 

=3 

1) Chéng minh r�ng vÛi n là sô nguyên thì 

=1. 

(at- la-2 |a'-3).(a* -2027') 

và 

2) Tim t¯t c£ các c·p sÑ tñ nhiên (x; y) thÏa mãn 

-xy'-2y +2 = 0. 

1) Cho tam giác ABC nÙi ti¿p �°Ýng tròn (0,R), 

AB = AC và BAC> 90. GÍi H là trung �i¿m 
cça canh BC và E là �iêm chính giïa cça cung 

lÛn BC trên �°Ýng tròn (0). Xét �iêm M thay 

�Ùi trên c¡nh BC sao cho BM> MC, D là giao 

�iêm khác A cça �°Ýng th¯ng AM và �°Ýng 
tròn (0), N là giao �iÃm cça �°Ýng th¯ng ED 
và �°Ýng th³ng BC. 

a) Chéng minh r±ng MA.MD = MBMC và 
BN.CM = BM.CN. 

b) GÍi J là giao �iÃm giïa �°Ýng th³ng BE và 
d°Ýng tròn ngo¡i ti¿p tam giác MBD (J* B). 
Chéng minh r±ng �°Ýng th�ng MJ vuông góc 
vÛi �°Ýng th³ng BC. 

c) Cho bi¿t AB = 
R 

2 
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Khi bi¿u théc 

f= 2AM+ AD �¡t giá trË nhò nh¥t, tính ti sÑ 

OM 

2) B¡n Joe và gia �ình �ang nghi d°áng ß mÙt 
khu sinh thái rÙng lÛn. T¡i �ây có mÙt vòng quay 

mà trên �ó có các cabin �¿ du khách có thê ng�m 

nhìn phong c£nh toàn khu vñc të trong cabin cça 
vòng quay (tham kh£o hinh v½ bÃn d°Ûn). Vòng 
quay ngoài cùng có d¡ng �°Ýng tròn vÛi chu vi 
b±ng 350 mét, tâm cça vòng quay n�m ß �Ù cao 
60 mét so vÛi m·t �¥t. M×i cabin �¿u có �inh 

�°ãc g±n cÕ �Ënh vào vòng quay ngo£i cùng và có 
mÙt c¡ c¥u h¡n ch¿ rung l¯c. Joe lña chÍn tr£i 
nghiÇm vòng quay này, khi Joe vào mÙt cabin ß vË 
trí th¥p nh¥t A cça vòng quay thì nó b¯t �§u hành 
trình quay �êu và duy trì ß tÑc �Ù an toàn. 
BÙ ph­n �iÁu khiÃn cho bi¿t vÛi tÑc �Ù �ang quay, 

vòng quay s½ �i hêt mÙt vòng trong thÝi gian 45 
phút. Tính bán kính cça vòng quay ngoài cùng và 
tính �Ù cao cça �inh cabinC mà Joe ngôi so vÛi 
m·t �¥t t¡i thÝi �iÃm 20 phút kÃ të lúc Joe lên 
cabin theo �¡n vË mét (k¿t qu£ tính làm tròn �Án 
hàng ph©n chåc). 

M 

TOÁN HÌC 



Câu 5. (2,0 �iÅm) 
1) Xét 100 sÑ thñc tùy ý có tÕng b±ng 0 và có 
tông các bình ph°¡ng cça chúng b¯ng 1. GÍi T là 
tich cça sÑ lÛn nh¥t và sÑ bé nh¥t trong 100 sÑ �ó. 
Tìm giá trË lÛn nh¥t cça T. 
2) Cho bàng vuông kích th°Ûc 2025 x 2025 gÓm 
2025 dòng, 2025 cÙt, b£ng �°ãc phân �Áu thành 
2025* ô vuông con. X¿t viÇc �iÁn t¥t c£ các sÑ 

nguyên d°¡ng 1, 2, 3,.,. 2025* lên b£ng theo ba 
�iÁu kiÇn: 

SìDäNG TÔNG... 
Vì (35% �1):(35-1]=242 và 242=11.22:1l nên 

(3$k -1):11. Të �ó suy ra 32**+2 chia h¿t cho 
11 vÛi mÍi sÑ tñ nhiên n. 

Bài toán 10. Tìm sÕ t° nhiên n sao cho: 

a) 22n +2n +1 chia h¿t cho 7: 
b) 2.3" +3 chia h¿t cho 11. 

LÝi gi£i. a) VÛi mÍi keN thì ta có: 

(-)-7 va (2-(2-i)-7. 
Do �ó (26k �1):7 và (23k-1):7. Ta xét các tr°Ýng 

hãp sau: 

TH1: n=3k (keN), ta có: 

22r+2r +1=26k + 23k +1=(26k �1)+(23k -1)+3 
chia cho 7 d° 3. 

TH2: n=3k +1 (keN), ta có: 

22n +2" +1=26k+2 423k+1+l=22(26k -1)+2(23 -1)+7 
chia h¿t cho 7. 

TH3: n=3k+2 (keN), ta có: 

(TiÇp theo trang 6) b) VÛi mÍi keN thì ta có: 

22n 429 +1=26k+4423k+2+1=24(26k -i)+22(23k -1)+21 
chia h¿t cho 7. V­y 22n +2" +1 chia h¿t cho 7 khi 

n không chía h¿t cho 3. 

12 
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CTuÛittà 

- M×i ô vuông con �iên �úng mÙt sô, hai ô vuông 
con khác nhau �iÁn h¡i sÑ khác nhau. 
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- Hai sÑ b¥t kì có hiÇu b±ng 1 thì �°ãc �iÁn vào 
hai ô vuông con có chung c¡nh. 
- Hai sÑ b¥t kì có hiÇu chia h¿t cho 2025 thì �°¡c 

�iÁn ß hai ô vuông con không cùng hàng và cing 
không cùng cÙt. 
Chéng minh r±ng không thÃ �iÁn �°ãc sÑ lên b£ng 
thÏa mãn t¥t c£ các �iÁu kiÇn trên. 

TR¦N XU¢N �ÁNG 
(5/7/136 Phan �ình Phùng, TP Nam �Ënh) 

GiÛi thiÇ 

(e-l-)-42, 

THI: n=5k (keN), ta có 

TH2: 

chia cho 11 du 5. 

Ta xét các tr°Ýng hãp sau: 

cho 11 d° 9. 

2.3" +3=2.35k+l +3=6.35k. 

n=5k+1 (keN), 

TH3: n=5k+2 (keN), ta có: 

chia cho 11 du 10. 

mà 242=11.22:11 nên 

2.3" +3=2.35k+2 +3=18.35k. 

2.3" +3=2.35k+3 +3=54.35k 

TH4: n=Sk+3 (keN), ta có: 

chia cho 11 d° 2., 

2.3" +3=2.35k +4 43=162.35k 

k kk*k **** 

TH5: n=5k +4 (keN), ta co: 

"*3-1s(oy -i-21 

chia h¿t cho 11 (vì 165=11.15:11). 

ta có 

chia 

V­y 2.3" 4+3 chia h¿t cho 11 khi n=Sk+4(keN'). 



THì SèC TR¯ÚC Kò THI TÚT NGHIÆP THPT N�MM 2025 
PHÀN I. Câu tr¯c nghiÇm nhiÁu ph°¡ng án lña 
chÍn. 

1.C 
7. D 8. A 

Câu 5. 

Ta có: 
SB 

SE 

SD 

SM 

1 

2. C 3.A 4.C 

Ta có: 

SN 

SA SC 

SA.SM 

9. A 10. B 

SB' 

SF SA.SM 

SC 9 

E, 

2(4a' + 2a) 

SD' 

SN 

2 

s£n xu¥t". 

4a? 

2(4a' + 3a)_7 
4a 
SB SD 

SE SF 

2(SA + AB²) 

9 

2 

SA 

3 

2( SA + AD?) 

-’ SC=SN. 
2 

4 

SA 

H¯ÚNG DÁN GI¢I �À SÓ 4 

=3’ SB= 3SE: 

2 

Ta l¡i có: SA +SB+ SC+ SD= 4SI 

5. B 6. A 

11. C 

’2+ 

7 ’ 2SM +3SE +SN +SF =4SI 
2 

SC 

» SD=SF; 

SN 

»Si=-SM +SE +SN +SF. 
8 

139 7 13 
V­y +y+2 +t=++t 

2 4 8 8 4 

PH¢N II. Câu tr¯c nghiÇm �úng sai. 

A: "Sân ph©m �°ãc kiÃm tra bË l×i"; 

7 

-=3 + 

C§u l. a) Sai, b) �úng, c) �úng, d) Sai. 
Xét hai bi¿n cÑ: 

2 

12.A 

P(B) = 47%; P(B) = 53%; 

>D 

2 

ChÍn B. 

P(A| B) =0,8%; P(A| B) = 0,5%. 
Xác su¥t �Ã s£n ph©m �°ãc ki¿m tra bË l×i là: 

P(A) = P(B)· P(4| B) + P(B)· P(A| B) = 0,641%. 

N¿u s£n ph©m kiÃm tra bË l×i thì xác su¥t �Ã s£n 
ph©m l×i �ó do phân xußng X s£n xu¥t là: 

P(B|4) = 

Lúc này 

376 

P(B| A) =1-P(B|A) = 1 

P(B)· P(A| B) 

641 

NÁu s£n ph©m kiÃm tra bË l×i thì xác su¥t �Ã s£n 

phâm l×i �ó do phân x°ßng Y s£n xu¥t là: 

P(B| A) 58,66% 
P(B| A) 41,34% 

là m=. 
V6 

MA= 

MC 

101 

MB = 

P(A) 

6 

58,66%. 

V­y nÃu s£n ph©m �°ãc kiÃm tra bË l×i thì xác su¥t 

s£n ph©m l×i �ó do phân x°Þng X s£n xu¥t cao 

h¡n xác su¥t s£n ph©m l×i �ó do phân x°ßng Y 
s£n xu¥t kho£ng 1,4 lân. 
Câu 2. a) �úng, b) �úng, c) Sai, d) Sai. 

GÍi M(-2+t;2-1;-3 + 21) e A, ta có: 

I77 

|V6 --

5 

7 

6 

641 

7 

2 

376 265 

hay M= M, 

SÑ 575(5-2025) 

0,47-0,008 

1,4. 

BiÃu théc MA + 2MB + 3MC �¡t giá trË nhÏ nhât 

B: "S£n ph©m �°ãc ki¿m tra do phân x°ßng X ChÍn hÇ tråc Oxy nh° hình vÁ. 

0,00641 

khi 

+ 

641 

2a =10’a=5. 

101 
6 

155 

-z41,34%. 

6 

Câu 3. a) �úng, b) �úng, c) Sai, d) Sai. 

Ta có �Ù dài tråc lÛn b±ng 10m nên 

nên a +b +tc= -. 

2 

=0 

2 

3 

TOAN HÌC 
Tuitè 13 



�Ù dài tråc nhÏ b£ng 8m nên 2b= 8’b=4. 

Tiêu cñ 2c= 2Na -b = 6 ’c=3. 
Ph°¡ng trình chinh t¯c cça clip 

Khi í = 5s thì h=3eoe 

DiÇn tich ph§n lát gach: S=2[V25- d° -

VÛi mÍi 0 ta có 

-1< cos 

nên 

0< 

Chi phí lát gach kho£ng 2950000 �Óng. 
Câu 4. a) �úng, b) �úng, c) Sai, d) Sai. 

Chu kì cça dao �Ùng là T= 3s. 

ng°Ýi ch¡i không ß vË trí cân bng. 

y' =b,|1 

-V25-rdr-7,375 m'. 

(2t -1)7 

14 

3cos (2r-)z 

3 

hay 0shs3. 

sin 

3 

0< 

<1 

s3, 

��ng 

théc h 3 x£y ra khi v£ chi khi cos 

(21-1)7 
3 

2-]=3k = 

3k + 1 

2 

Do �ó max h =3. Ta th©y: 

=) 

V= 

5 

3k +1 

2 

TO¢N HÌC 
CTuÛità 

J- ) 
3 

4 V25 
4 

(21 -1)7 
3 

3 
-1s3k < 19-<ks 

(21-1)z 

VË 
trí 
cân 

bàng 

N25-x' 

=3>0 nên 

s100<3k +1< 20 

= ka 

(ke Z,3k + 1> 0). 

3 

19 

3 

2 
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Mà keZ nên ke (0;1;2;3;4; 5;6. Các giá tri 
7 13 19 

°¡ng ing cçn t là te;2:,:,* 
Chéng tÏ trong kho£ng thßi gian 10 giây �âu tiên, 
có 7 l§n ng°Ýi ch¡i du ß xa vË trí cân bng nh¥t. 

PHÀN II. Câu tr¯c nghiÇm trá lÛi ng£n. 
Câu 1. �£áp sÑ: 108 triÇu �Óng. 
GÍi chiÁu rÙng cça cái bÃ là x, chiêu dài là 2x. 
chiÁu cao là y, �¡n vË là mét (x,y >0 ). 

ThÃ tích cça bÃ b±ng 288m' suy ra: 

2xy= 288’ xy = 

DiÇn tích cça ph§n c§n xây là: 

S= 2x' + 6xy = 2x + 

Ta có S'(x) = 4x 
864 

Câu 2. �áp sÑ: 0,88 (dm). 

cça parabol y= 

DÅ th¥y min S= S(6) = 216. V­y chi phí th¥p 
nh¥t �Ã xây dñng bÃ là 0,5-216 = 108 triÇu �Óng. 

ChÍn hÇ tråc to¡ �Ù Oxy có gÙc O t¡i tâm cça 
hinh vuông, sao cho bÑn �Énh cça hình vuông là 
các �i¿m có to¡ �Ù (1;1),(1;-1),(-1;1l), (-1;-1). 
Các ph§n biên cça miÁn 
() là các cung parabol 
vÛi tiêu �i¿m là 0 và 

�°Ýng chu©n chéa c¡nh 
hình vuông, trong �ó ph©n 
biên trên cùng là mÙt cung 

1-x 
2 

DiÇn tích miÁn () là: 

4(4/2-s) 
3 

s-(2-1+/2) +4 

miÁn (r) là: (-1+ 2;-l+ 2), 

144 

864 

S'(x) =0 x=6. 

C§u 3. �áp sÑ: 3,2. 

(1-2;-1+V2).(-1+V2;1�V2)»(-V2:1-V2). 

X 

Các �inh ß bÓn góc cça 

2 

0,88( dnm). 



Xét hÇ tråc tÍa �Ù Ov: sao cho: 

N(-1:00).P0ooa.0(). 
Khi �ó m­t ph�ng (NPQ) có plh°¡ng trình: 

N-2y+2:+11=0. 

Xét m·t c§u (S):(r-1)' +(y-1)' +(2-1)' =12 
có t§m 7(1:1:1) và bán kinh r= 2. Rò ràng ba 
�iêm A, B, C �Áu thuÙc (S). GÍi 
M(2u -2v-ll:u;v)emp(NPO). Ta th¥y: 

MA = MB = MC = MI²-r'= MI' -12. 
Do �ó 4, B,C thuÙc m·t câu (S'): 

(r-2u +2r+11)' +(p-u) +(2-v) MI' -12. 
M­t ph£ng (ABC) chéa �°Ýng tròn giao tuyÃn 
cça hai m·t c§u (S). (S). Do �ó mp(ABC) có 
ph°¡ng trinh: 

(r-2u + 2v +11lf +(y-u) +(z-v -(x-1) 
-(y-1) -(z-1)' = M -24 

>(2u -2v-12)x+ (u-1)y+(v-1)z 
- 3u + v+2 = 0 (ABC). 

Ta bi¿n �Õi ph°¡ng trình mp(4BC) vÁ d¡ng: 
(2x+y-3)u +(-2x+z+1)v+(-12x-y-z+2) = 0. 

�iêm cô �Ënh thuÙc mp(4BC) có tÍa �Ù là nghiÇm 
cça hÇ ph°¡ng trinh: 

|2r+y-3 =0 
-2x+z+l=0 

-12x- y -z+2 =0 

V­y OH = V10 3,2. 
Câu 4. �áp sÕ: 0,78. 

X=0 

y=3 ’H(0; 3;-1). 
z=-1 

Ta kí hiÇu A. B. C, 0 l§n l°ãt là các biên cô 
"Ng°Ýi c©n ti¿p máu có nhóm máu là A, B, AB, O 
t°¡ng íng". Nh° v­y P(A) = 0,375; 

P(B) = 0,209; P(C) =0,079; P(O) = 0,337. 
GÍi E là bi¿n cÕ "Sñ truyÁn máu không thé thñc 
hiÇn �°ãc". Ta có: 

P(E|0) =(| - P(O))' =0,439569; 

P(E| A) =(1-P(A) - P(O)) 0,082944; 

PE|B) -(|-PB)-P(O)) =0,206|16; PE|C) 0. 

Áp dång công théc xác su¥t toàn ph©n, ta tính 
�°ãc P(E) = 0,2223 16997. 

V­y xác su¥t �Ã sñ truyÃn máu có thÃ thñc hiÇn 
�°ãc là P(E) = 1- P(E) = 0,777683003 0,78. 

Câu 5. �áp sÑ: 4581 b°Ûc. 

GÍi S, là tÑng cça t¥t c£ các sÑ ghi trên �°Ýng 
tròn sau n b°Ûc, neN. Sau b°Ûc 1, trên �°Ýng 

tròn có 2' sÑ là 1:; 1 nên S, =1+]=2 = 2.3'. Sau 

b°Ûc 2, trên �°Ýng tròn có 2 sÑ là 1: 2: 1:2 nên 
S, =1+2 +1+2 =6= 2.3'. 

Sau b°Ûc 3, trên �°Ýng trÓn có 2' sÑ là 1; 3; 2; 3; 

1;3; 2; 3 nên S, = 18= 2.3. 

Dñ �oán sau n b°Ûc tông là S, =2.3"-. Ta s½ 

chéng minh S, = 2.3= (*), Vn eN, b�ng ph°¡ng 
pháp quy n¡p toán hÍc. 
Th­t v­y, vÛi n = l thì (*) luôn �úng. 

Gi£ sí (*) �úng vÛi n =k,keN, ngh)a là sau 

k b°Ûc trên �°Ýng tròn �ã cho có các sÑ vÛi tÑng 
là S, = 2.3-', Sang b°Ûc thé k+1, ta coi 2k 

�iÃm �ã ghi sÑ là 2* �iÃm chia, nên �°Ýng tròn 
�°ãc chia thành 2 cung b±ng nhau. Do �iêm 
chính giïa cça môi cung này l¡i ghi tông cça hai 
sÑ �ã ghi ß hai �§u m×i cung t°¡ng úng. Do �ó: 

S =S, + 25, = 3.S, = 2.3* 
V­y S, = 2.3"-, VneN. Lúc này: 

S, >122 2.3-l> 122025 
122025 

n>1+ log, 4580,6. 

Chéng tÏ sau ít nh¥t 4581 b°Ûc thì tÕng các sÕ 
d°ãc ghi trên �°Ýng tròn là lÛn h¡n 12025. 
Câu 6. �áp sÑ: 12 (A). 

2 

Ta có P'U) = E-2R-I nên P')=0 = 
E 
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2R 

Do �ó, P �¡t giá trË lÛn nh¥t P(| =12) =72 (W) 
t¡i I = 12 (A). 

NGUYÀN V�N XÁ 
(GV THPT Yên Phong sÕ 2, B§c Nình) 

TOÁN HÌC 
TuÛilro 5 



THè SèC TR¯ÚC Kò THI THPT QUÓC GIA N�M 2025 

PH¢N I. TRÁC NGHIÆM NHIÀU PH¯ NG ÁN 
LðA CHÌN (ThÉ sinh tr£ lÝi të c§u l �Ãn câu 12, 

m×i câu hÏi thi sinh chÉ chÍn mÙt ph°¡ng án) 

A. y=2 

Câu l. Ph°¡ng trình �°Ýng tiÇm c­n ngang cça �ô 
-2-1 thi hàm sô y=- là : 
-2 

C. =-2 

f()=1. 
A. F(x)=- +x+C 

C. F(x)=Inx+x+C 

Câu 2. Tìm hÍ nguyên hàm F(x) cça hàm sÑ 

Câu 3. Biét (f(*)dr=-5 

A. 8 

[e(x)-2f(-)]à b£ng 

C. -11 

b=(1:0:3) là 

Cñ i 

A. (2;3;-1) 

(m) 

T§n 
sÑ 

3 

1 

|19,19,5) 

13 

16 

Câu 4. Trong không gian Oxyz , tÍa �Ù mÙt vecto 

A.0,277 

VÛi k¿t qu£ nào? 

C.0,772 

B. x=2 

(19,5,20) 

C. (2;-3;-1) D. (3;-5;-1). 

Câu 5. B£ng d°Ûi �ây thÕng kê cñ li ném t¡ cça 
mÙt v­n �Ùng viên. 

D. y=-2. 

45 

(ThÝi gian làm bài: 90 phú) 

TOÁN HÌC 
TuÛiltè 

B. F(x)=n+x+C. 

D. F(1)=In +C. 
3 

�È SÓ 5 

B. 13 

và (g(x)d=3, khi �ó 

D. -7. 

24 

B. (3,5;-2) 

[20,20,5) (20,5;21 ) 

B. 0,727 
D.0,327. 

|21;21,5) 

n vuÙng góc vÛi cà hai vecto a=(}}2) Câu 9. Trong không gian vÛi hÇ tråc tÍa �Ù Oxyz , 

Câu 6. Cho hình chóp S.ABC có �áy ABC là tam 
giác vuông t¡i 4. Hinh chi¿u cça S lên m·t 
ph�ng (4BC) là trung �iêm H cça BC. Tinh thÃ 

tích khÑi chóp S.ABC bi¿t AB=a, AC=a3. 

6 
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SB=av2 

A. 

C. 
a'3 

6 

�Óng bi¿n trên trên R là: 
A. 27 

C. 44 

Câu 7. TÑng các giá trË nguyên cça tham sÑ 
me<-10;10) �Ã hàm sÑ 

y=x-3x?+3(m+2)x+ 3m-2025 

A. (2;-10) 

B. 

C. (2;10). 

D. 

a'3 

2 

a'v6 

Câu 8. Cho c¥p sÑ cÙng -2,x;6;y. Khi �ó (x;y) 

b±ng 

Ph°¡ng sai cça máu sÑ liÇu ghép nhóm trên a§n uog kinh day b�ng 9,6 cm (tính të mén nooài 

cÑc), �áy cÑc dày 1,8 cm, thành xung quanh còc 
dày 0,24 cm? 
sÕ th­p phân) 

B. 35 

D. 54. 

B. (-2;10) 

D. (10;2). 

cho hai �iÃm A(1;2;3), B(5;-4;-1) và m·t ph�ng 
(P) qua Ox sao cho d(B;(P))=2d( A;(P)), (P) 
c¯t AB t¡i I(a;b;c) n±m giëa AB. Tinh a+b+c. 

A, 4 B. 3 

C. 2 D. 5. 

Câu 10. C§n bao nhiêu cn' thu÷ tinh �Ã lànm mÙt 
chi¿c cÑc hình trå có chiÁu cao b£ng 12 cm, 

(k¿t qu£ l§y g§n �úng �¿n hai chí 



A. 64,39 cm3 

C. 212,31 cm³ 

C§u l1. MÙt bình �ñng 9 viên bi xanh và 7 viên 
bi �o. Lån l°ãt l¯y ng§u nhiên ra 2 bi, m×i l§n l¥y 

4. 

I bi không hoàn l¡i. Tinh xác su¥t �Ã bi thé 2 màu 
xanh n¿u bi¿t bi thé nh¥t màu �Ï? 

. 

C. 

B. 202,27 cm 

17 

D. 666,97 cm². 

A. 4 

C. 1 

B. 

D. 

16 

21 

80 

Câu 12. Cho hàm sÑ y=f(x) xác �Ënh, liên tåc 
trên R và có �çng hai �iêm cñc trËj x=-1,x=1, có 
�Õ thi nh° hình vÁ sau: 

HÏi h£m sÑ y= f(x?-2x+1)+2025 có bao nhiêu 

�iem cñc trË? 

2 

B. 3 

D. 2. 

PH¢N II. CÂU TRÁC NGHIÆM DÚNG SAI. Thí 

sinh tr£ lßi tí cáu l �én cáu 4. Trong mói ý a), b), 

C), d) ßmÑi cáu, thí sinh chÍn �úng ho·c sai. 

Câu I. Cho hai biÃn cÕ 4 và B , vÛi P(A)-0,4, 
P(B)-0,8, P(AnB)=0,4. 

a) P(4)=0,6 và P(B)=0,2. 

b) P(AB)= 

c) P(B|4) 
d) P(knB)=5 

x=-1+t 

Câu 2. Trong không gian OxVz, cho �°Ýng th¯ng 

A:y=-2+2t 

|z =-3+ 21 

1 

3 

R=5. 

và 

(S): (r-3) + y' +(z-2) = 25. Goi / là tâm 
cça m·t c§u (S). 
a) M·t c¥u (S) có tâm I(-3;0;-2) và bán kinh 

m·t 

b) �°Ýng th�ng A �i qua �iêm M(-2;-4;-6). 

và f(1)=2. 

c) Hinh chi¿u vuông góc cça tâm / lên �°Ýng 
th³ng A là �iÃm H(1:2;-1). 

c§u 

d) �°Ýng th¯ng A c¯t m·t c§u (S) t¡i hai �iÃm A, B 
và diÇn tich AlAB b±ng 12. 

Câu 3. Cho hàm sÑ y=f(x) có �¡o hàm liên tåc 

trên (0;+oo) thöa mãn f'(x)+=4x+3x 

a) Hàm sÑ y=f(r)=x+*'+1. 
b) Phu¡ng trình ti¿p tuyÃn cça �Ó thË hàm sÕ 
y=f(x) t¡i �iêm có hoành �Ù x=2 là y=l6x-20. 

c) H£m sÑ y=f(r) �¡t cñc �¡i t¡i x=0. 

d) Hàm sÑ y=f(x) trên (0;+o) có giá trË nho 
20 nh¥t b±ng 
27 
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Câu 4. Cho hình chÏp SABC có tam giác ABC 

càn l¡i 4, BC= h, d°Ýng cao Al = h, canh ben S.4 

b±ng a vuông góc vÛi dáy. M là �iÃm thuÙc do¡n 

TON HÌC 
TuÛire l7 



Al sao. cho AM -x. M·t ph±ng qua M vuông góc 
Al c¯t AB, AC, SC, SB theo thé tñ ß D, E, F, G. 
a) Thi¿t diÇn DEFG là hình chï nh­t. 

b) DiÇn tích thi¿t diÇn là 

c) DiÇn tích thiÃt diÇn lÛn nh¥t b±ng 

tích b±ng nhau khi r= 

2abx(h-) 

d) ThiÃt diÇn chia khÑi chóp thành bai ph§n có thÃ dua vào v­n hành hòa l°Ûi diÇn và m×i tháng công 
hv3-1) 

ab 

2 

18 

4 

TOÁN HÌC 
TuÛiltè 

Câu 1. MÙt khÑi rubik có d¡ng khÑi té diÇn �Áu. 
Xét nhË diÇn có c¡nh chéa mÙt canh cça khÑi 
rubik, hai m·t nhË diÇn l¥n l°ãt chéa hai m·t cça 
rubik có chung c¡nh �ó. Gi£ sí sô �o nhË diÇn là 
n'. Giá tri cça n b£ng bao nhiêu? (làm tròn k¿t qu£ 
�Ãn hàng �¡n vË) 

C£u 2. Các khi th£i gây ra hiÇu éng nhà kính là 
nguyên nhân chç yêu làm trái �¥t nÕng lên. Theo 
Tô chéc Hãp tác và Phát triên kinh t¿ (OECD) khi 
nhiÇt �Ù trái �¥t t�ng lên thì tông giá trË kinh tê 
toàn câu gi£m. Ng°Ýi ta °Ûc tính r�ng, khi nhiÇt 
�Ù tr£i �¥t t�ng thêm 2'C thi tÑng giá trË kinh tÃ 
toàn c§u gi£m 3%; còn khi nhiÇt �Ù trái �ât t�ng 
them 5'C thì tÑng giá trË kinh t¿ toàn câu gi£m 
10%. Bi¿t r�ng nhiÇt �Ù trái �¥t t¯ng thêm °C, 
tÕng giá trË kinh tÃ toàn cáu gi£m f)% thi 
fl)=ka, trong �ó k, a là các h£ng sÑ d°¡ng. 
Khi nhiÇt �Ù trái �¥t t�ng thêm bao nhiêu �Ù C thì 
tóng giá tri kinh tÃ toàn c§u gi£m �¿n 20%? (lam 
tron két quá �én h£ng phán m°Ýi), 

PHAN II. C¢U TRAC NGHIÆM TRA LÚI mÙt tháng, m×i tháng hoàn ng sÑ tiên là l6 triÇu NGAN. ThÉ sinh tr£ lÝi të câu I �¿n câu 6. �Óng. HÏi sau bao nhiêu tháng, gia �ình b¡n A s½ 
tr£ h¿t nÍã? 

Cáu 3. Có h chiéc ghÃ �°ãc kê thành mÙt hang 
ngang. Xép ngáu nhiên 6 hÍc sinh, gÓm 3 hÍc sinh 

lÛp A, 2 hÍc sinh lÛp B và I hÍc sinh lÛp C ngÓi 
vào h£ng gh¿ �ó sao cho mÏi ghÃ có �úng mÙt hÍc 

sinh. Xác su¥ �Ã hÍc sinh lÛp C không ngói canh 
hÍc sinh lÛp B b±ng bao nhiêu? 

Câu 4. �Ã l¯p �·t hÇ thÑng �iÇn n¯ng l°ãng mát 
trÝi, gia �ình b¡n A vay ngân hàng sÑ tien là 600 
triÇu �Óng vÛi lãi su¥t 0,6% /háng. Sau �úng mÙt 
tháng kÃ të ngày l¯p �·t, gia �ình b¡n A b¯t �§u 
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ty �iÇn lñc trà gia �ình b¡n A 16 triÇu �Óng. Do �ó 
sau �úng 1 tháng kê të ngày vay, gia �inh b¡n A 
b¯t �§u hoàn nã, hai l§n hoàn nã cách nhau �úng 

Câu 5. Cho hàm sÑ f(x)=ar +bx' +cx+d (az0) 
và �°Ýng th¯ng y=g(x)=mx+n là ti¿p tuyÃn cça 

�Õ thË hàm sÑ f(x) t¡i �i¿m có hoành �Ù x= 

(tham kh£o hình vÁ). Khi �ó diÇn tích phân �°ãc 
tô �­m trong hình v½ b±ng bao nhiêu? (làm tròn 
k¿t qu£ �¿n hàng ph¥n tr�m) 

y = x 

3 

y=g) 

Câu 6. Cho các sÑ thñc a,b>l và ph°¡ng trình 
log.(ax)log, (bx)=2025 có hai nghiÇm phàn biÇt 

m,n. Giá trË nhÏ nh§t cça biÁu théc 

P-(4a' +b' \100»m²n +1) b±ng bao nhièu? 
NGUYÊN THANH GANG 

(Tring THPT chuen H°ng Yên, Heng len) 



DIÂN D. 
DAY 

TOÍNT 
THEO CHLONG TRÌNHVÀ SGK MOI 

(AT ) 

XÁC SU¤T CÓ �I¾U KIÊN 

Xác su§t -Thông kê là mÙt nÙi dung quan trÍng, 
chiÁm t÷ trÍng lÛn trong ch°¡ng trình môn Toán 
THPT. �Ëc biÇt, xác su¥t có �iÁu kiÇn là mÙt kiÃn 
théc mÛi �°ãc �ua vào gi£ng d¡y, �óng vai trò 

quan trÍng trong viÇc giúp hÍc sinh hiêu sâu h¡n 

vÁ xác su¥t và các íng dång thñc tê. 
Nh³m hÕ trã th§y cô và hÍc sinh dÃ dàng ti¿p c­n, 
nhìn nh­n và phân lo¡i các d¡ng bài t­p c¡ b£n vÁ 

nÙi dung này. Chúng tôi s½ cÕ g¯ng trình bày 

nhïmg ki¿n théc c¡ b£n, pb°¡ng pháp giäi bài t­p, 
úng dång thñc ti¿n cça xác suât có �iÁu kiÇn mÙt 

cách �¡n gi£n, dÅ hiÁu nh¥t. Chúng tôi hy vÍng 
r±ng chuyên �Ã này s½ góp ph©n nâng cao hiÇu qu£ 
d¡y và hÍc, giúp hÍc sinh n�m vëng ki¿n théc và 

�¡t k¿t qu£ cao trong kó thi tÑt nghiÇp THPT n�m 

2025 s�p tÛi. 
Bai ví¿t có tham kh£o sách giáo khoa môn Toán 

theo Ch°¡ng trình GDPT 2018 (BÙ sách SGK: 

Ké nÕi tri théc vÛi cuÙc sÑng và Chân trÝi sáng 
t¡o). 

I. MØT SÓ CÔNG THÚC C¢N NHÚ 
Trong các công théc d°Ûi �ây, nêu không nói gì 

thêm chçng ta xét các biÃn cÑ cçng liên quan �¿n 

phép thí ngáu nhiÇn T và sÑ các k¿t qu£ cça T l£ 

hïu h¡n và cá két qua là �ông kh£ n�ng. 

I) Xác su¥ cça bi¿n có 

Không gian máu S2 là t­p hãp t¥t c£ các k¿t qu£ 

có thÃ xáy ra cça mÙt phép thí ng¥u nhiên. 

Bi¿n cÑ ngu nhiên (gÍi t¯t là bi¿n cÑ) là mÙt t­p 

con cça không gian máu. T­p rÓng Ø là biÃn cÑ 

không thÃ, 2 là bi¿n cÑ ch¯c ch¯n, 4-QA là 

bi¿n cÕ �Ñi cça bi¿n cÑ A. Xác su¥t cça biên cô 

A: P(A)= 
n(A) 
n(2) 

TRÀN QUANG THU¶N 
(GV Vnschool Ocean Park, Ha NÙn) 

HÀ VªN TH¢NG 
(GV THPT Ngô ST Liên, Bác Giang) 

Të �ó ta có: 

1) P(Ø)-0; P(2)=l; 

2) 0sP(A)S1 vÛi m×i bi¿n cÑ A: 

3) Công thúc biÃn cÑ �Ñi: PA)=1-P(A) vÛi 

m×i biÃn cÕ A. 

2) Bi¿n cÑ hãp, bi¿n cÑ giao. Hai biÃn cÕ xung 
khác 

Cho hai bi¿n cÑ A và B cùng liên quan �ên phép 
thí T. 

-�·t C=AUB. Khi �ó C là mÙt biÃn cÑ và �°ãc 

gÍi là biên cô hãp cça hai biên cÕ A và B, kí 

hiÇu là AJB. BiÃn cÑ C là bi¿n cÑ "A ho·c B 

x£y ra" hay nói cách khác là biÃn cÕ "ít nh¥t mÙt 

trong hai biÃn cÕ A,B x£y ra":. 
- �·t D=AnB. Khi �ó D là mÙt biÃn cÕ và �°ãc 

gÍi là biên cô giao cça hai biên cÕ A và B, ki 

hiÇu là AnB hay AB. BiÃn cÑ D là bì¿n cÑ " A 

và B �Óng thÝi x£y ra". NÁu A và B �Óng thÝi 
không x£y ra thì ANB=Ø. Ta gÍi 4 và B là hai 

bi¿n cÑ xung kh¯c. 
-Công théc cÙng xác su¥t: 
P(AUB)=P(4)+P(B)-P(AB). �·c biÇt, nÁu 

hai bi¿n cÕ A và B xung kh£c thi P{40B)=0. 
Khi �ó P(AOB)=P(A)+P(B). 
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3) Xác su¥ có �iÁu kiÇn 
Cho hai bi¿n cÑ A và B. Xác su¥t cça bi¿n cÑ 4 
vÛi �iÁu kiÇn biÃn cÑ B �ã x£y ra �°ãc gÍi là xác 

su¥t cça A vÛi �iÁu kiÇn B, kí hiÇu là P(AlB). 

N¿u P(B)>0 thi P(AlB)= 

nhân xác su¥t). 

Nh­n xét. - N¿u 4, B là h¡i bi¿n cÑ b¥t kì thi 
P(AB)=P(A).P(BlA)=P(B).P(AlB) (Công théc 

n(B) 

- Cho hai biÃn cÕ A và B vÛi P(B)>0. Khi �ó, 
ta có: PAlB)AnB) 

4) Hai bi¿n cÑ �Ùc l­p 

P(AB) 

B" 

P(B) 

-Công théc bi¿n cÕ �Õi trong "không gian m«u 

thu h�p": P(4B)+P(AB)=. 

- Hai biÃn cÑ A và B �°ãc gÍi là �Ùc l­p nêu 
viÇc x£y ra hay không x£y ra cça biÃn cÑ này 
không làm ånb h°Ýng �¿n xác su¥t x£y ra cça biên 
cÕ kia. 

Cho hai biÃn cÑ 4, B vÛi 0<P(A)<1, 
0<P(B)<l. Khi �ó: Hai biÃn cÑ A và B �Ùc l­p 

P(AB)=P(A).P(B) P(A)= P(AlB) = P(AlB) 
và P(B)=P(B\A)= P(BIA). 

5) Công théc xác su¥t toàn ph§n. Công théc 
Bayes 
a) Công théc xác su¥t toàn ph§n 

20 

A, B vÛi 0<P(B)<1, ta có: 

P(A)=P(AB)+ P(AB) 

TOÂN HÌC 
TuÛily� 

=P(B).P(A0B) + P(B).P(AlB). 
- HÇ 3 bi¿n cô c¡ sÝ là 4,,A2,A, �ôi mÙt xung 
kh£c và AUAUA =S2, ta có: 

Aj 
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AjnB 

A2 

b) Công théc Bayes 

có: P(BlA)=: 

P(B)=P(4B)+P(4,B) +P(AB) 
-P(BA) P(4)+P(B|4,) P(4)+ P(B|4) P(4). 

A2n B 

P(B),P(AlB) 
P(4) 

Cho hai bi¿n cÑ A, B vÛi P(A)>0, P(B)>0, ta 

P(BlA)= 

Nh­n xét. VÛi P(A)>0, 0<P(B)<l thi công théc 
Bayes còn có d¡ng: 

P(B).P(AlB) 

II. MØT SÓ D NG TOÁN 

Agn B 

P(B).P(AlB) +P(B).P(AlB) 

D¡ng 1. Sí dång các công théc tính xác su¥t 
Thí då 1. Cho hai bi¿n cÏ A,B có 

A3 

P(A)=0,4; P(B)=0,6; P(AB)=0,2.. 
Tinh P(4 \B); P(B\4). 

LÝi gi£i. Ta có: P(AlB)= P(AB) 0,2 1 

P(BlA)= 

Khi �ó:. P(A \B)= 

P(BA) 0,2 
P(A) 0,4 

P(B) 0,6 3' 

- HÇ 2 biên cÕ c¡ sÝ là B và B: Cho hai bi¿n cÑ Thí då 3. Cho hai biÃn có 4,B 

P(AB) 0,2 
P(B) 0,25 

Thí då 2. Cho hai bi¿n cÑ �Ùc l­p A, B vÛi 

P(A)=0,8; P(B) = 0,25. Tinh P(4 lB). 
LÝi gi£i. Vì 4,B là hai bi¿n cÕ �Ùc l­p nên 

P(AB)=P(A) P(B)=0,80,25 =0,2. 

=0,8. 

=0,5. 

P(A)=0,6:P(B)=0,8; P(4B)=0,4. Tinh P(B L4). 

P(AJ=P(AB)+P(48). 
LÝi gi£i. Theo công théc xác su¥t toàn ph§n ta có: 

Suy ra: P(AB)=P(4)-P(AB)=0,6-0,4=0,2. 



Të �ó ta có: 

P(BA) P(AB) 0.2_1 
P(A) P(A) 0,6 3 

Thí då 4. Cho A và B là hai biÃn cÏ �Ùc l­p và 
P(A)=0,5; P(B)=0,6. Tinh P(B|(AUB). 

LÝi gi£i. Ta có: P(B|AUB)= P(Bn(AU�) 
P(AJB) 

trong �ó BO(AUB) = BA. Suy ra: 

P(BO(AUB))=P(BA)=P(B).P(A) 
=0,6.0,5=0,3. 

L¡i có: P(AUB)=P(A) + P(B)-P(AB) 

=P(A)+P(B)-P(A).P(B) 
=0,5+0,4-0,5.0,4=0,7. 

Të �ó ta có: P(BL4UB),5_3 
0.7 7 

D¡ng 2. Sí dång �Ënh ngh)a xác su¥t có �iÁu 
kiÇn 
Ph©n này, chúng ta nên sí dång s¡ �Õ Venn �ê 
biÃu diÃn các bi¿n cÑ �Ã trñc quan và dÅ hiÁu h¡n. 
Thí då 1. Trong ki kiêm tra môn Toán cça mÙt 

tr°Ýng Trung hÍc phó thông có 500 hÍc sinh 

tham gia, trong �ó có 220 hÍc sinh nam và 280 

hÍc sinh në. Khi công bó kÃt qu£ cça ki kiêm tra 

�ó. có 150 hoc sinh �¡t �iem gioi, trong �ó có 65 
ng§u hÍc sinh nam và 85 hÍc sinh nït. ChÍn ra 

nhiên mÙt hÍc sinh trong só 500 hÍc sinh �ó. Tinh 

xác su¥t �Ã: 

LÝi gi£i. 

1) hÍc sinh d°ãc chÍn �¡t �iêm giÏi, bi¿t r£ng 

hoc sinh �ó là nï. 

2) hÍc sinh �rãc chÍn không �¡t �iêm gioi, bi¿t 

r�ng hÍc sinh �ó là nï. 

3) hÍc sinh �°ãc chÍn là nam, biét r�ng hÍc sinh 

�ó �¡t �i¿m gioi. 
4) hÍc sinh �°ãc chÍn là nï, bié r�ng hÍc sinh 

dÏ không d¡t �i¿m gioi. 

Ta biÃu diÅn bài toán b±ng s¡ �Õ Venn d°Ûi �ây: 

Nam (220) 

1) Xác su¥t �Ã hÍc sinh �°ãc chÍn ra �¡t �iêm 

giÏi, bi¿t r±ng hÍc sinh �ó là nï là R= 

Nï (280) 

2) Xác su¥t �Ã hÍc sinh �°ãc chÍn không �¡t �iêm 
giÏi, bi¿t r±ng hÍc sinh �ó là nï là: 

280-85 39 

280 56 

r�ng hÍc sinh �ó �¡t �i¿m giÏi là B= 

P= 

Sau: 

Di¿m giÏi 

3) Xác su¥t �Ã hÍc sinh �°ãc chÍn là nam, bi¿t 
65 13 

150 30 

4) Xác su¥t �Ã hÍc sinh �°ãc chÍn là nï, bi¿t r±ng 
hÍc sinh �ó không �¡t �iÃm giÏi là: 

85 17 

280-85 195 37 

500-150 350 70 

280 56 
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Thí då 2. MÙt công ty d°ãc ph©m giÛi thiÇu mÙt 

dång cå ki¿m tra bÇnh sÑt xu¥t huy¿t. VÁ kiÃm 

�Ënh ch¥t l°ãng cça s£n phâm, hÍ cho biÃ nh° 
SÕ ng°Ýi �°ãc thçí nghiÇm là 9000, trong só 

�ó có 1500 ng°Ýi �ã bË nhiÃm bÇnh sÑt xu¥t huv¿t 

và có 7500 ng°Ýi không bË nhiÅm bÇnh sÑ xu¥t 
huyÇt. Khi th b�ng dång cå cça công ty, trong 
1500 ng°Ýi �ã bË nhiÁm bÇnh sÑt xu¥ huv¿t, có 

140 ng°Ýi �ó cho k¿t qu£ d°ong tinh, còn l¡i cho 
k¿t qu£ âm tinh. M·t khác, trong 7500 ng°Ýi 
không bË nhiÅm bÇnh sÐt xu£t huyÃt, có 525 ng°Ýi 
cho k¿t qu£ d°¡ng tính, còn l¡i cho ket qu£ am 
tinh khi kiem tra. ChÍn ngàu nhiÁn mÙt ng°Ýi 
trong sÑ nhïng ngrÝi th° nghiÇm. Tinh x£c su£t 
dè ng°Ýi �°ãc chÍn ra bË nhiem bènh sÕt xu©t 
huy¿t, bié r±ng ng°Ýi dÏ có kêt qu£ thí nghiÇm 
drang tinh (làm ròn k¿t quá �n hàng ph§n 
m°Ýi), Nh£ s£n xu¥t kh£ng dËnh dång cå cho kÃt 
qu£ ding vÛi h¡n 90% só trrÝng hãp có kèt qu£ 
d°ong tinh. Kh³ng dËnh dó có dúng khòng? 

LÝi gi£i. 

TOAN HÌC 
TuÛite 2 1 



BË nhiem 
(1500) 

SÑ ng°Ýi xét nghiÇm d°¡ng tính là: 
1140+525=1665 (ng°Ýi). 

Xác su¥t �Ã chÍn �°ãc ng°Ýi bË sÑt xu¥t huy¿t bi¿t 
r±ng ng°Ýi �Ï d°¡ng tinh vÛi thí nghiÇm là: 

1140 

Không bË nhiÅm 
(7500) 

Do 0,7=70%<90% nên kh�ng �Ënh cça nhà s£n 
xu¥t là không �úng. 

P=: -0,7. 
1665 

Thi då 3. MÙt tçi có 10 hop sía chua dàu và 20 
hop sía chua nha dam: các hÙp sía chua có kich 
thcÝc vç khoi l°ãng nh° nhau. Có 18 hÙp siía 
chua irong túi là lo¡i khong �°Ýng, trong �Ï có 7 
hop sa chua dâu và 11 hop sëa chua nha dam. 
Láv ngáu nhiÃn not hÙp sïa chua trong túi. Tinh 
Adc suat �e: 

LÝi gi£i. 

) hop süa chua d°ãc láy ra là d£u, bi¿t r±ng 
iop sua chua �ó khong �°¡ng. 
2) hop sia chua d°ãc l£y ra là nha �am, bi¿t 

räng hop sia chua dó khÏng �°Ýng. 

|Dâu (10) 

durong 
tinh 

3) hop sía chua duãc láy ra là dâu, biét r±ng 
hop sua chua dó có d°¡ng. 

22 

4) hop sïa chua �°ãc lày ra có �°¡ng, biet r�ng 
hop sua chua nha �am. 

& 

Ta sí dång s¡ �Ù Venn �¿ minh hÍa các dï kiÇn 
cça bài toán: 

TOÁN HÌC 
Tuitè 

Nha �am (20) 

không 
d°Ýng 

SÑ 575(5-2025) 

1) Xác su¥t �Ã l¥y �°ãc hÙp sïa chua dâu, bi¿t 

r±ng �ó là hÙp không �°Ýng là: R= 
2) Xác su¥t �¿ l¥y �°ãc hÙp sïa chua nha �am, 

11 bi¿t r±ng �ó không �°Ýng là P}=: 

r±ng �ó là hÙp có �°Ýng là B 

3) SÑ hÙp sïa chua có �°Ýng là 30-18=12. Suy 
ra xác su¥t �Ã l¥y �°ãc hÙp sïa chua dâu, bi¿t 

3 1 

là PË = 

4) SÕ hÙp sía chua nha �am có �°Ýng là 
20-11=9. Suy ra xác su¥t �Ã lây �°ãc hÙp sïa 
chua có �°Ýng bi¿t r¯ng �ó hÙp sïa chua nha �am 

9 

20 

sau: 

D¡ng 3. Sí dång s¡ �Ó cây tính xác su¥t 

P(B|A)) 

Khi phép thí chia ra làm các công �o¡n liên ti¿p 
nhau, sñ kiÇn liên quan �¿ biên cÕ A x£y ra tr°Ûc 
và sau �ó �¿n sñ kiÇn di¿n ra biên cô B x£y ra 

sau thì chúng ta s½ l­p mÙt s¡ �Õ cây có d¡ng nh° 

B 

A 

18 

P(A) 

P(B A) 

18 

18 6 

B 

P(B| 

P( 

P(AB)=P(4)P(B|4). 

P(B  

Dña vào lÙ trình (0-A-B) �Ã tính P(AB) b�ng 
cách l¥y tích các xác su¥t, cå thÃ: 

Dña vào lÙ trình d«n �Án B là (O-4-B) và 

(O-A-B) �» tính P(B) b±ng tÑng xác su¥t cça 2 lÙ 

trình, cå thÃ: P(B)=P(4) P(B|4)+ P(4)P(BA) 
Dña vào lÙ trình d«n �¿n B là (o-.+B) và 

(O-4-B) dÃ tính P(B) b±ng tÕng xác su¥t cça 2 

lÙ trình, cå thÃ: P(B}=P(4).P(B|4)+P(a).PB4) 
-Công théc Bayes �ê tinh P(AB): là phân sÑ mà 
tí théc dña vào lÙ trình (O-4-B), m§u théc dña 
vào lÙ trình d«n tÛi B, gÓm (O-4-B) và (O-4-B). 



Thí då 1. Có mÙt con kiên bò doc theo các canh 
cça l°ÛiÏ vuông të �em A. Biet r�ng të m·t hrÛi 
nay kien bo theo ph°¡ng ngang thi �en m¯ l°Ûi 
tiep theo xác su¥t kiÃn bÏ theo ph°¡ng th£ng �ing 
là 0,4. Còn n¿u të m¯ l°Ûi này ki¿n bò theo 
phuong th�ng �ng thì �¿n m¯ lrÝi tiey theo xác 
su£t nó bò theo ph°¡ng ngang là 0,7. Gi£ s° tër A 
ki¿n bß theo ph°¡ng ngang. Tinh xác su¥t �Ã �Ãn 
m£t l°Ûi thit 3 kiÃn bÏ theo phuong th�ng �ing. 

LÝi gi£i. Ki hiÇu A là bi¿n cÕ: "T¡i m¯ l°Ûi thú 
2, kiÃn bò theo phu¡ng th�ng �ing";, 

B là bi¿n cÑ: "Tai m¯t l°Ûi thé 3, ki¿n bò theo 
ph°¡ng th�ng �ng". 
Ta vÁ s¡ �Ù hình cây nh° sau: 

t¡i m¯t lrÛi thé 2 A 

t¡i m¯ leÛi 
thé 3 

B 

0,3 

0.4 

0,7 

B B 

0,6 

0,6 

B 

Có hai nhánh cây �i tÛi B là 0-A-B và 0-A-B 

suy ra: P(B)=0,4.0,3+0,6.0,4=0,36. 

Thí då 2. MÙt x°¡ng sán xuát nh­p nguyên liÇu të 
3 co so A, B. C theo ti lé làn l°ãt là 25%,35% và 

40%. Biét r�ng tç lé nguyên liÇu bË hong cça 3 c¡ 

s¡ A, B, C lán l°¡t là 5%,4% và 2%. ChÍn 

ngáu nhien mÙt nguyén liÇu nh­p v», tính xác suát 

cua cçc bi¿n cÕ: 

M: 'nguyên liÇu cça c¡ sß C, bi¿t r�ng nguyen 

liÇu khÑng bË hÏng": 
N: 'nguyén liÇu bË hÏng bi¿t r�ng nguyên liÇu 
thuÙc c¡ sß A ho�c C". 
LÝi gi£i. GÍi 

A là bi¿n cÑ: "nguyên liÇu thuÙc cß SÞ A"; 
B là bi¿n cÑ: "nguyên liÇu thuÙc c¡ sß B'"; 
Clà bi¿n cÑ: "nguyên liÇu thuÙc c¡ sß C"; 

Hlà bi¿n cÑ: "nguyên liÇu bË hÏng". 
Ta có: P(A)=0,25, P(H|A)=0,05, 

P(&|A)=1-P(H|A)=0,95; 

P(B)=0,35, P(H|B)=0,04, 

P(H|B) =l-P(H|B)=0,96; 

P(C)=0,4, P(H|C)=0,02, 

P(H|C)=1-P(H|C)=0,98. 

Ta xây dñng s¡ �Õ cây: 

0.25 

0,35 B 

0.05H 

Do M=CH nên 

0.04-H 

P(M)= 

0.02-H 

Ta có: N=H|(AUC)=HB 

AH 

AH 

L¡i có: P(B|H)=1-P(BH)=1 

=1 

BH 

BÃ 

sÑ 575(5-2025) 

CH 

CH 
Të s¡ �Ó cây ta có: Xác su¥ �Ã chÍn �°ãc nguyên 

liÇu không bË hÏng là: 

P)-P(#a)»p(HB)+P(HC)=0,9655. 

& 

P(CH) 0,392 392 

P(H) 0,9655 9655 

P) 

0,0125 

P(#B) P(BH) PH) 
PB) 

P(BH) 

0,014 41 

1-0,9655 69 

0,2375 

0,014 

P(H) 

0,336 

0,008 

0,392 

TOÁN HÌC 
CTuÛitò 23 



Të �ó ta có: P(N)=09 

Ta c§n �i tính P(4B). 

Thí då 3. Có hai chiec hÙp. hòp I cÏ 5 viên bË màu 
tr�ng và 7 viên bi màu �Ï, hÙp Il cÏ 10 vien bi 
màu tr�ng và 15 viên bÉ nàu �Ï. Các viên bi có 
cùng kich th°Ûc và khÑi lhrãng. L¥y ng¥u nhiÁn 
hai viên bi të hÙp I roi bÏ vào hÙp Il. Sau �ó, láy 
ra ngàu nhiên mÙt vien bÉ të hÙp II. Tinh xác su¥t 

�Ã viên bi l¥y ra tt hÙp Il là vien bi �°ãc chuy¿n 
ric hÙp I sang biÃt r±ng vien bi �Ï có màu tr©ng. 
LÝi giai. GÍi 4 là bi¿n cÕ viên bi l¥y ra të hÙp II 
là viên bË �°ãc chuyÁn të hÙp I sang: 

HÙp 1: 5T, 7Ð 

41 

Ta có: 

(1-0,965s) 

bi l¥y ra të hÙp II màu tr±ng. 

Ta su dång so �Õ cây tính P(B): Xác su¥t �Ã viên 

P3 

P21= 

Të �ó ta có: 

24 

C 

L¥y ra 2T 

HÙp ll: 10T, 15Ð 

L¥y ra 1T, 1Ð 

HÙp ll: 10T, 150 

L¥y ra 2� 

HÙp ll: 1OT, 15D 

CB 33 

C? 7 

0,65 

22 

B là biÃn cÑ viên bi l¥y ra të hÙp II có màu tr�ng. D¡ng 4. Sí dång b£ng mô t£ 

11 
27P3j 

65 

P2 

162 

10 

P1 

27 

TOÁN HÌC 
TuÛiltè 

Pu 

(1). 

P2 

5.7 35 

C 66 

1300 

12 4 

41 

27 9 

Pi1 

Pu 

Ps2 

P(B)=p1-PutP2P21tP3·P31 

L¥y ra 1T 

L¥y ra 19 

L¥y ra 1T 

Láy ra 1Ð 

L¥y ra 1T 

Ta ti¿p tåc sí dång s¡ �ô cây tính P(AB): Xác 
su¥t �Ã viÇn bi l¥y ra të hÙp II là viên bË �°ãc 
chuy¿n të hÙp I sang �ông thÝi nó có màu tr¯ng. 

L¥y ra 1Ð 

HÙp 1: 5T, 70 

SÑ 575(5-2025) 

Ta có P3= 

sau: 

P 

Bi¿n cÑ M 
Bi¿n cÕ N 

2 

Sau: 

Ldy ra 2T 

Hop I: 10T, 15D 

LÑy ra 1T, 1D 

HÙp lI: 10T, 15Ð 

Bé trai 

TÕng 

Láy ra 2Ð 

Të (1) và (2) ta có P(AB)= 

Bé gái 

Hop lI: 1OT, 150 

1 

27 27P23 

P(AB)=p-P3tP2 P23 = (2). 

BiÃn cÕ A 

X+m 

Trong ph§n này, các xác su¥t �°ãc mô tà bßi b£ng 

P 

P 

X+m 

Ps 

P33 =0. Të �ó suy ra: 

S° tí 

Láy ra 1T cça hÙp I 

390 

Láy ra 1T cúa hÙp ! 

175 

Lly ra 1T cça hÙp! 

565 

TÕng 
Trong b£ng trên, các c·p bi¿n cÕ {4,B} xung 
kh¯c và M,N} cing xung kh¯c. Khi �Ï ta có: 

5 

P(4|M)=P(4N)= 

162 

P(B) 13 

P(M|4)=P(NB)= 

BiÃn cÕ B 

y+n 

Thí då 1. T¡i mÙt sß thç X, �Ã nh­p v» mÙt trong 
hai con v­t là s° të ho·c voi hÍ tiÃn hành l¥y ý 
kiÃn cça 1000 em bé (500 bé trai và 500 bé gái). 

Câu hÏi �·t ra cho các b» là: "VirÝn thç s£p tßi sÁ 
nh­n nuói thêm mÙt con v­t në, con thich su ti 

hay voi h¡n?". Ké qu£ kh£o s£t cça các b» nht 

m+n 

y+n 

Voi 

TÕng 

110 

X+y 

325 

m+n 

TÕng 
500 

S00 

435 

ChÍn ng£u nhien mÙt b» tlham gia kháo s£t. tinh 
vác su¯t do: 

1000 

a) bé thich s° tt, biÃt b» drãc chÍn là bé trai. 
b) b� là gái, biè bé d°ãc chÍn thich voi. 



b) Xác su¥t �Ã chÍn �°ãc quyÃn sách NghÇ thu­t, 
a) Xác su¥t �Ã chÍn �°ãc b» thich su të, bi¿t r�ng bi¿t r�ng sách vi¿t b±ng ti¿ng Anh là: P2 

LÝi gi£i. 

bé �°ãc chÍn là bé trai: p1 

voi: P2 

b) Xác su¥t �Ã chÍn �°ãc bé gái, bi¿t r±ng bé thích 
325 65 

435 87 

Thí då 2. Trên giá sách có 10 quyên sách Khoa 

hÍc và 15 quyèn sách NghÇ thu­t. Có 9 quyên 
sách viÃt b±ng tiÃng Anh, trong �ó 3 quyên sách 
Khoa hÍc và 6 quvên sách NghÇ thu­t, các quyên 

sách còn lai viÃt b±ng tiÃng ViÇt. L¥y ng§u nhiên 
mÙt quyÁn sách. Tinh xác su¥t �Ã quyÃn sách �°ãc 
l¥y ra: 

sách �Ï là s£ch Khoa hÍc. 
a) là sách vi¿t b§ng ti¿ng ViÇ, biÃt r±ng quyÃn 

b) là sách nghÇ thu­, bi¿t r±ng quyên sách �ó 
vi¿r b±ng tiÃng Anh. 

Tiéng 
Anh 

LÝi gi£i. Vì có 9 quyÃn sách vi¿t b±ng ti¿ng Anh, 
trong �ó 3 quyên sách Khoa hÍc và 6 quy¿n sách 

NghÇ thu­t, các quyên sách còn l¡i vi¿t b±ng ti¿ng 
ViÇt nên ta có: 10+15-9=16 quyÃn sách vi¿t b±ng 
tiêng ViÇt, trong �ó có 10-3=7 quyÃn sách Khoa 

hÍc và 15-6=9 quyÃn sách NghÇ thu­t. Ta tóm 
t·t b£i toán bßi b£ng sau: 

Tiéng 
ViÇt 

TÕng 

Të �ó ta có: 

390 39 

Khoa hÍc 

S00 50 

3 

7 

10 

10 

NghÇ thu­t 

6 

15 

TÑng 
9 

16 

a) Xác su¥t �Ã quy¿n sách �°ãc l¥y ra là sách vi¿t 
b¯ng ti¿ng ViÇt, bi¿t r±ng quyÃn sách �ó lÀ sách 

7 
Khoa hÍc: P1= 

9 3 

Thí då 3. MÙt viÇn nghiên ciu vé An toàn giao 
thöng muÕn tìm hi¿u vÁ mÑi qåan hÇ giïa viÇc th£t 
dây an toàn khi tham gia giao thóng và nguy c¡ t° 

vong cça ng°Ýi lái xe khi xáy ra tai n¡n giao 
thông. ViÇn tiÃn hành xem xét 577006 tai n¡n thi 
có k¿t qu£ nh° b£ng sau: 

Không th¯t dây an toàn 
Có th¯t dây an toàn 

trên. 

Không th¯t 
dây an toàn 

Có th¯t dây 

LÝi gi£i. Të gi£ thi¿t, ta có b£ng sau 

an toàn 

a) Tinh xác su¥t ng°Ýi lái xe tí vong trong tr°Ýng 
hãp không th¯t dây an toàn. 

TÕng 

b) Tinh xác su¥t ng°Ýi lái xe tí vong trong tr°Ýng 

hãp có th¯t dây an toàn. So sánh hai tr°Ýng hãp 

Tí vong 

P 

1601 

510 

2111 

P2= 

Tí vong 

1601 

164128 

1601 

có th·t dây an toàn là: 

510 

S10 

412878 

Song sót 

sÑ 575(5-2025) 

162527 

412368 

574895 

6 2 

-=0,0097S . 

Sóng sót 

a) Xác su¥t ng°Ýi lái xe tí vong trong tr°Ýng hãp 
không th¯t dây an toàn là: 

162527 

=0,00124. 

So sánh hai tr°Ýng hãp trên ta có: 

412368 

b) Xác suât ng°Ýi lái xe tí vong trong tr°Ýng hp 

TÕng 
164128 

412878 

577006 

P7.86. Do 
P' 

�ó, không th¯t dây an toàn có t÷ lÇ të vong cao 
g¥p 7,86 l§n so vÛi viÇc th¯t dây an toàn. 

(Kó sau ��ng tiÇp) 

TOAN HÌC 
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CÁC LÚP THCS 

Bài T/575 (Lóp 6). Bi¿t x, y, z, I là các sÑ 
nguyÁn dr¡ng thay �Õi thÏa mãn: 

2025xy = 2026zt. 

Hoi tÕng S -2025(*° + y) + 2026(:?+ là sÑ 
nguyên tô hay hãp sÑ? 

HUòNH THANH TÂM 
(Bu �iÇn thË xà An Nh¡n, Bình �Ënh) 

Bài T2/575 (Lóp 7). Tìm t¥t c£ các sÑ nguyên tô p 
và q sao cho p + l chia hÃt cho g và 29 + 1 chia 
h¿t cho p. 

NGUYÀN TRÌNG HIÆP 
(GV THCS Tây H×, Hà NÙi) 

Bài T3/575. VÛi n là sÕ nguyên d°¡ng lÛn h¡n 1 và 
p là sÑ nguyên tÕ sao cho n là °Ûc sÑ cça p - I và p 
là °Ûc sÑ cça n' - 1, chéng minh r±ng 4p - 3 là sÑ 
chính ph°¡ng. 

Bài T4/575. Cho ngi giác ABCDE. GÍi M, N, P, 
0, K lân l°ãt là trung �iêm cça các �o¡n AC, BD, 

CE, DA và EB. GÍi A, B,, C, D], E, l¥n l°ãt là 
trung �iem cça các �o¡n NP, PO, OK, KM và MN. 

SABGDE 
SABCDE 

Tính t÷ sÑÕ diÇn tích 

1 

26 

RA 

PH M V�N HOÀNG 
(SV K49, lÛp CNNL-01, �HBK Hà NÙi) 

Bài T5/575. Chúng minh b¥t �«ng théc sau: 

PHAN THÉ H¢I 
(GV C�SP Bà RËa -Vkng Tàu) 

Hãy nêu b£i toán tông quát. 

+...+ 

TOAN HÌC 
CTuÛiltè 

Vg99 
> 147. 

NGUYÄN V�N TIÂN 
(GV THCS Lâm Thao, H. Lâm Thao, Phú ThÍ) 

SÑ 575(5-2025) 

Bài T6/575. Cho hàm sÑ f:N’N' thÏa m«n 

các �iÁu kiÇn: 

CÁC LÚP THPT 

i) fry) = fx),fy) vÛi mÍi x, y thÏa m«n (x; y) = 1; 
i) x +y) -Ax) + fy) vÛi mÍi sÑ nguyên tÑ x, y. 
Hây tính 2021). 

NGUYÂN HÙNG CU¯ÜNG 
(85 Biên C°¡ng, P. Ngó Mây, TP. Quy Nh¡n, Bình E�Ënh) 

Bài T7/575. Cho a, b, c là �Ù dài ba c¡nh cça mÙt 
tam giác nhÍn có mÙt góc khác 60". Chéng minh 

a +b' +c 
a'b' +b+c'a' 

r±ng T = 

nguyên. 

không ph£i là sÑ 

NGUYÄN V�N XÁ 
(GV THPT Yên Phong sÑ 2, B¯c Ninh) 

Bài T8/575. Cho hình bình hành OEME VÛi 
0=600. OE = 18, OF = 2. �°Ýng th�ng d �i qua 
M c¯t tia OE, OF l¥n l°ãt t¡i A, B. Xác �Ënh �Ù dài 
nhÏ nh¥t cça �o¡n th¯ng AB. 

LA � I C¯ NG 
(GV THPT Cam LÙ, Ou£ng TrË) 

Bài T9/575. Cho a, b, c là các sô thñc d°¡ng thÏa 
m«n a + b +c=3. Chéng minh r±ng 

2/a'b+bc +c'a + 2Vab² +bc² +ca' 
>3Vab+bc+ ca +Nab +b'c² +ca'. 

HOÀNG NGÌC MINH 
(GV THPT chuyên KHTN, �HÌG Hà NÙi) 
TIÊN TÚI OLYMPIC TOÁN 

Bài T10/575. Cho hai sÑ nguyên d°r¡ng m và n. 
Gi£ sí các sô thñc a,.a,,..,.a, và b,,b,,...b, thòa 

m�n �iÁu kiÇn: (a, +q]+{a, tql+...+t[a, tal 
-[a +g]+[b +ql+...+[b, +g], vge(0:1) 

trong �ó kí hiÇu [x] là sÑ nguyên lÛn nh¥t không 
v°ãt quax. Chéng minh r±ng 

a, + a, + ... ta,, =b +b, +... +b,. 

LÊ VIÆT ¢N (IT. Oean Education, 
40 �°Ýng sÕ 9, khu cin Land, P. 10, TP. HÓ Chi minh) 

NGUYÀN TU¢N ANH 
(GV THPT Nguyen Quang Dieu, �Óng Tháp) 



Bài T1/S75. Cho dây sÑ (x,) thÏa m�n: 
x=3, :| =;-2, VneN. 

Ta xác �Ënh dãy (v,) bßi 
1 J,= -+: +...+ 

Hãy tìm giÛi h¡n lim y, 

1 
VneN. 

NGUYÀN �èC T¯ÞNG 
(Pleiku) 

Bài TI2/575. Cho hai �°Ýng tròn (0,) và (0) ti¿p 

xúc ngoài nhau. Ti¿p tuy¿n chung ngoài d. �°Ýng 
tròn (0;) ti¿p xúc ngoài (0), (0,) và d. L§n l°ãt 
gÍi ti¿p �iêm cça (0) và (O) là B3, cça (0,) và 

(0,) là BË, cça (0:) và (0) là Bz. GÍi tiêp �iêm 
cça (0;). (0:), (0,) vÛi d lân l°ãt là Aj, A2, A3. 

Chéng minh r±ng 4,B, A,Bz, AsB; �ông quy. 
TRÀN QUANG HÙNG 

(GV THPT chuyÁn KHTN, �HÌG Hà NÙi) 

SamcDE 

FOR SECONDARY SCHOOL 

Problem TI/575 (Grade 6). Given that x, y, Z, t 
are positive integers satisfying 2025xy = 2026z. 

Is S - 2025( + y + 2026( +) a prime of 
composite number? 
Problem T2/575 (Grade 7). Find all primne 
numbersp and q such that p + 1 is divisible byq 
and 2 + l is divisible byp. 
Problem T3/575. Suppose that n is a positive 
integer greater than 1 and p is a prime number such 

that in is a divisor ofp -l andp is a divisor of n'-1. 

Prove that 4p-3 is a perfect square number. 
Problem T4/575. Given a pentagon ABCDE. Let 

M, N, P, 0, K be the midpoints of the line 

segments AC, BD, CE, DA and EB respectively. 

Let A1, Bj, C, D, E, be the midpoints of the line 

segments NP, PQ, OK, KM and MN respectively. 

Calculate ABGDE 

PROBLEMS IN THIS ISSUE 

Problem T5/575. Prove the following inequality: 

1, >147, 

State a more general problem if possible. 

Bài Li/575. MÙt thùng kín có chiêu cao h =3 m 

chéa �§y n°Ûc. Þ �áy thçng có hai bÍt không khí 
thÃ tích b±ng nhau. Áp su¥t ß �áy thùng là 
Po = 150 kPa. 

b 

a) NÁu c£ hai bÍt khí lên sát n¥p thì áp su¥t p, ß 
�áy thùng là bao nhiêu? 

b) N¿u có mÙt bÍt khí �i lên sát n¯p, còn bÍt khí 
kia v«n ß sát �áy, thì áp su¥tp, ß �áy binh là bao 

nhieu? 

Bài L2/575. MÙt m¥u phóng x¡ phát ra 220000 

h¡t anpha trong ngày �âu tiên và 400000 h¡t 

anpha nïa trong hai ngày k¿ ti¿p. Bit r�ng h¡t 
nhân con bên, chu kì bán rã cça h¡t nhân phóng x¡ 
trong m§u là b¡o nhiêu? 

VIÆT C¯ NG (Hà NÙi) 

FOR HIGH SCHOOL 

THANH LÂM (Hà NÙi) 

Problem T6/575. Given a function f:N’N 

that satisfies the following conditions: 

f(ovf)fo) for all x, y satisfying (r; yF1; 
ii)f(rty)-fr) +f() for all prime numbers x, y. 

Calculate f(2021). 

Prove that T = 

Problem T7/575. Let a, b, c be the lengths of 
three sides of an acute triangle with at least one 

angle with the measurement different from 60. 

at +b +c 
a'b² + b° +ca' 

integer. 
Problem T8/575. Given parallelogram OEMF 
with O= 60, OE = 18, OF = 2. A line d passes 
through M and intersects the rays OE and OF at A 
and B respectively. Determine the smallest length 
of line segment AB. 

SÑ 575(5-2025) 

is not an 

Problem T9/575. Let a, b, c be positive real 
numbers satisfying a + b+e=3. Prove that 

2ya'b+be+ea+2/ab' +be? +ca' 
23/ab +be + ca +Nab? +b'c? +ca. 

(Xem tiêp trang 43) 

TOÁN HÌC 
TuÛite 27 & 



GI¢J 
BAI 

KÝ TR¯ÚC 

Bài TI/571. Cho x. y là các so nguyên d°¡ng thÏa 
mân x +y- chia het cho xY. Chéng minh x là 
sÕ chinh ph°¡ng. 

LÝi gi£i. Cho x, y là các sÑ nguyên d°¡ng, �·t 
a = (x, v) là °Ûc sÑ chung lÛn nh¥t cça x và y thì 
X= amn và y = an vÛi a, m, n �¿u là sÑ nguyên 

d°¡ng và (m, n) = 1. Theo gi£ thi¿t sÑ 
x+y'-x= a'm + a'n. am = aam + an- m) 

chia hÇt cho xy = amn, do �ó sÑ am' + an' 
chia h¿t cho amn, hay am+ an m = amnk (*) 
vÛi k là sÑ nguyên d°¡ng. Të (*) suy ra: 

m = a(m+n-mnk), 
do �ó sô a ph£i là °Ûc sô cça m, �·t m = at vÛi t là 
sÔ nguyên d°¡ng. Të () suy ra: 

an = amnk 

28 

am'. + 

hay an = m(ank am + 1), 

nên sÑ m ph£i là °Ûc sÙ cça an, mà (m, n) = 1 
nên sÑ m = at ph£i là °Ûc sÑ cça a, suy ra t= 1, 
téc là m = a. Lúc �ó x = am = a và x là sÑ chính 
ph°¡ng. 

m 

Nh­n xét. Có b¡n cho r�ng n¿u mÙt sÑ chia h¿t chox 
và chia h¿t cho y thi sÕ �ó chia h¿t cho xy. �iÁu này 
không ph£i lúc nào cing �ng, ch³ng h¡n sÑ 12 chia 
h¿t cho 4 và chia h¿t cho 6 nh°ng 12 không chia h¿t 
cho 24 = 4.6. Các b¡n sau có lÝi gi£i �úng. V)nh 
Phúc: Vi Nh­t Thành, 6A6, THCS Yên L¡c, YÇn 
Lac: Hà NÙi: Nguyên Ph°¡ng Hou, 6A2, THCS 

Linh �àm, Hoàng Mai; NghÇ An: �inh Tri Dùng, 
Bùi Hïu Anh Quân, 6E, THCS Lý Nh­t Quang, DÙ 

L°¡ng. 

TOÁN HÌc 
CTuÛite 

NGUYÄN VIÆT H¢I 

SÕ 575(5-2025) 

Bài T2/571. Ngày thé 300 trong n�m N là thé Ba. 

Ngày th° 200 cça n�m N+ I cing là thé Ba. Hoi 
ngày thér 100 cça n�m N �1 là thé máy? 

LÝi gi£i. �Ã gi£i bài này chúng ta c§n l°u ý: 
+ N�m nhu­n có 366 ngày và n�m không nhu­n 
365 ngày. 
+ Ngày l·p l¡i cça tu§n là 7 (modulo cça 7), 
Të l°u ý thé nh¥t, mÙt n�m không nhu­n có 365 
ngày và n�m nhu­n có 366 ngày. Vì v­y, còn 65 

ngày ho·c 66 ngày nïa kÃ të ngày thé 300 cho 
�¿n h¿t n�m cça n�m N. Suy ra, giïa ngày thé 
300 cça n�m N và ngày thé 200 cça n�m N+1 có 

265 ngày ho·c 266 ngày. Vì c£ hai ngày này �¿u 
là thé Ba nên sÑ ngày cách nhau ph£i chia h¿t cho 
7. Ta dÅ dàng ki¿m tra �°âc 266 chia h¿t cho 7, 
nên n�m N là n�m nhu­n, cú ba n�m không nhu­n 
thì �¿n n�m thé t° là n�m nhu­n. Të �ó suy ra 
n�m N-1 không là n�mn nhu­n, do �ó còn 265 
ngày kê të ngày thé 100 cça n�m N-l cho �¿n 
h¿t n�m N-1. �iÃu này cing có ngh)a là có 
265 + 300 = 565 ngày giïa ngày thú 100 cça n�m 
N-1 và ngày thé 300 cça n�m N. 
Të l°u ý thé hai, chúng ta có th¿ giam con sô này 
xuÑng theo modulo 7, vì các tuân l·p l¡i cí sau 7 
ngày và chúng ta chÉ quan tâm �ên ngày thé l00 
xày ra là ngày nào trong tu§n. Không khó �Ã kiÃm 
tra r±ng S65=5(mod7), vì ­y ngày thé 100 cça 
n�m N- x£y ra 5 ngày trong tu§n tr°Ûc ngày thé 
300 cça n�m N,téc là ngày thé Ba. V­y ngày thé 
100 cça n�m N� là ngày thé N�m. 
Nh­n xét. Có nhiÁu b¡n tham gia gi£i b£i này và �a 
sÑ �Áu cho k¿t qu£ �úng. MÙt sÕ b¡n có cách tính 
�úng �ên 565 ngày kÃ të ngày thí 100 cça n�m 
N-1 �ên ngày thé 300 cça n�m N, nh°ng �ên 

ph§n k¿t lu­n l¡i tinh nh§m thành Chç Nh­t. Tuyên 
d°¡ng các b¡n sau có lÝi gi£i tÑt: 

NghÇ An: �·ng Bá Hoàng Minh và Nguyên Thái Dùng, 7B; �inh Trí Dùng và Bùi Hïu Anh Quân, 



6E; Hoàng V�n Duy, 8D; Ngó Trán B£o NgÍc, 7D; 
NguyÁn Tát Hoang Anh và NguyÅn Cóng Linh, 9C 
THCS Lý Nh­t Quang, Yên S¡n, �ô L°¡ng: V)nh 
Phúc: Vi Nh­t Th£nh, 6A6, THCS Yên L¡c, Yên 
L¡c; Long An: L� Minh Hieu, 9/2, TH và THCS 
Thanh Phú, BÃn Lúc; CÙng hòa Áo: Lê Bach H£i 
��ng, 2B, QuÑc t¿ Song ngï c¥p 2,3 GIBS, TP. 
Graz. 

Bài T3/571. Tim t£t c£ cçc só nguyên d°¡ng n sao 

TR¢N THÊ KIM THANH 

cho Vn-l+Nr' +1|-Nn+n+i ) rong dó 
ki hiÇu [x] là só nguyên lÛn nh£t khóng vrãt qu£ 

LÝi gi£i (cça Nguyén Nh­t Huy và mÙt sÑ b¡n). 
VÛi n=1: 

VT)=[V2|-1s2=VPU)-([Vi+ 2]-(2.41] 
VÛi n =2: VT)=[V3+Vs]-(3,96|=3 

= VP(|)=|V2+3-|3,14]. 
Nh° v­y, n=2 là sÑ cân tim. VÛi n 23, ta cß: 

Vn'-i=(n -1)(n +1) 2 (3-1)(n +1) 
-J2(n+1) > n+i 

và Vn' +l>yn? 

>n-Vn=vn(n -1)> 3(V3-1)=1,26 >1. 

và 

=n. Suy ra: yn² +1 -Vn 

V­y vn +l>yn +1. Do �ó: 

Vn'-1+yn² +1>n + yn+1+1 

V­y không có n 23 nào thÏa m«n (1 ). 

Dáp sÛ: Có duy nh¥t n =2 thÏa mãn (| ). 

Nh­n xét. 1) T¥t c£ các b¡n gíi b£i có lÝi gi£i tÑt: 
CÙng hòa Áo: Lê B¡ch H£i D�ng, 2B, Tr°Ýng QuÑc 
tê Song ngï c¥p 2, 3 GIBS, TP. Graz; Hà NÙi: 

NguyÃn Th£nh Nam, 8A1, THCS Linh �àm, Hoàng 
LiÇt, Hoàng Mai; NghÇ An: NguyÅn T¥t Hoàng Anh, 

NguyÅn V�n H£i Anh, NguyÅn Công Linh. 9C, 

Hoàng Ván Duy, 8D, THCS Lý Nh­t Quang, �ó 
L°¡ng, Vinh Phúc: Tr°mg Khánh Chi, Ph¡m Duy 
lát, NguyÅn Nh­t Huy, NguyÅn 1lumg Thúy, 7A8, 
THCS Vinh Yên, TP. Vinh Yên. 

2) B¡n Nguv¿n V�n H£i Anh c§n ghí rõ tên tr°Ýng, 
huyÇn. 
3) Các b¡n có thÃ tham kh£o Chuyên �Ã Ph¥n 
nguyên trong [1], và làm các b£i t­p liên có quan 
Sau: 

Bài 1 (CuÙc thi mang tên Niels Henrik Abel, 1995 
1996, vòng chung k¿t, [|]; B£i 3.2.,2a, trang 143). 
Cho n là só tñ nhiên. Ching minh r�ng 

[Van +1]-(/An +2] 
Bài 2 (Thi Olympic Áo, 1974, Thi chÍn �Ùi tuyÃn 

HÓng Kông dñ thi toán QuÑc t¿, 1988; [1], Bài 
3.2.2b, trang 143). Cho n là sÑ tñ nhiên. Chéng 

minh v±ng Vn+a+i|=|Van +2| 
Bài 3 (Thi Olympic Canada, 1987; [1], Bài 3.2.2c, 

trang 144). Cho n là sÑ tñ nhiên. Ching minh r±ng 

[Vatwail-[Van +1]-[Van +2]-Van +3 
Bài 4 (Kvant M532; [11, Bài 3.2.2d, trang 145). Cho 

n là sÑ tñ nhiên, a, = Vn +vn+1 và b, = 4n+ 2. 
Chéng minh r�ng 

1) [a,]=[b, ; 2) 0 < b, - a, < 

Bài 5 (Thi Olympic Iran lân thé 13, 1996, Crux, No 
1, Vol. 22, 2002; [1], Bài 3.2.4, trang 149). Cho n là 
sÑ tñ nhiên. Chéng minh r�ng 

16nyn 

Vntn+i+vn+2| =(9n +8]. 
Bài 6 (Crux 3446. No 4, Vol. 36, 2010; [1], Bài 
3.2.4, trang 149). Cho n là sÏ tñ nhiên. Ching minh 
r±ng 

[1] NguyÅn ThË HÓng H¡nh, NguyÃn ThË Binh Minh, 
T¡ Duy Ph°ãng. NguyÅn ThË Bich Thçy. Ph©n 
nguyên và éng dång trong gi£i to£n, Nhà xu¥t b£n 
Giáo dåc ViÇt Nam, 2020 (303 trang). 
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Bài T4/571. Cho tam giác ABC vuông t¡i A. M là 
�iem trên canh AB. Qua M kë �°Ýng thãng song 
song vÛi BC c£t canh AC tai Q. Goi N. P l§n lr¡t 

là hình chieu vuong góc cça M. Q trên BC. Tim vË 
ri cça M dé MNPO là hình vuong 
LÝi gi£i. (Dña theo lÝi gi£i cça b¡n NguyÅn Thành 

Nam, 8A1, THCS Linh �àm, Hà NÙi) 

B 

M 

Gi£ sí MNPÌ là hình vuông. khi �Ï ta có: 

Kë �°Ýng cao AH cça tam giác ABC. Ap dång hÇ 
qu£ cça �Ënh lí Thales ta có: 

MN 

AH 

Do MN = MÌ nên 

hay 

MN = MÌ. 

HD = BC. Khi �ó: 

30 

BM MQ 

AHBM 

BA BC AB 

BA 

AH MA 

BC 

D 

MA HA 

MB HD 

bc Cách 1. Ta có AH = nên 

AM 

TOÁN HÌC 
TuÛityà 

BC.AM 

MB 

TrÇn tia �Ùi cça tia HA, lây �iêm D sao cho 

AB 

(1). 

d«n �¿n MH I| BD 

MA bc 

MB a' 

Vây M là �iem chia �o¡n AB theo ti sÑ k = 
a' 

Cách 2. Dñng �iêm D trên tia �Ñi cça tia HA sao 
cho HD = BC. Qua H k» �°Ýng th�ng song song 

vÛi BD c¯t AB t¡i �iêm M. 
Nh­n xé. Ngoài b¡n Nam, b¡n Ph¡m Nguyén NguyÇt 
Minh, 7B, THCS Lý Nh­t Quang, �ô L°¡ng, NghÇ An 
cing cho lÝi gi£i �úrng. 

bc 

NGUYºN THANH HÔNG 

Bài TS/571. Giái phrong trinh 

SÕ 575(5-2025) 

rvrt7+ v94vr+1. 

LÝi gi£i. �K: -75rs9. 

Vì VP=4r?+1>0 nên VT=xvx+7+9-x>0. 

Áp dång b¥t �³ng théc Bunyakovsky: 

lar+bysva +b'r? +y' (a,b,x,yeR). 
(d¥u "�" x£y ra khi và chÉ khi ay=br), ta có: 

0<xrt7+1./9-xsVe+1/r+7+9-x 

hay VT=xVx+7+9-xS4r?+1=VP. 
Do �ó ph°¡ng trình trong �§u bài thÏa mãn khi và 

chi khi xv9-x=t7 x20 
2(9-x)=x+7 

x20 

Ta cÑ: x3-9x2+x+7=0 

|3-9x2+x+7=0 

(�Ënh lí Thales �åo). Nh° v­y, ta có thê dñng �iêm Nh­n xét. 1) Ta có: lax+bysva'+b²x+y² M nh° sau �é MNPO là hinh vuông. 

-1)-8x(x-1)-7(-l)=0 
x=1 

o(-1)|2-8r-7)=0>x=4-V23<0 (lo¡i). 
x=4+\23 

Ta th¥y x=1 và x=4+/23 thÏa m�n PT �ã cho. 

V­y t­p hãp nghiÇm cça bài toán là 

(ax+by)' s(a'+b')\r2+y') 
ea'r+b2 y2 +2abxySa'x+a'y²+b²x'+b²y 

oa'y?+h²x?-2abxy20(ay-bx)' >0. 
BÐT cuÑi �úng, dâu *=" x£y ra > ay=bx. 
2) VÛi các diÁu kiÇn cça ph°¡ng trình, ta có thÃ giai 

bài toán b±ng cách: xr+7+y9-x=4Vr°+l 

r7to-x) -(r+7 49-r\r'+1) 
sau khi bi¿n �Ñi và rút gÍn, ta d°ãc: 



(rv9-r-Vr+7) -0<>rv9-=Vr+7. 
3) MÙt sÑ b¡n không kiÃm tra l¡i các �iÁu kiÇn nên 
dã l¥y thëa nghiÇm x=4-V23<0. 

Các b¡n sau �ây có bài gi£i tÑt: 
Hà NÙi: Nguyên Thành Nam, 8AI, THCS Linh 

�àm, Hoàng LiÇt, Nguvên Thanh Tùng, 8A8, THCS 
Hoàng LiÇt Ho£ng Mai, NguyÃn Kim Thành, 10 
Toán 2, THPT chuyên �HSP Hà NÙi; NghÇ An: 
NguvÅn Công Lình. 9C, THCS Lý Nh­t Quang, �ô 
L°¡ng: H£i Phòng: �·ng �inh Minh Trí, 9D2, 

THCS L¡c Viên, Ngô QuyÁn; Phú ThÍ: Vi Hoàng 
S¡n, 9A, THCS V�n Lang, ViÇt Trì; Sóc Tr�ng: 

NguvÁn T©n Phát, 10A2, THPT chuyên NguyÅn ThË 
Minh Khai: Thái Bình: Phan Trung HiÃu, 10A1, 
THPT Tây TiÁn H£i; CÙng hòa Á0: Lê B¡ch H£i 
�àng. 2B, Tr°Ýng QuÑc tÃ Song ngï c¥p 2, 3 Gibs, 
TP. Graz. 

Bài T6 571. Giai hÇ ph°¡ng trinh 

NGUYÀN ANH DhNG 

-7r -y' =5r+y (1) 
(y-4yr' -y' =-x+5y (2) 

LÝi giai. Ta có vÛi mÍi x,yeR thì x +y?20. 

r=0 " VÛi x²-y? =0: 
y=0 

" Xét x?+y2 >0. 

Thí x = 0, y= 0 vào hÇ 

ph°¡ng trinh th¥y tho£ mãn. 

- N¿u x =7 thay vào (1 ) tim �°ãc y -35. 

Nh°ng. gx=7,y=-35 không tho£ mãn (2). 
+ Néu y = 4 thay vào (2) tim �°âc x = 20. 
Nh°ng x = 20, y = 4 không tho£ m�n (l ). 
V­y xt7 vày # 4, khi �ó x-70,y-420. Chia 

hai vÁ cça (1 ) chox-7 và chia hai vÁ cça (2) cho 

y-4, d«n �¿n: xty_ -x+5y 
X-7 y-4 

r'+y2 =27x-3 ly (3). 

M·t khác, bình ph°¡ng hai vê cça (1) và (2) rÕi 
CÙng theo vÁ ta nh­n �°ãc: 

c>{r'+y? )(2+ y'-14x-8y+65)=26(x?+ y?) 
r+y2-14x-8y=-39 (4). 

Thay (3) vào (4), ta có: 
27x-31y - 14x-8y =- 39, nên x = 3y - 3 (5). 

Thay (5) vào (3), ta có: 

(3y-3)+y2=27(3y-3)-3ly>5y?-34y+45=0 

có hai nghiÇm y = 5 vày = : 

VÛi y = 5 thay vào (5) tìm �°ãc x = 12. Thí 

x=12, y=5 vào hÇ ph°¡ng trình thây tho£ mãn. 

9 12 
VÛi y 

12 

thay vào (5) tim �°ãc x=. Thí 
5 

vào HPT th¥y không tho£ mãn. 

V­y HPT �ã cho có hai nghiÇm (x; y) là (0; 0) và 

(12; 5). 

Nh­n xét. Có nhi¿u b¡n gçi bài gi£i vÁ Toà so¡n và 

�Áu cho �áp sÑ �úng. Tuy nhiên, trong l­p lu­n mÙt 
sÑ b¡n còn thñc hiÇn phép chia theo vÁ cça hai PT(1) 
và (2) �Ã d«n �¿n PT(3) nh°ng không xét �iÁu kiÇn 
cho �a thúc chia ph£i khác 0 là thi¿u chính xác. 
Tuyên d°¡ng các b¡n sau có lÝi gi£i l­p lu­n ch·t 
ch½ và ng�n gÍn: 

Hà NÙi: NguyÅn Thành Nam, 8A1, THCS Linh 
�àm, Hoàng Mai; Nguyên Kim Thành, 10 To£n 2. 
THPT chuyên �¡i hÍc Su ph¡m Hà NÙi; NghÇ An: 
NguyÃn Công L)nh, NguyÃn T©t Hoàng Anh, 9C. 
THCS Lý Nh­t Quang, �ô L°ong: Long An: Tr£n 
L� TrÍng �éc, 10T1, THPT chuyên Tr§n V�n Giàu; 
TP. HÓ Chí Minh: NguyÃn Ph¡m Minh Phç, 10E1, 
TH, THCS&THPT Lê Thánh TÙng; �Óng Tháp: 
NguyÁn �éc Ph£n, 11TI, Dr§n HÓng Vi, 12TI, 

THPT chuyên NguyÅn Quang DiÁu; Kiên Giang: 
NguyÃn Hoài Thanh, 10T2, THPT chuyÁn Huónh 
M«n �¡t; Lâm DÓng: Huónh NguvÃn Lê Minh, 9A7. 
THCS Phan Châu Trinh, TP �à Lat; Tr°¡ng Gia 
Bio, 10, THPT chuyên Th�ng Long, TP. �à L¡t. 

PH M THÊ B CH NGÌC 
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Bài T7/571. Cho x, y là các sÑ thñc d°¡ng thÏa 

m§n 3x +4y +4ry-9r�10y +8=0. Tim gi£ tri 

7x+1ly+13 nho nh¥t cça biu théc P= 

LÝi gi£i. Ta có: 3x' +4y' + 4xy -9x-10y +8=0 

r+4xy + 4y' -5(x+ 2 v) +6=-2(x-2x+1) 
>(r+2y)' -5(x+ 2y) +6 = -2(x-1)' <0 
>(r+2y)' -s(x+2y) +6s0 

2<x+2y <3I+2y-2>0. Suy ra: 

P= 7x+1ly+13 3(2x+3y +5) +x+2y -2 
2x+3y+5 2x +3y +5 

=3+ 

P=3 

*+2y -2 

2.r+3y+5 

2x +3y +5 

x-l=0 

23 (do x, y >0 vàx+2y -2>0). 

lx+2y-2 =0 
x=1 

1. V­y minP = 3. 

Nh­n xét. 1) Cách gi£i trên là cça tác gi£ �Ã toán và 
cing là cça mÙt sô b¡n. MÙt sÑ b¡n sí dång ph°¡ng 
pháp miên giá trË (cça P theo tëng biÃn x, y) và dùng 
b¥t �³ng théc Bunyakovsky �¿ �ánh giá cing cho 
kêt quà �úng nh°ng lÝi gi£i dài h¡n. MÙt sô b¡n 
cing cho lÝi gi£i ng�n gÍn khi dùng ph°¡ng pháp 
ph£n chéng chéng tò P <3 d«n tÛi vô lý, të �ó tìm 
�°ãc minP. 
2) Các b¡n sau có lÝi gi£i tÑt: H°ng Yên: �Ñ Quang 

Anh, 10 Toán 1, THPT chuyên Hung Yên; Hà NÙi: 
Nguy¿n Kim Thành, 10 Toán 2, THPT chuyên �HSP 
Hà NÙi; Kiên Giang: NguyÅn Hoài Nhanh, 101T2, 

THPT chuyên Huónh M«n �¡t; TP. HÓ Chí Minh: 
NguyÅn Chánh ThiÇn, 10CT1, THPT chuyên Lê 
HÓng Phong, NguyÅn Ph¡m Minh Phú, 10E1, TH, 
THCS&THPT Lê Thánh Tông, Q. Tân phú; NghÇ 
An: Nguyên Tuân Kh£i, 10A2, THPT Hoàng Mai, 
TX. Hoàng Mai. Có mÙt b¡n gi£i �úng nh°ng quên 
ghi tên và �Ëa chi trong bài làm. 

TRÀN HîU NAM 
Bài T8/571. Cho hinh chóp O.ABC có tam giác 

TOAN HÌC 
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diÃm BC, M là �iêm thay �Ïi trên �o¡n th³ng Al, 

GÍi d,, dy, d, lân lh°ãt là kho£ng cách të �iem M 

�Án các �°Ýng th�ng 0A, OB, OC. Tim giá trË nhÏ 
nh¥t cça T=3d +2d; +2d: theo a. 

SÑ 575(5-2025) 

LÝi gi£i. 

COS A = 

cosß= 

COSy = 

GÍi a, B, y lân l°ãt là góc t¡o bßi �°Ýng th³ng 
OM và các �°Ýng th�ng O4, OB, OC và N là hình 
chiÁu vuông góc cça M trên 04. Ta có: 

OM =(1-k)OA + kOi 

OA.OM 
OA.OM 

A 

OB.OM 

a 

=(1-k)OA+(OB +OC) (0sks1); 

OA.OB =O¢.0C =0; OB.0C =: 

OB.OM 

OC.OM 
OC.OM 

N-M 

B 

2 

1-k 

ay(l-k'a + 

ka' 

H 

2 

3k 

4 

3 

4 

3K2 

+ 

(1-k)a' 

4 

ka 
4 

3k? 
4 

a 

3k 
4 

4 

(1); 

4 

(2); 

OBC �Áu canh a, OA L(OBC), OA =a, I là trung Të (1), (2), (3) có: 3cos a +2 cos B+2cosy= 
d = MN = sin' a.OM. 

(3). 

4 4 



T°¡ng tñ: d; =sin' BOM: d -2sin' y.OM'. 
Do �ó: 

=|7-(3os a + leos'p+2eos' )low' 

T= 3d + 2d; + 2d -(3sin' a + 2sin' B+ 2sin' Y)OM Ta tim �°ãc -0 ho·c x* 

= 40M 40H* 
vÛi H là hình chi¿u vuông góc cça O trên Al. 
Xét tam giác vuông 04l vuông t¡i O có: 

1 1 
+ 

OH 0A o 
4 7 

Do �o: T= 3d? +2d+2d; 40H = 

V­y giá trË nhÏ nh¥t cça T b±ng 

-OH = 

-7y-4x+2025. 

12a 

Bài T9/571. Giai ph°¡ng trình 

V8r-3r- 2025 -v27x-2x+ 2025 

Ph°¡ng trinh �ã cho trß thanh 

a-btc=a?-h22 

12a 
7 

7 

hinh chiÃu vuông góc cça O trên c¡nh AI. 

Nh­n xét �ây là b£i toán vÁ hinh hÍc không gian 
khá hay. LÝi gi£i b£i toán chç yÁu sí dång ki¿n thúc 

hinh hÍc lÛp 10 nh° �Ù dài cça vecto, tich vô h°Ûng 
cça hai vecto. Tuy nhiên, không có b¡n nào làm 

theo h°Ûng này. MÙt sÑ b¡n dùng ph°¡ng pháp tÍa 
�Ù �Ã gi£i nh°ng k¿t qu£ không �úng. 

Xày ra hai tr°Ýng hãp sau: 

b=v27r?-2x+2025, c=V26x2-3x+2025. . 

Ta tháy: 

3a 

+v26x-3r + 2025 = V7r'- 4x+ 2025. 

LÝi gi£i. �·t a=v8x?-3x+ 2025, 

7 Nh­n xét. �ây là mÙt bài toán dÅ nên có nhiÁu ban 
gíi lÝi gi£i vÁ tòa so¡n. Tuy nhiên v«n có vài b¡n 

gi£i sai. NhiÁu b¡n gi£i b±ng cách binh ph°¡ng h¡i 
vÃ ho·c nhân liên hãp cing cho lÝi gi£i �úng. Có hai 
b¡n gi£i �úng nh°ng quên không ghi tên và �Ëa chi. 

Các b¡n sau �ây có lÝi gi£i �úng: 
Qu£ng Bình: Vr¡mg Khánh Toàn, 11 chuyên Toán 

1, THPT chuyên Võ Nguyên Giáp; Nam �Ënh: Trán 
Thanh H§ng, 10 Toán 1, THPT chuyên Lê HÓng 
Phong: NghÇ An: NguyÅn Công Linh, NguyÅn Tát 
Hoàng Anh, NguyÅn T¥t Han, NguyÅn V�n Hái Anh. 
9C, Hoàng V�n Duy, 8D, THCS Lý Nh­t Quang. �ô 
L°¡ng; Nguyên �éc B£o, 10A1, THPT Yên Thành 

NH¯ HOÀNG 2; Lâm �Óng: Huónh NguyÅn Lê Minh, 9A7, THCS 
Phan Chu Trinh; Tr°¡ng �éc Gia B£o, C10, THPT 
chuyên Th�ng Long, TP. �à L¡t: Sóc Tr�ng: 
NguyÅn T¥n Phát, 10A2, THPT chuyên NguyÃn ThË 
Minh Khai; Phú ThÍ: NguyÃn Thanh Mai. 8A. 
THCS NguyÅn Quang Bich, Tam Nông: �Óng 
Tháp: NguyÃn �éc Phát, 1ITI, �ào Chi Hi¿u, 
11AI, Tr§n HÓng Vi, 12T1, THPT chuyÁn NguyÁn 

Quang Diêu; TP. HÓ Chí Minh: NguvÁn Ch£nh 
ThiÇn, 10CTI, THPT chuyên Lê HÓng Phong: L» 
Thçy Trang, 10E5, NguvÁn QuÑc Bình, 10A1, 
Nguy¿n Phúc ThiÃn An, NguvÁn Ph¡m Minh Phi, 
Tr§n Nh¥t Nguyên, 10E1, TH, THCS&THPT Lê 
Thánh Tông, Q. Tân Phú; Thái Bình: Phan Trung 

Hieu, 10AI, THPT Tây TiÁn H£i; H°ng Yên: Pham 
V'án Phong, �ß Quang Anh, Tr©n Gia Phu, 10 To£n 

I, THPT chuyên Hung Yên; Thëa Thiên Hu¿: 
Nguyen Duy Phúc, II Toan l, THPT chuyèn QuÓoc 

hÍc HuÃ, Kiên Giung: Nguven Hoài Nhunh, Nguven 

khi M là 

a2 -b'+c2=(8x2-3x+2025)-(27x?-2x+2025) 

THL: b-a. Khi �ó: 

+(26x2-3x+2025) 

a+h' +c?-2ah-2bc+ 2ca=a'-b' +¢2 

’2(6?-ba-bc+ca)=0>2(b-a)(b-c)-0. 

27x-2x+ 2025 =8x2-3x+ 2025 hay 19r' +x-0. 

TH2: b=c. Khi �ó: 

19 

27x2-2x+2025=26x2-3x+2025 hay '+r=0. 

nghiÇm cça PT �ã cho là 

(thÏa m«n). 

Do �ó x=0 ho·c x=-1 (thÏa m«n). V­y t­p 
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�éc M¡nh, 10T2, THPT chuyên Huónh Mân �¡t; 

Häi Phòng: �·ng �inh Minh Tri, 9D2, THCS Lac 
Viên; Long An: NguyÅn Thanh Mai, Lê NguyÅn 
Anh Thu, Lê Anh Khoa, Trân Lê TrÍng Phúc, 
NguyÃn Lê Th£o Nguyên, Lê Hoàng Phong, Huónh 
Võ Huy Khánh, 10TI, THPT chuyên Tr§n V�n Giàu; 
Hà NÙi: NguyÅn Kim Thành, 10 Toán 2, THPT 

chuyên �HSP Hà NÙi. 

(2a+b-14' +(h+c+2)' 

LÝi gi£i (dña trên �áp án cça tác gi£ bài to£n) 
VÛi i là �¡n vË £o,chç ý r±ng i?=-1 ta có: 
f(l+i)=3(1+1)4�7(1+i³ +a(1+i)? +b(1+i) +c 

=b+c+2+(2a+b-14)i 

>f(l+i=(2a+b-14° +(b+c+2)?. 
GÍi xË,x), X3, X4 là bôn nghiÇm thñc nghiÇm cça 

fx). Ta có: 
4 

Do �ó: 

f()=3[|(-*)»f(l+i)=3[|(0+i-) k=l 

4 

k=1 

34 

HOÀNG NGÌC MINH 

lf0+f-9T|+--[-+11 

4 

4 

k=l 

Bài T10/571. Cho f(x)= 3x' -7x' +ax' +hx+c là Thay vào (4) ta �°ãc: g(X)>4g �a théc vÛi hÇ sÑ thñc có bôn nghiÇm thñc trong 
khoang (0: 2). Chung minh r�ng 

k=] 

k=l 

gX)= 

4 

k=l 

(3)=n[+x]esin3 

2(1-X2). 
(1+X2)2 

k=1 

�·t X7 =l-x7. Ta có: x7 E(0;2)’ X* e(-1;1). 

b¥t �³ng théc Jensen ta có: 

TOÁN HÌC 
TuÛiltè 

8 

Xét hàm sÑ g(X )=In(1+X ). Ta có: 

(1). 

12 

12 

(2). 

(3). 

->0, VX E(-1;1). 

SÑ 575(5-2025) 

4 

4 

k=1 

4 

M·t khác theo �Ënh lý Viète ta có: 

k=l 

k=l 

3 

vÛi moi xER. 

4 

k=l 

hay gx)=g 

()+f)-4x=f 

4 

g(r-3)=g 

k=l 

V­y (2), do �ó (1) �°ãc chéng minh. 

4 

k=l 
4 

x'+6r-2 
4 

LÝi gi£i. (theo �a sÑ các b¡n ) 

3 

x2+6x-2 
4 

Do �ó oX) là hàm sô lõm trên (-1; ). Ap aång c§n xét h() trên Rt 

x²+6x-2 
4 

4 

4 

4 

Nh­n xét. �ây là bài toán khó, không có b¡n nào 
tham gia gi£i bài toán này 

(4). 

�¶NG HÙNG THÁNG 
Bài T11/571. Tim tá cá các hàm só lien tåc 
f: R’R thoa mân dieu kiÇn 

5 

12 

12 

169 

hay h)= 

144 

VreR (2) 

-x'-2r+2 () 

=8In 

-4+6r-2 

4 

13 

12 

trong �ó g(x)=f(x)-4x là hàm liên tåc trên R. 
Thay x bßi x-3 trong (2), ta thu �°ãc: 

x2-11 
4 4 reR (3), 

trong �ó h(x)=g(x-3) là hàm liên tåc trên R. 

,xeR 

Ph°¡ng trình x= có 2 nghiÇm ay2=2TV3. 
Ti¿p theo, ta chéng minh r±ng hàm hx) là hàm 
h±ng. Nh­n xét r±ng h(x) là hàm ch³n nên ta chi 



Xét dây sÑ (x,) xác �Ënh theo công théc 

N= a2 0, xn4| = 

Tr°Ýng hãp ae[0;a). Xét dây (4). Khi �ó: 

M·t khác, +|-Xn 

0<<a. Gi£ sí x <a. Khi �ó: 

+1 

4 

V­y nên dày (x,) bË ch·n trên. 

h(a)=h()=h 

xË +1 af +1 
4 

x+1 

n’0 

Të �ó, suy ra dày (x,) t�ng và �o �ó hÙi tå: 

4 
,n=1,2,..(4). 

x+1 
4 

4 

x-4x, +1 
4 

lim x, =xZaj. 

nên x a1. Suy ra: 

4 

4 

M·t khác, Xn+| -I,= 

->0 (do x, <a). 

Të (4), chuyÃn qua giÛi h¡n n-’o, ta thu �°ãc Xét d�y sÑ (z,) xác �Ënh nh° sau: Z, =a2 thi 

Tr°Ýng hãp ae(a.az). Xét dãy (4). Khi �ó 

aj <x <a). Già sí x7 >a. Khi �ó: 

n’1 

4 

=a1. 

Ë+1 af +1 

=h(x)=,..=h(x,), neN". 

V­y nên dãy (x,) bË ch·n d°Ûi. 

-=a1. 

Tí �ó, suy ra d�y (xn) gi£m và do �ó hÙi tå: 

lim x, =x2aj. 

nên x= uj. Suy ra: 

Chuyên qua giÛi h¡n khi n’0 và sí dång tinh Chuyên qua giÛi h¡n, ta thu �°ãc: 

liên tåc cça h(x), ta thu �°ãc h(a)=h(a ). 

x-4x, +1 
4 

Chuyên qua giÛi h¡n n-’0, ta thu �°ãc 

x2+] 

-<0 (do x,>a). 

hta)=h()=H(")=h(z ) =...-hx, ), VneN". 

- Tr°Ýng hãp a>d. Xét dãy: 

P=a,yp|V4y, -I,neN° (5). 

Chuyén qua giÛi h¡n khi n-’0 và sí dång tính 

lien tåc cça h(x) , ta thu �°ãc h(a)=h(a) 

Ta có y>4). Gi£ sí V, >d, . Khi �ó, theo (5) thi 

Vn>V4a, -l=a, nên dãy (y,) bË ch­n d°Ûi. 

M·t khác ynt|-V, =N4y,-1-y, = 

(do y, >a, ). V­y dãy (y,) gi£m và �o �ó hÙi tå: 

lim y, =y2az. Të (5), chuyên qua giÛi h¡n khi 

n’0, ta thu �°ãc h(a) =h(az ). 
Ti¿p theo, �Ã chéng mính k(a) là hàm h£ng, ta 
c§n chéng minh h{a)=h(az). 

4y, -1-y, 

J4y,-1+ yn 

n’0 

0<z, <a, và lim z, =d2. Do 0<z, <a) nên theo 

1 

k¿t qu£ cça các tr°Ýng hãp 1 và 2, ta �°ãc 

h(z, )=h(a) vÛi mÍi neN. 

h(a)= lim h(z, )=h( lim z, )=h(a; ). 
n0 

n2 

K¿t lu­n: h(x)=c vÛi mÍi xe[0;+o) và do h(x) 

là hàm ch«n nên h()=c,VxeR. Të �ó suy ra: 
f(x)=g(x)+4x=h(x+3)+4x=4x+c, treR. 

Thí l¡i, ta th¥y hàm này thÏa mân các �iÁu kiÇn 

bài ra éng vÛi mÍi ceR. 

Sô 575(5-2025) 

Nh­n xét. �ây là d¡ng toán ph°¡ng trình hàm mÙt 

biÃn liên qua �¿n �Ënh lý Weiestrass. Cách gi£i có 

thÃ rút gÍn nÃu ta sí dång biÃn �Õi �Ñi sÑ chuyÃn 2 

nghiÇm cça ph°¡ng trình b­c hai a, .a vÁ ph°¡ng 

trình có nghiÇm 0 và l d¡ng x=x. 

Có mÙt sô b¡n gíi lÝi gi£i nh°ng chi h¡n che xét 

trong lÛp hàm �a théc là ch°a �ng yêu c§u bài ra. 

B¡n Huónh Nguv¿n Lê Minh, 9A7, THCS Phan Chu 

Trinh, TP. �à L¡t, Lâm DÓng có lÝi gi£i düng t°ong 

tñ theo ph°¡ng pháp �ã trình bày ß trên. 

NGUYÀN V�N M¬U 
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Bài T12/571. Cho tam gi£c ABC nÙi tiep �°Ýng GÍi R là giao �iÃm cça m' và n'. Chú ý r�ng 

tròn o và cÏ trñc tâm H. MN và PÌ là hai dây 

Cung cça o vuong góc vÛi nhau t¡i S. GÍi giao 

diÃm cça �rßng th�ng Simson ing vÛi M, N cça 
tam giác ABC là K. GÍi giao �ièm cça �°Ýng 
thàng Sinmson ing vÛi P. Q cça tam giác ABC là 

L. Ching minh r±ng HKSL là hinh bình hành. 

LÝi gi£i. Trong lÝi gi£i này, nêu X thuÙc �°Ýng 
tròn ngo¡i ti¿p tam giác ABC thì kí hiÇu sy chi 
�°Ýng th±ng Simson cça X �Õi vÛi tam giác ABC. 
Ta c§n có ba bÓ �Á. 

BÓ �Á 1. Cho tam gi£c ABC nÙi ti¿p �°Ýng tròn 
(0) và hai �iÃm M, N thuÙc (O). Khi �Ï: 

(SM sy)=(ON,OM)(modm). 
BÕ �Á 2. Cho tam gi£c ABC nÙi tiÇp �°Ýng tròn 

(0), H là trñc tâm. �iÃm P thuÙc (O). Khi �Ï Sp 

�i qua trung �i¿m cça HP. 

B× �Á 3. Cho tam giác ABC nÙi tiÇp �°Ýng tròn 
(O) và hai �iÃm M, N thuÙc (O), P là �iÃm b¥t kì 
trên �°Ýng tròn �°Ýng kinh MN. Các �°Ýng th³ng 
m, n theo thé tñ �i qua M, N và song song vÛi 
SM, SN. m', n' theo thé tñ là £nh �Ñi xéng cça m, 

n qua PM, PN. Khi �ó m', n' c¯t nhau t¡i mÙt 
�iÃm thuÙc (0). 
Chéng minh. 

n' 

TOÁN HÌC 
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R 

SN 

M 
m' 

Các bÕ �Á I và 2 r¥t quen thuÙc, không trình bày Theo bô �Ã 2, K'M,K'N theo thé tñ song song 
cách chéng minh ß �ây. 

SM 

(PM,PN)=(PN, PM ) (mod r ), 

sÑ 675(5-2025) 

2 

theo bÕ �Á 1, ta có: 
(RM ,RN)= (m',n)=(m', PM )+(PM, PN)+(PN,n') (modz) 

=(PM,m) +(PN, PM)+(n, PN)=(n,m) 
1 

OM,ONNmodz). 
Do �ó R thuÙc (0) (�pcm). 

B× �Á 4. Tich cça hai phép �Õi xéng tråc có hai 
tråc �ôi xng vuông góc là mÙt phép �Ñi xrng tâm 

có tâm �Ñi xéng là giao cça hai tråc �ôi xng. 
Phép chémg minh bÕ �Á 4 r¥t �¡n gi£n, không 
trình bày ß �ây. Trß l¡i gi£i bài to£n T12. 

Goi (0) là �°Ýng tròn w; Tlà trung �iêm cça SH; 
K, L' theo thé tñ là £nh �ôi xéng cça H qua qua 

K, L; Ri, R, theo thú tñ là £nh �Ñi xéng cça K, L' 
qua MN, PÌ. 

vÛi SM , SN. DÁ th§y R,M, R,N theo thé tñ là £nh 
�Ñi xúng cça KM, KN qua SM, SN. V­y theo bô 

�Á l: (RM,R,N)=-(K'M,K'N)=-(SM ,SN) 

OM,ONY(modz). 
Do �ó RË thuÙc (0) (1). 

Tu¡ng tñ, ta có R, thuÙc (0) (2). 

DÅ th©y S thuÙc �°Ýng tròn �°Ýng kính NP (3). 
Të (1), (2) và (3), theo bô �Ã 3, suy ra R=R=R. 

Do �ó, chú ý r±ng MN L PÌ, theo bÕ �Á 4, ta có 

L'=Rpo(R) =Rpo (RMN (K) 
=RrÍ oRMN (K)=S_(K). 

K¿t hãp vÛi L, K, T theo thé tñ là trung �iÃm cça 
HL', HK, HS, suy ra Tlà trung �iêm cça LK. 
�iÁu �ó có ngh)a là HKSL là hình bình hành. 



B 
H 

LÝi gi£i. 

-20 

SN 

40 

Nh­n x»t. Bài toán này khó, không có b¡n nào tham 
gla gi£i. 

A°C 

A 

sp 

NGUYÄN MINH HÀ 
Bài L12/571. MÙt bình cách nhiÇt có dây �Õt 

nóng bên trong. ch°a 2 kg n°Ûc �£ và 2 kg mÙt 

ch¯t X dÃ nÏng cháy và không hoà tan trong 
ntÛc. NhiÇt �Ù ban �§u cça c£ binh là -40°C, 
d£y �ot nóng b¯t �§u ho¡t �Ùng (cong su¥t tÍ£ 

nhiet cça dây không �oi). NhiÇt �Ù trong bình 

biÃn thiên theo thÝi gian nh° ß �Õ thË hình d°ßi. 
NhiÇt �ung riêng cça nn°Ûc �á là c¡ = 2000 
Jkg.K. cça ch¥t r£n X là c = 10000 J/kg.K. Hây 
xác �Ënh nhiÇt nÏng ch£y cça ch¯t r�n X và nhiÇt 

dung riêng c, cça chát X ß tr¡ng thái lòng. 

SM 

B 

M 

R= R= R 

6 8 

K 

D 

12 15 T (ph) 

GÍi khôi l°ãng n°Ûc �á và ch¥t X là m = 2 kg. 

Các kho£ng thÝi gian úng vÛi các �o¡n AB, BC, 

CD lân l°ãt là TË=3 phút;T; = 5 phút; T, = 4 

phút. 

BiÃn thiên nhiÇt �Ù ng vÛi các �o¡n AB, CD là: 
Af, = 20°C; At, = 20°C. 

GÍi công su¥t cça dâây �Ñt là N. 
- íng vÛi �o¡n AB: n°Ûc �á và v­t r¯n X cùng h¥p 
thå nhiÇt: (cat c)mat = NT, (1). 
- úng vÛi �o¡n BC: chi có v­t X h¥p thå nhiÇt �Ã 

nóng ch£y: Am = NT; (2). 
úng vÛi �o¡n CD: n°Ûc �á và v­t Xò thÃ lòng 

cùng h¥p thå nhiÇt: (Ca t cm.At, = NT, (3). 
(c+ca).Af.2 Të (1) và (2): A= 

Të (1) và (3): cy = (ca tc)At T; 

Nh­n xét. Hoan nghênh b¡n Lê Khánh Duy, 10E5, 

TH, THCS&THPT Lê Thánh Tông, Q. Tân Phú, TP. 
HÓ Chí Minh �ã gi£i �úng bài này. 

U2 

=4.105 Jkg. 

�INH THÊ THÁ QUòNH 

Bài L12/571. Tù mÙt máy phát �iÇn ng°Ýi ta 
muÕn tråyÁn tÛi n¡i tiêu thå b±ng �°Ýng d­y t£i 
�iÇn có �iÇn trß tông cÙng R = 40 Q và có hÇ sÑ 

cong su£t b�ng k = 1 và không �ôi và công su¥t 

�irãc xác dËnh b£ng công théc P= kUI. Bi¿t hiÇu 
su¥t truyÁn t£i là 98% và méc tiêu thå nh­n �°ãc 
công su¥t �iÇn 196 kW. Tinh �iÇn áp hiÇu dång U 
�°ãc �°a lên �°Ýng dây. 
LÝi gi£i. Ta có: 

-Ca =14.10 J/kg.K. 

196 

0,98 0,98 
-=0,98’P= 

AP=(1-H)P=(1-0,98)200 =4 kW 

’U=20000 V= 20 kV. 

JeR (200.10 )².40 
4.103 

SÑ 575(5-2025) 

=200 kW 

Nh­n xét. Hoan nghênh các b¡n sau �ã có lÝi gi£i 

�úng: NghÇ An: NguyÃn T¥t Hoàng Anh, 9C, THCS 

Lý Nh­t Quang, MguyÁn Tu¥n Kh£i, l10A2, THPT 
Hoàng Mai, TX. Hoàng Mai; TP. HÓ Chí Minh: Lê 
Khánh Duy, 10ES, TH, THCS&THPT Lê Thánh 

Tong, Q T§n Phú; �ông Tháp: Tr¥n Th£o Quyên, 
10 Lý, THPT chuyên NguyÅn Quang Diêu. 

NGUYÀN XUÂN QUANG 

TOÂN HÌC 
TuÛilte 37 & 



PH¯ONG PHÁP 
GIKI TORR 

�Á chéng minh bài toán ��ng théc ho·c b¥t �³ng 
théc nhiÁu biên ho·c b­c cao thì chúng ta �ã có 
nhiÁu phu¡ng pháp gi£i nh° áp dång các h±ng 
�§ng théc, các hÇ théc �ã có ho·c các b¥t �¯ng 
théc cò �iên (Cauchy, Schwarz, Jensen, Bernoulli, 
...)... ViÇc tham kh£o tài liÇu �ê tìm tòi, tông hãp 
thêm mÙt sÑ ph°¡ng pháp chéng minh khác �Ã 
giúp cho các b¡n hÍc sinh THCS, THPT và giáo 
viên d¡y chuyên toán là r¥t c©n thi¿t. Bài báo này, 
tác gi£ s½ trình bày viÇc v­n dång mÙt sô ph°¡ng 
pháp �ã có �ê gi£i quy¿t mÙt lo¡t bài toán nêu 
trên: 

i) Ph°¡ng pháp truy hôi dña trên tính ch¥t có 
nghiÇm cça ph°¡ng trình b­c 4 �Ã xác �Ënh các 
công théc truy hÕi cho bÓn bi¿n, b­c cao; thí då vÁ 
k¿t hãp b¥t �³ng théc cÕ �iÃn và phép biÃn �Ói 
t°¡ng �°¡ng cho bài toán b§t ��ng théc 4 bi¿n; 
ii) V­n dång k¿t qu£ cça bât �±ng théc Schur cça 
b£i toán 3 biÃn: 

TIM TÒI PHU NG PHÁP GIAI 
CHO B¢I TO¢N -B¤T �¢NG THÚC 4 BI¾N 

iii) �·c biÇt, tác gi£ mß rÙng bÕ �Á �ch·n tích" 
cça bài toán 3 biÃn sÑ thñc không âm phát tri¿n 
lên bài toán 4 biên sÑ thñc không âm. 

I. Xác �Ënh công théc truy hÑi tÑng quát cho 
bài toán 4 bi¿n 
Xét ph°¡ng trình b­c bôn vÛi 4 nghiÇm a, b, c, 
deR: (x-ax -b)Xx- c)(x- d) = 0 (1). 

Ph°¡ng trình (1 ) �°ãc biên �ôi t°¡ng �°¡ng: 
x- px + qx - sx+r=0 (2). 

VÛi các hÇ sÑ p, 4, s, r d°ãc xác �Ënh theo a, b, 
C, d nh° sau: p =a+b+c + d; 

38 

q= ab+ ac+ ad + bc + bd + cd: 

s= abc + abd + acd + bcd; r= abcd. 

TOÂN HÌC 
GTuoilyè SÑ 575(5-2025) 

B±ng bi¿n �Õi �¡i sÑ, ta dÃ dàng tính �°ãc các 
tông sau: 

NGUYÄN MINH THÌ 
(214 �iÇn Biên Phç, Q3, TP HÓ Chí Minh) 

S, =a+b +c+d=p; 

S, = a' +b² +e' +d' =p'-24; 
S, =a' +b +c+d' =p'-3pg + 3s. 

�·t S, = a" + b" +c+ d", vÛi n là sÑ nguyên 

d°¡ng, n > 4. Nhân 2 vÁ cça (2) cho x. 
�°ãc ph°¡ng trình: 

a" - pa"=l 

=0 (3). 
Vì a, b, c, d là các nghiÇm cça (2) nên cing là 
nghiÇm cça (3), ta có: 

|b" - pb-l 

Sa-3 

Sh-3 

+r-4 

+ ra-4 

+ rb 

+ 

=0 (i) 
+ gb-2 

+ gc-2 -rç-4 

- pd"+ gd-2 -san-s+ rd"- =0 (iv) 

CÙng vÁ theo vÁ các ph°¡ng trinh të (i) �ên (iv), 
ta thu �°ãc hÇ théc truy hÑi sau: 

S, = p -4p'q +4ps + 2q - 4r: 

=0 (ii) 

ta 

=0 (iii) 

S, = pSy-1 -9S-2tsS-3 -rSp-4 (4). 
Të �ây, b±ng biÃn �Õi, ta tính �°ãc: S4, S5, S6.. 

b±ng công théc truy hÑi nh° sau: 

S, = p -5p'q + Sp's + Spq' - 5pr - Sqs : 
S, = p° -6p'y + 6p's+9p°g° -6p°r 

-12pqs -2q° + 6qr + 3s; 
S, =p'-7p'q +7p's +14p'g² -7p'r-2lp'qs 

-7pq' +14pqr + 7ps*+7q's -7rs; 

Sau �ây là mÙt sÑ thí då áp dång công théc truy 
hÓi �Ã gi£i quy¿t các bài toán �¯ng théc ho·c b¥t 

�¯ng théc bÑn bi¿n. 



Thí då 1. Cho a, b, c, de R thoa màn 

a+b+c+d = 0; a +h +e+d' =4. Ching 

minh r±ng: 

a) 3(a + ++d) - 10(a' + b' +c+d': 
b) a +b^ +td 3a +b++d')- 8. 

LÝi gi£i. 

Vì a +b+c+d =0, a' +b +c + d' =4 nên 

S, =p=0; S, = p -2q =4’q=-2 

và S, = p'-3pq + 3s = 3s. Ti¿p theo, ta tính 
S4. S;, Sç. theo công théc truy hÓi, ta �°ãc: 

S,=p-4p'q+4ps + 2q' -4r=2g -4r=8-4r; 

S, = p -5p'q + 5p's + 5pg' - Spr-5qs =10s; 
S, = p° -6p'q + 6p's +9p'g' -6p'r-12pqs 

- 2g' + 6qr + 3s =3s-12r +16; 
S- =-7s(r -4). 

a) Ta có: S; =3s; S, =10s >3S, =108, 

3(a + b +ed) = 10(a² + b³ +e +d). 
b) Ta có: 

S, =3s-12r+16= 

Do �ó: 

3 
+3S, -8>3S, -8. 

a+65 + c+ do>3(a +b 

Ta có : 

D§u b±ng x£y ra khi và chi khi S, 
Thí du 2. Cho a.b, c. d là các sÑ th°c. Ching 

minh r�ng: 

12(a' +b ++ d')> 3(a+ b +c+dy' 

+e+ dt)-8. 
=0 >s =0. 

+16 

> 8(ah + ac + ad tbc + bd t cd). 

LÝi giái. Ta có: S, = a' +b² +e+d'=p' -24. 

(a-b)' + (a-c)' +(a-d)' + (b-c)' 

3a' +b² +e' +d'2 24 

+ (6-d)' + (e-d' >0 

4(a' +b² +e+d')z(a' +b² +e+ d) + 2q 

4(p'-2g) > p 
Dâu b±ng x£y ra > a=b=c=d. 
Thí då 3. Cho a, h, c, de R' 

�·t p =a+h+c+ d: 

=p'. 

3p'>8g (�pcm). 

q= ah + ac + ad + bc + bd + cd: 

s= abc + abd + acd + bcd: r= abcd 

Chéng minh r�ng: gs > 6pr. 
LÝi gi£i. Ta có: 
qs =(ab+ ac+ ad+bc+ bd+ cd)x 

x (abc+abd + acd +bcd) 

=a'b'c+atb'd +a'bcd +b' acd +ac'b+abcd 
+a'c'd +e' abd + a'bcd+ad'b+adc+d'abc 
+bea+bacd +eabd +bcd+bacd + b'd'a 
+d'abc+b'd'c+c'abd + d'abc+e'd'a+cd'b 

=a'b'c+a'td +a'd'b ta'b'd +b'c'a +bid'c 
+e°d'a+a'e'b+b'c'd+a'd'c+ba'a +cd'b 

+3(a'bcd +b'acd +c'abd + d'abc). 
Theo B�T Cauchy ta có: 

a) 

a'b'c+a'cd +a'd'b 3a'bcd: 
a'b'd +b'c'a+b°d'c> 36`acd: 
Ca'a+a'c'b+bc'd23c'abd: 
ad'c+b'd'a+ca'b> 3d'abc. 

Do �ó: gs >6(a'bcd +b*acd + cabd + dabc) 

=6abcd(a +b+c+d) =6pr (�pcm). 

D¥u b±ng x£y ra khi a = b=c= d. 
II. Xây dñng mÙt bài toán b¯t �£ng théc 4 biÃn 
të b¥t �³ng théc �ã bi¿t 

Áp dång b¥t �³ng théc Schur b­c 3 cho bÙ 3 sÑ 
không âm, ta lân l°ãt có : 

(a +b-cb+c-a)lc + a- b) S abc; 
(a+b-d(b+d-a)(d + a -b) S abd; 
(a+c-d)d +c- a)ld +a-c) S acd; 
(b+c-d\d +c-b)(b +d- c) s bcd. 

CÙng theo vÁ các b¥t ��ng théc trên, ta thu �°ãc: 

SÑ 575(5-2025) 
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-3)a+2)a'tb+c+d)-2)abc s abc 
CyC 

3a + 2)a'(b +e+ d) s 3Sabc 
Cyc 

cyc 

CC 

-p -3pq + 3s) + 2)a'(p-a) s 3s 

sau: 

Ap dång BÐT mn s 

> 18s >-3p' +1lpq là b¥t ��ng théc khá m¡nh! 
b) T°¡ng tñ nh° trên, ta xét b¥t �¯ng théc sau vÛi 
các bi¿n a,b, c, d > 0: 

CVC 

T = (a+b +c-dXa +b+d-cla+c+d -b) x 

CVC 

x (b +c+d -a) s (a+ b)'(c + d' (b.i). 
Không mât tính tÓng quát, gi£ sí a 2b2c2d>0 

DÁ th¥y, �Ã chéng minh (b.i) ta chi l°u ý tr°Ýng 
hãp sÑ h¡ng cuÕi ß vÁ trái là b+c+d-a (vi 3 sÑ 
h¡ng �§u luÙn không 
a+b+c-d2a+b+d -c2a+c+d-b>0). 

CyC 

m + n 

Cyc 

(a+b+c- d\a +b+d-c)< (a + b)': 
(a+c+d - b)(b+c+d -a)< (c+d'. 

Suy ra �pcm (b.i). T°¡ng tñ, ta có 2 b¥t �³ng théc 

40 

(a+b+c- dXa + b+d-cXa+c+d-b)x 

3p" + 22ps + 24 
Nh° v­y ta có BDT sau: 

, m,n ta có: 

x (b+c+d -a) s (a +c' (b+ d)' (b.ii) 
(a+b+c- dya +b+d-c(a+c+d-b) x 

3T S (a +b'(c + dy' +(a +c' (b+ d 

& 

x (b +c+ d - a) s (a + dy' (b+c)' (b.ii). 
CÙng vÁ theo vÁ 3 b¥t �³ng théc (b.i), (b.ii), (b.iii) 
và biÃn �Ñi theo p, 4, s, r ta thu �°ãc: 

TOÁN HÌC 
CTuÛitè 

âm; 

+(a+ d)'b +c 
12p'y + 40r. 

3p* + 22ps + 24 2 12p'y+40r. 
D¥u b±ng x£y ra khi và chÉ khi a =h=c =d. 

Ch³ng h¡n, b¡n �Íc hây ki¿m tra vÛi a, b, c, d là 
các sÑ thñc không åm thÏa mân 

a+b+c+d=2,ab + ac+ ad + bc + bd + cd=] 

thi 20abcd < 22(abc + abd + acd + bcd) + 1. 

SÑ 575(5-2025) 

III. Xây dñng bÕ �Á �ch·n tích" cho bài toán 
b¥t �£ng théc 4 bi¿n 
Trong bài toán b¥t �³ng théc 4 biÃn a, b, c, d có 
xu¥t hiÇn tích r = abcd th°ÝÜng s½ gây khó kh¯n 
cho ng°Ýi gi£i, và ng°Ýi gi£i ph£i �i tim ràng 
buÙc r të các y¿u tÑ gi£ thi¿t cho tr°Ûc cça b£i 
toán. ViÇc xây dñng bÕ �Ã "ch·n tích" cho b£i 
toán b¥t �±ng théc 4 bi¿n nh³m gi£i quy¿t mÙt sÑ 
bài toán nh° trên. 
B× �Ã. Cho a, b, c, d là các sÑ thñc không ám thoa 
mãn p = a +b+c+d= 4. Tón t¡i só thñc t e[0, 1] 

thÏa mãn q=6-6'; a' +b' +e' +d' =4+1212. 

Chéng minh r�ng: 
a) s= abc+ abd +acd + bcd 2 -+424-20r: 

(1-)s >4r. 

b) (1-31) -9r +12 +3t �2 + 

44 

qs6. 

3 

Ta có: 

4 

s(1+3)| 9; + 12r* -3t -2 + 

Chéng minh. Ta có: (a � by + (a- c) + (a - d 
+ (6-c÷ + (b- d + (c- d 0 

Kêt hãp vÛi 
giá sau: 

Sr 

3(a' +b' +c +d')>2(ab+ ac + ad +bc+ bd+cd) 

3(p -2q) > 2q 
8q<3p =3.4' =48 

Do �ó tÑn t¡i sô thñc t e[0, 1] thÏa mân: 

g=6-6r'; a' +b +e+d =4 +12r°. 

|-31 <bsl+3: 

3.s 

4+12r =a' +b° ++d': (6+c+ d) 

=a'4(4-a) 

|-31 Zds|+31. 

4 

3 

Gi£i (S), ta thu �°ãc : 1-3t Sa[l+3. Tumg tñ 
cho các biÃn b, c, d ta có: 

(S) 

a, b, c, d không âm nèn ta có các �ánh 



Sab-1+31)(c-1+3r)\d -I+30) 20 
CVC 

S a(b-1-31)(c-1-31)(d -1-3)s0 

Khai triÃn tÓng d¡ng: alb- w)(c - w\d - w) 

-)-aw + (ab + ac + ad)w² 
CV 

CVC 

=-pw +2qw -3ws + 4r 

- (abc + abd + acd)w + abcd 

=-4w'+12(1 �r)w -3ws + 4r (*). 
Thay w bßi l-3t ho·c 1+3t, ta biên �Õi (6) trß 
thành: 

4r+3s(31 -1) -108r +180r -12r-36t +8>0 (i) 
4r-3s(31 +1) �108/* -180r -121+36t +8<0 (ii) 
Tru (7.i) và (7.ii) theo vê, ta thu �°ãc: 

Ngoài ra, theo thí då 3, ta có: 

Theo phân II, ta có: 

18r(20: +s -4) > 0’s>4- 201 (vì t>0). 
Nh° v­y, kêt qu£ phân a) cça bÕ �Ã �°ãc chéng 
minh. 

qs > 6pr > 6(1 -r)s > 24r > (l-i)s > 4r. 

có: 

18s >-3p' +1lpq 

2641 +18s - 72 >0 

(6). 

’s-*,2 +4 
3 

Tí 7.i và 7.ii. ta tim �°ãc ràng buÙc r, là kêt qu£ 
phân b) cça bÕ �Á: 

3s 

4 (1-31) -9 +12² + 31-2 +Sr 

s(1+31)| 9 +12r' -31 -2 + 

(7). 

Leu ýi. N¿u 0s1<, k¿t hãp s 4- 20r>0, ta 

r2(1-3)| -9r' +12r² +31 -2+ 

2(1-31)(-9r-3 +31 + 1) 

- 271 -12: +1>0. 

4 

Làm r m¡nh h¡n nïa, n¿u dùng s2-+4 thi 

r> 27-121-8/ +| 

271-121 +1. 

Sau �ây là mÙt sÑ thí då. 

Thí då 4 (Leo Giugiuc � 2024). Cho các só thrc 

khóng £n a, b, c, d thoa mãn: 

S= 4(a' +h' +c+d')- (a+ b+c+dy'. 

VÛi các ký hiÇu nh° thí du 3, chng minh ráng: 

LÝi gi£i. Vì b¯t �³ng thúc là thu©n nh¥, �Óng b­c 
(b­c 4) nên ta có thÃ chu©n hóa tÕng p = 4. Ta dÅ 

8q 

3 

dàng chéng minh p 0sqs6 nên tÕn 

t¡i t e[0, 1] thÏa mãn q =6-6. 

(3 

Ta có: S = 4(p - 2q)- p' =48 �84. Thay g 
theo t vào b¥t �³ng théc c§n chéng minh ta có: 

48-84.,JF2(16-29) 
vrBq-16)g 

12 

44 , 

3 

Vr9-10 +1=(t-1)(3t -1)(3t + 1)(t+1) (8). 

Vì0<t<1 và 0 sr<l nên ta chi c§n chéng minh 

(8) vÛi tr°Ýng hãp 0sts. Áp dång bÓ �Ã trên, 

ta có: 1�31 >0; s 24-20r>0 nên 

r 271-12r* +1>0. 
�Ã chéng minh (8), ta c§n chi ra: 

Vì 9-19: + 

27-121 +12(9r-10: +1) 

oi-31)(31 + I)(9r*-19; +8) >0 (9). 

nên (9) �úng vÛi 0 sIS-. 
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V­y bài toán �°ãc chéng minh, dâu =* x£y ra khi Nên ta cân chÉ ra: 

t=0 ho·c t= 

+ Khi (= 0 thì dÅ th¥y a =b=c=d=l. 

+ Khi 

1 

thì p=4, q= 

x-4X+ 

a, b, c, d là các nghiÇm cça ph°¡ng trình: 
16x2 16 

X, =0, X, = 

3 

và 2 nghiÇm phéc bË lo¡i. 

16 

4-2/2 

S= 

X(9X'- 36X* + 48X -16) =0 

44 

16 

3 

Thi då 5. Cho c£c só thñc khòng âm a, b, c, d. VÛi 
cac kv hieu nh° thi ds 3. ching minh r±ng 

L¡i có: s <4(1�) nên 

-,=0 nên 

4r+pq2q' +4ps. 

3 

X =0 

LÝi gi£i. Vì b¥t �³ng théc là thu§n nh¥t, �Óng b­c 
(b­c 4) nên ta có thÃ chu¥n hóa tông p = 4. Ta dê 

8q dàng chéng minh p -’0sq6 nên tÓn 

t¡i t e[0, 1] thöa mãn q=6-6. BÐT c§n chéng 
minh t°¡ng �°¡ng vÛi 

4r+96(1 -)2 36(1 -y +16s 
91 + 6t + 4s -15 <r (10). 

91 +6r + 4s -15<9 +6r + 16(1-²)-15 
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= (t'-1)(3t -1)(31 +1). 
Nên � chéng minh (10), ta cân chÉ ra: 

-1)(3# -1)(31 + 1) < r (11). 

Nh­n xét. VÛi -sISI thi (11) thÏa m�n, nên ta 
3 

chi can chúng minh () vÛi 0<Is. 
1 

3 

Th­t v­y, theo bÕ �Á trên, vÛi 0<t < và 1 

3 

+4, ta có: r227:* +121 - 8/ +1. 

SÑ 575(5-2025) 

('-1(31 -1)(34 + 1) 271 +12:-8² +1 

-21(31 +I)' s0 (�úng). 
V­y bài toán �°ãc chéng minh. 
T°¡ng tñ nh° thí då 4, dâu b¯ng x£y ra khi t = 0 

a=b=c=d=1. 

Qua bài vi¿t báo này tác gi£ muÑn giÛi thiÇu vÛi 
b¡n yêu toán mÙt h°Ûng tìm tòi, v­n dång thêm 
nhïng ph°¡ng pháp khác �Ã gi£i quyÃt nhïng b£i 
toán �±ng théc � b¥t �³ng théc nhiÁu bi¿n Sau 

�ây là mÙt sÑ bài toán v­n dång. 

Bài 1. Cho a, b, C, de R thÏa mãn 

a+b+c+d=2; ab+ ac+ ad + bc + bd + cd =0. 

Chéng minh r±ng: 

a) 5(a* +b* +e* +d")=2(a +b +e+d')+1 6: 
b) 6(a4 +b ++d)sa+b° + c+d° +32. 

Bài 2. Cho a, b, c, de R*. Chéng minh r±ng: 

a) 16(a + b +e + d') (a+b+c+dy 

b) (a+b+c+d)(ab + ac+ ad + bc + bd + cd) 

>6(abc + abd + acd + bcd). 

>16(abc + abd + acd + bcd). 

c) (ab+ ac + ad + bc + bd + cd)(abc + abd + acd + bed) 

2 6abcd(a+b+c+ d). 

d) 5(ab + ac + ad+ bc + bd + cd) 

212abcd 6(a+b+c+dy'-(ab+ ac + ad + be + bd + cd) |. 
Bài 3. Cho a, b, c, deR* thÏa mân 

p=a+hb +c+d=4. Tôn t¡i t e[0; 1] thÏa màn: 

q= ab + uc + ad + bc + bd + cd =6-6r°: 
s= abe + abd + acd + bcd: 
r= ahcd 

Chéng minh r±ng: 
4(|- 21)X(|+)' sss 4(| + 2r)(|-). 



TIÉNG ANH QUA CÁC BÀI TOÁN 
BÀI SÓ 116 

PROBLEM. Set up a recurrence formula to 
compute the n-digit numbers with no pairs of 
adjacent I's which consist the digits 1. 2. and 3 
Solution. Denote that number Xn 

It is clear that x =3 and x) =32 -| =8 (why?). 
For n>3, we divide the set of n-digit numbers 
with no pairs of adjacent 1's which consist the 
digits 1, 2, and 3 into two disjoint subsets: the 
subset A consisting of numbers with the first 

digit is 1 and the second one is either 2 or 3 and 

the subset B consisting of numbers with the first 

digit is either 2 or 3. 

BÀI TOÁN. ChÍn ng§u nhiÃn 
3 �nh cça mÙo hình th­p gi£c 
�eu Tinh xác suât �Ã 3 �inh 

na t¡o thành mÙt tam giác 

Vuóng 

144 

LÝi gi£i. Sô tam giác vuông b¯ng 5 x 8 vì có 5 

cách chÍn c¡nh huyÁn ph£i là �°Ýng kính cça 
�°Ýng trÓn và vÛi m×i �°Ýng kính �ã chÍn, ta có 

[a +g]+[e, +q]+..[a, +ql 

(Ti¿p theo trang 27) PROBLEMS... 

TOWARDS MATHEMATICAL OLYMPIAD 

Problem T10/575. Given two positive integers m 
and n. Suppose the real numbers 4,,a,,., a, and 

b,.b, ., satisfy the condition 

BÀI DÊCH SÓ 114 

-[a +a]+[b +q]+..+ b, +q], vge<01) 

We can casily to show that 4|=2x, 2 and 
B=2x,-1. Therefore, we get a 

formula X, =2x,-1 +2x,-2 .n23 and x =8, X =3. 
Remark: This problem is based on a problem in 
the Mathematical Olympiad Series, Vol 4. 

Tê VäNG 

where [x] is the largest integer not exceeding x. 

Prove that a, + a, t...+ a, =h +b, t... +b,. 

Problem Tii/575. Given a sequence of numbers 

(K) satisfying x =3; x, =X%-2, VneN. 

Determine the sequence (y,) by 

recurrence 

adjacent 
digit 
subset 

5x8 

Co 

NGUYEN PHU HOANG LAN 

(University of Education, VNU, Hanoi) 

8 cách chÍn góc �inh góc vuông. Do �ó, xác suât 

c§n tính là 

1 

3 

n0 
Find the limit lim y,: 

Luu ý: Bài toán này dña trên mÙt bài toán trong 
cuÙc thi Toán cça tinh B¯c Giang (2017 - 2018). 

Nh­n xét. R¥t ti¿c là Tòa so¡n không nh­n �°ãc 
b£i dËch nào cça bài này gíi vÁ Tòa so¡n. 

are concurrent. 

recurrencc 

:Iruy hói, dé quy 
ke 

:chï só 

-+...+: 

t­p hãp con 

sÑ 675(5-2025) 

NH¯ HOÀNG (Hà Noi) 

tneN. 

Problem TI2/575. Given two circles (0) and 
(0,) which are tangent to each other externally. 
Let the common external tangent be d. Circle (O) 
touches (0), (O,) and d externally. Let the touch 
point between (O) and (0:) be B, between (0,) 
and (O,) be Bi, between (O) and (0) be B,. Let 
the touch points of (O,), (0), (0:) with d be A, 
A2, As respectively. Prove that AB1, AB, AsB, 

k**** 

NGUYEN PHU HOANG LAN 
(University of Education, VNU, Hà NÙi) 

TOÂN HÌC 
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NHI¾UcÁCH GAI 
CHO MØT BÀI TOÀN 

BÀI TOÁN 95. Cho các sÏ thñc d°¡ng x, y thoa 
màn x+yI. Tim gi£ trË nhÏ nh¥t cça biÃu thc 

S= 

(�Ã thi trên sinh lÛp 10 THPT n�m 2024-2025, 
Quang Ngãi) 

LÝi gi£i. Cách 1. Ap dång b¥ �±ng théc 
11, 4 

ab a+b 

1 1 

Bi¿n �Õi: S=- 1 1 -
+y? 2xy 4xy 

1 

r+ 

4xy 

44 44 

vÛi a>0, b>0. 

Theo BE�T Cauchy có: 

x+y? 2ry xty? +2xy (x+y) 
(vì x+ysl). D§u "= xây ra khi 

1 

r+y²=2xy 
(*+y=l 

-+4y22 

& 

4 

4xy 
|x+y=l 

--4xy 

Cúch 2. �°a vê 

7 

4a 

4 

D¥u "=" cça (1) x£y ra khi 

V4xy 
1 

-+4x). 

1 

(x+y)? 

-.4xy =2 (1); 

D¥u "=" cça (2) x£y ra khi x=y= 

-+4xy+ 

[x+y=l 

4 

TOÁN HÌC 
TuÛilrà 

(2). 

Do �ó: S4+2+4=10. V­y minS=10x=y= 

xy 

1 

1 

ta có: 

24 

SÑ 575(5-2025) 

Bi¿n �Õi: S= 

Ta có: 

và 

S 

Mà 

4 

8 

khi x=y 

1 

x+y=1 

x+y²=2xy 

4 

2+y2 2xy x+y²+2xy (x+y)' 

(x+y? (x+y? 4xy 

1 

1 

4xy 

x2+y? 2.xy 4xy 

D¥u ��" x£y ra khi 

4 

*'+y? 
1 

Ap dång BÐT Cauchy: 

4xy 

1 

(x+y2T0 Vi x+tysl. D¥u �=" x£y ra 

Bi¿n �Õi S= 

-=4xy 

xty=1 

+ 

-+4xy22 

1+4xy+ 

Do �ó: 

1 

d+4xy = 

1 

V4xy 

x=y= 

4 

4xy 

Cách 3. Dùng �iÁm roi �Ñi vÛi g2+y². 

1 

Åp dång BÐT Cauchy ta có:. 

1 

2 

x+y=l 

D¥u �=" cça (3) x£y ra khi 

Khi �Ñ: S>8+2=10. Vây minS=10I=y=, 

t4y22, 

4 

D¥u =" cça (4) x£y ra khi 

(x+y 4xy 

1 

r+2r'+y) 

xy 

4 

4.xy 

4xy 

1 

1 

-+4xy. 

4xy 

-4(x+y² +2ary)+ 

1 

-.4xy =2. 

-+4xy 

1 

2 

4 

4xy 



-=4xy 
4xy 

|x+y=l 

-4(x+y) 24 (vi x+ysl): 

D¥u �=" xày ra khi x=y= 

1 

Do �Ï S 

4xy 

Cách 4. Dùng �Ãm r¡i �Ïi vÛi 1-2xy. 

1 

S>4+6-4+4=10. V­y minS=10=y=,: 

+y? 1-2ry 

1 

1-2ry 

Ta có: 12(r+v)'=x²+y? +2y>x?+y?sl-2xy 

-+4 

1 

1 

S-2 
Ap dång BÐT Cauchy: 

4 

1-2ry 4xy 

1 

x+y=l 

-+4(1-2xy)22, 

1 

1 
1-2xy 

|x+y=1 

4xy 

4 ’x=y= Ta có: 

D¥u �" cça (5) xày ra khi 

7 

-4rv22, 4xy =23 
V4xy 

|x+y=1 

4 

2 

D§u =" cça (6) x£y ra khi 

-=4xy 

D¥u "=" x£y ra khi x=y=, 

-+4y. BiÃn �Õi: 

1 

4(1-21y)+34xy4. 

Do �ó: 

2+y2 1-2xy 

1 

V1-2xy 

=4(1-2xy) 

Cách 5. Dùng �¡o hàm. 

1 

4xy 

4 

x+y=1 

1 

4xy 

52*=4. 

4 X=y= 

4 

4(1-2.xy) =4 (5): 

xy (r*y2*.Dau=* xày ra x=y= 

Do �ó S>4+6+4-4=10. V­y minS=10. 

1 

1 

D¥u =" x£y ra khi 

12(r+y =x? +y² +2ry+y?sl-2xy 

2 

1 

1 

Do �ó: S 

Bi¿n �Õi S 

-2ry 4xy 

1 

4xy 

1 

7 

+ 

Áp dång BÐT Cauchy ta có: 
1-2xy 4xy 4xy 

6 

Ta có: F'= 

-+4xy. 

D«u =" x£y ra khi 4xy 

nghËch biÃn trên 

1 

6 

-+4xy2|4y 

|x+y=1 

13 3-2t 
Khi �ó F=+= 

-212 +6t-3 

1 

1 

Xét F=- + �·t t=2xy. 
1-2xy 4xy 

Ta có: 12(x+y' 24zy»2ys0<1s 

-=4xy 

-.4xy =2. 

P= 

Do �ó 

-+4xy 

V­y S>2+8=10 ’ min S=10>x=y 
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1 

TRÀN V�N H NH 
(GV TruÝng �¡i hÍc Ph¡m Vàn �Óng. Qu£ng Ngã) 

Nh­n xét. Kó này các b¡n: Nguyên Ph¡m Minh Phú, 
Nguyên Thái Huy, 10E1, TH, THCS&THPT Lê 
Thánh Tông, Q. T§n Phú, D°¡ng Phú Tài, 8A8, 
THCS Lam Son, Q.6, TP. HÕ Chí Minh: Phan 
Trung HiÃu, 10A1, THPT Tây TiÃn H£i, Thái Bình; 
Nguyên Hoài Nhanh, 10T2, THPT chuyên Huónh 
M«n �¡t, Kiên Giang cing �óng góp mÙt sô cách 
gi£i t°¡ng tñ các cách mà b¡n Tr§n Vàn H¡nh �à �Á 
xu¥t trong b£i viêt trên. Xin hoan nghênh các b¡n. 

> hàm sÑ 

2ab 

a+b+l 

1 

NH¯ HOÀNG (Hà NÙi) 

MÝi các b¡n gíi lÝi gi£i 
vÁ Tòa so¡n T¡p chí 
30/6/2025. 

BÀI TOÁN 97. Cho a, b duong thoa m§n 

B¢I TOÁN 97 d°Ûi �ây 
TH&TT tr°Ûc ngày 

a +b' -6. Tim giá trË lÛn nh¥t cça biÃu théc 

& 

NGUYÄN �èC TÂN (TP. HÓ ChÉ Minh) 

TOÁN HÌC 
TuÑilte 45 



DU LICH TH¾ GIÚI 

BÀI TOÁN 103 (Korean 

competition 2000). Cho <al Chéng minh 

r±ng phr¡mg trình x' (r+ ) = (r+a)(2r +a) có 4 
nghiÇm thåcc phân biÇt và tìmn c£c nghiÇm này ß 
dang chi tiÃt. 

LÝi giâi. Viêt ph°¡ng trình �ã cho nh° là ph°¡ng 
trình b­c hai theo a: 

QUA CÁCBÀI TOÁN HAY 

BiÇt thíc cça ph°¡ng trình là: 

và 

3 

a +3xa + 2x -x-x =0. 

A, =9r° -8x*+ 4x +x* =(x+ 2x²)?. 
Ph°¡ng trình có nghiÇm: 

a= 

46 

-3x t(* + 2x*) 

a=-x+x* 

La=-r-2x 

Xét a = -x+x hay x-x-a =0. Do a>>0 

ta �°ãc các nghiÇm cça ph°¡ng trình này là: 
lt1+4a 

2 

Xét a -x' -2x hay x' + 2x + a =0. Do a<l 
nên ta �°ãc các nghiÇm cça ph°¡ng trinh này là: 

x=-1tyI-a. 

Rö ràng: -1--a<-+-a 

2 

Ta s½ chéng tÏ: 

2 

1-1+4a 1+1+ 44 

mathematics 

TON HÌC 

2 

-I+1-al-+4a 

2 
(*). 

SÑ 575(5-2025) 

Th¡t v­y. ta có: 

VÛi 
3 

-1+ Va-1+ 44 

<a<l thi 3< 4a < 4 4<1+ 4a <5 

a) 

Do �ó: (**) 4|-a) <9+1+ 4d-61+ 4a 

2/1-a <3-I+ 4a (**). 

CABGO 
CABCD 

6/1+ 4a <6+8a 

SncD 

2 

3/1 +4a <3+ 4a 

3 

4 

12a <16a' >3a < 4a? 

BÐT cuÑi là hiÁn nhiên. V­y (*) �°ãc chéng 
minh. �iÁu này chéng tÏ 4 nghiÇm tÉm �°ãc là 

phân biÇt. V­y ta có �iÁu ph£i chéng minh. 

2<+ 4a <s 

’3-1+ 4a >0. 

9(1+ 4a) <9+16a' + 24a 

<a. 

Nh­n xét. Hoan nghênh b¡n NguyÃn Ph¡m Minh 
Phú, 10E1, TH, THCS&THPT Lê Thánh Tông. 

). Tân Phú, TP. HÓ Chí Minh �ã có lÝi gi£i �úng 
vÛi bài toán �ã cho.. 

Sau �ây là bài t­p �Ã nghË. B¡n �Íc hãy gíi lÝi 
gi£i vÁ Tòa so¡n TH&TT tr°Ûc ngày 30/6/2025. 

BÀI TOÁN 105. Xét hai �°Ýng tròn �Óng tâm 
bán kính R và R (R, > R) và mÙt tí giác lÓi 
ABCD nÙi ti¿p �°ÝÜng tròn nho. Các tia AB, BC, 
CD, DA thé tñ c¯t �°Ýng tròn lÛn t¡i C, D, A 
B. Chéng minh r±ng 

R 

b) 4464(R 

BÀI T¬P �º NGHÊ 

NH¯ HOÀNG 

R 

trong �ó CNPO, SuNrÍ l§n l°ãt ki hiÇu là chu vì và 
diÇn tích cça té giác MNPQ. 

KHÁNH HÙU (Hà NÙ) 



Sai lÒm 

GI¢ �ÁP: SAI Þ �ÂU NHÈ ? 

(�Á �àng trên TH& TT sÑ 571, tháng I nàm 2025) 

Phân tich sai l©m. LÝi gi£i cça b¡n Hùng bË sai 

khi cho r±ng: sin025 

Bßi vì sin025 

Böi vì 

Sau �ây là lÝi gi£i �úng. 

x=(sin' x) ? chi �úng khi 

-1< sin xsl 
-1<cosxSl 

2025 

x=(sin'x) ? 
2025 

sin x > 0. 

Sin x =) 

sin x =1 

Do �ó: cos*0 x + sinx< sin x+ cosx=1. 
D«u �±ng théc xày ra khi: 

sin x= sinx 

cos*02 x= cos� x 

Cos 2024 

2025 

sinxs sin x 

xZcos? 

|x= ka 

2 

�ÁP SÐ N¢O! 

Sin x =0 

sin x = 1 

COS x =0 

|X=+k2z 

COSX tl 

,ke Z. 

V­y t­p nghiÇm cça ph°¡ng trình là: 

S= kn:+*2r, ke Z}. 
Nh­n xét. Hoan nghênh b¡n NguyÅn Hùng CrÏng �ã 
phát hiÇn �°ãc sai l©m và �°a ra lÝi gi£i �úng. 

KIHIVI 

�Ç bài: Cho các sÑ thC S.| thay doi và thoa 

m�n r+ y' 4r 8y + 13 0. Tim gi£ tri 

lÛn nh£t và gi£ trË nhÏ nh¥t cça bicu théc 

P=3r - y + 9. 

LÝi gi£i cça b¡n Hïu Th�ng: Ta có: 
P=3L - y + 9 

3r y +9+(r +y' +4r -8y + 13) 
= t' +' +7z- 9y + 22 

�±ng théc P = 

Ta l¡i có: 
P=3z-y+9 

�±ng théc P = 

49 

và max P= 
17 

4 

2 

V­y min P = --

21 

17 

2 

= -- y'-z + 7y-4 
1 

4 

----

21 

+ y'-9y + 

2 

= 0 

x£y ra khi 

=0 

= 3r - y +9-(z* +y' + 4r � 8y + 13) 

y'7y 

x£y ra khi 

=0 

21 

=0 

T= 

2 

�¡t �°ãc khi 

SÑ 575(5-2025) 

81 

2 

49 

4 

7 

�¡t �°ãc khi 

7 

2 

1 

21 

2 

2 

21 
2 

2 

17 

Các b¡n có tìm ra dáp sô giong nh° d£p sÑ cça 

b¡n Hïu Th¯ng không? 
NGäYÊN V�N NÁ 

(GV THPT Yen Phong sÏ 2, B·c Nình) 

TOÁN HÌC 
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Phó tÕng bên t­p : CN. TR¦N THI KIM C¯ NG 

28 Gi£i bài kì tr°Ûc 

Solutions to Previous Problems 

TI/S71,..., T12/571, LI/571, L2/571. 

38 Ph°¡ng pháp giäi toán 

NguyÅn Minh ThÍ - Tim tòi ph°¡ng pháp gi£i 
cho bài toán � B¥t �³ng théc bÕn biÃn. 

Tiêng Anh qua các bài toán � Bài sÑ l16 � 

Bài dËch sÑ 114. 

44 NhiÁu cách gi£i cho mÙt bài toán � Gi£i bài 

toán 95 � �Á bài toán 97. 

Du lËch thê giÛi qua các bài toán hay - Giai 
bài toán 103. �Ã b£i to£n l0S. 

Sai l§m ß �âu? 

Mi thu­at. QUÐC HIÆP, THANH LONG 
Thi¿t k¿, ché b£n: MINH HÒA 
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QUÉT MÃ 

ON THI VÀO 
LÚP 

MÔN 

�Â �¯âC HÎ TRÌ 
NHANH NH¤T 

NHÀ XU¤T B¢N GIÁO DäC VIÆT NAM 
CÔNG TY cÓ PHÁN �ÁU T¯ VÀ PHÁT TRI¾N GIÁO DäC HÁ NØI 

NGî VÀN 

Galýw 
gi 

thích tÍ i 

NHÀ 
XU¤T 

B¢N 
GIÁO 

DUCVETNAM 

ON THI V¬O LOP 

TOÁN 

TÑi °u ph°¡ng pháp 
Làm bài nhanh, l¥y �iÃm cao! 

HuÛng d«n chÉ ti¿t cách gi£i tëng d¡ng bài, tránh l×i 
sai th°Ýng g·p, chi¿n l°ãc và bí kíp t�ng �iÃm, giúp 

2K10 rút ng¯n thÝi gian và tÑi �a �iÃm sÑ. 

f 

ON THI VÀO LOP 

N¯m trÍn kiÃn théc 
HÍc �úng, nhÛ lâu! 

HÇ thÑng lý thuy¿t tinh gÍn, dÅ hiéu, �ây �ç 
trÍng tâm giúp hÍc sinh n±m ch£c ki¿n théc và 

v­n dång linh ho¡t vào bài thi. 

HEID 

TI¾NG ANH 

4) heid.vn - hoclleu.vn 

LuyÇn �Ã bám sát 
Tñ tin tr°Ûc mÍi d¡ng �Ã! 

BÙ �Ã thi �°ãc biên so¡n theo ma tr­n cça tëng 
�Ëa ph°¡ng, giúp hÍc sinh làm quen vÛi c¥u trçc 

�Ã thi th­t. 

HÎ TRÌ - GI¢I �ÁP - T¯ V¨N 
1900 636 011 

hotro@hocleu.vn 



NHÀ XU¢T B¢N GI¢O DUC VIÉT NAM 

GiÛi thiÇu bÙ sách 

BÀI TAP NANG CAD 

VÀ MâT SÔ CHUYÊN �Â 

TOÁN |1 
HiH HOC 

BÀI T¬P NÂNG CAO 
VÀ MØT SÐ CHUYÊN �Â 

BÀI TÀP NANG CAO 
VÀ MØT SÐ CHUYÊN �À 

BAN �ÌC 
TÌM MUA 
SÁCH T I 

TOÁN | 

BÙ sách "Bài t­p nâng cao và mÙt sÑ chuyên �Ã 
Toán" gÓm các cuÑn: 

- Bài t­p nâng cao và mÙt sÑ chuyên �¿ -�¡i sÑ, 
Gi£i tích, Xác su¥t, ThÑng kê. 
- Bài t­p nâng cao và mÙt sÑ chuyên �¿ -Hinh hÍc 
Möi cuÑn sách góm hai ph©n: 
Phán mÙt góm các ch°¡ng, bài bám sát Ch°¡ng 
trinh giáo dåc phÕ thóng 2018, möi bài góm: 
. Tóm t¯t ki¿n thèC: tóm t¯t nhïng ki¿n théc 
trÍng tâm cça bài, �°ãc v­n dång �Ã gi£i các 
bài t­p, các d¡ng toán trong bài. Tuy theo nÙi 
dung tëng bài mà ß ph¥n này có thÃ có thêm 
phn Ki¿n théc bÕ sung nâng cao liên quan �¿n 
chç �¿ cça bài hÍc. 

"Vi då minh ho¡: ph°¡ng pháp gi£i, các ví ds 
giúp hÍc sinh hiÃu sâu, rÙng h¡n nhïng ki¿n 

HEPS 

In t¡i Xí nghiÇp B£n �Õ 1 - BQP 

BÀI TÁP NANG CAO 
VÀ MOT SÐ CHUYEN �Â 

TOÁN 10 

In xong và nÙp l°u chiÃu tháng 5 n�m 2025 

BÁI T¬P NANG CAO 
VA MØT SÐ CHUYÊN �Â 

(DÅNH CHO HÌC SINH THPT - THEO CH¯ NG TRÌNH GDPT 2018) 
TÁC GI¢: TR¨N V�N T¤N, NGUYÄN MINH HÀ, TR¦N QUANG HÙNG, TRÂN HîU NAM,... 

TOAN12 

H0NH HÌC 

TOÀN 

HÌNH HOC 

CÔNG TY CÐ PHÁN DÊCH Vä XU¤T BÁN GIÁO DäC HÀ NÔI 
�ia chi: láng 4, Toà Diamond Flower, s6 48 Lê VJn L°¡ng, Q Thanh Xudn, 1P H% NO 
�iÇn tho¡l: 024.35121533 (66 máy lè 118)- 090489398 | Fax: 024 35123278 
Email: kinhdoanh.heps@gmal.com Webslte: http//xbgdhn vn/ 

B¢I TÁP NANG CAO 
VA MØT SÐ CHUYEN �Â 

Gi¥y phép XB sÑ 534/GP-BTTTT c¥p ngày 19.11.2020; Mã sÑ: 8BT5M2s 

e pe 

TOÁN IO 

BAI T¬P NANG CAO 
VÀ MØT SÐ CHUYÊN D¾ 

TOÁNI2 

théc �ã hÍc, �Óng thÝi có �°ãc nhïng ki n�ng 
c§n thi¿t cho viÇc gi£i toán. 
" Bài t­p �Ã nghË: b sung các bài tâp �Ã nghË 
cho m×i d¡ng toán. Các bài t­p �°ãc phân lo¡i të c¡ b£n �¿n nâng cao. 
Ph§n hai gom các ChuyÁn �Ã (dành cho hoc 
sinh khá, giÏi): các d¡ng toán th°Ýng xu¥t hiÇn trong các kì thi vào �¡i hÍc&Cao �§ng, trong các kì thi hÍc sinh giÏi và Olympic. Các chuyên �Ã s½ giúp hÍc sinh phát triÃn ki¿n théc �ã 
hÍc, cung c¥p cho hÍc sinh c¡ sß cça nhïng 
ph°¡ng pháp giài toán th°Ýng sí dång. 
Sách �°ãc biên so¡n theo Ch°¡ng trình Giáo dåc phÕ thông 2018 �Ã hÍc sinh có thÃ cçng co ki¿n théc cça mình ngay sau m×i giÝ hÍc trên IÛp, �Õng thÝi bÕ sung và kh£c sâu thêm mÙt sÕ v¥n �Ã lí thuy¿t nh§m bÕi d°áng hÍc sinh giÏi. 

Giá: 18.000 � 
M°Ýi tám nghìn � 
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